اختبارالثلاثي الثالث في مادة الرياضيات المدة:04 ساعات 


التمرين الاول :(04 نقاط) 


[. ( ,مه ) المتتاليخ العددية المعرفّ على 11 كما يلي: 0 - ,4/4 ومن اجل كل 7 من 11 : 1 + ,2041 - ,رلا 
1. ١)احسب‏ ,للة. رلة و يله 
ب) برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي 17 فان : 1- ”2 - :ا 
2 ( ,2 ) و( ,مه ) المتتاليتين العدديتين المعرفتين على !]1 : 8+ بريه - ره 259 - ,نه 
أ) بين أن المتتالية ( ,20 ) متتاليج هندسي3 يطلب تحديد أساسها 0 
ب) احسب بدلالت 28 , ,هو كو 8 
حيث : لله +... + إقله + رللة ح هر )2ه لي + ره + وله ح كت و إإله +... + له + يله - هر 
11.نعتبرفي هذا الجزء انه من اجل كل + من !1 فان جميع حدود المتتاليتين ( ,/2) و( ,2) من 71 
1. عين القيماللمكنة للقاسم المشترك الأكبر للحدين ,0ه و ,80 
2 ) ادرس حسب قيم العدد الطبيعي :3 , بواقي القسمت الاقليديتّ للعدد "2 على 3 
ب) عين قيم العدد الطبيعي 77 التي تحقق: [0]13 به 
ج) استنتج مجموعنٌ قيم العدد الطبيعي 77 التي تجعل الحدين ,/2 و ,2 أوليين فيما 
3. بينانهمناجلكل :من !1 فان [5,]3, - 5 
التمرين الثاني : (04 نقاط) 





يعرض متجر تخفيضات هامة أثناء بيع جزء من مدخراته لقطع الغيار التي تشتمل ثلاث أنواع من السلع 2 .1 . 22 

تمثل السلعة 2 ربع المدخرات بينما تمثل 1 ثلثها وتمثل 2 الباقي . 407 من السلعتة :2 و 2517 من السلعة 1 و 

0 من السلعنّ 2ت كلها مخفضد الثمن . أخذ زبون قطعنّ عشوائيا. 

لتكن الاحداث التالية: 

" الحادقة اهذ الزيون القطعة من السلعة ين " 

8 "الحادكة اخذ الزيون القتطعة من السلحة تر " 

م): " الحادثنّ اخذ الزيون القطعنّ من السلعق 2 " 

5: " الحادثة القطعة التي أخذها الزيون مخفضت الثمن" 

5 " الحادثة القطعحّ التي أخذها الزيون غير مخفضة الثمن” 

1. انقل الشجرة المقابليّ على ورقرّ الإجابة , ثم أكملها . 

2.حسب (2)8 احتمال أن تحقق ا لحادث 

8.احسي (2)5 اعتمال ان:تعدق الحادكة 
التمرين الثالث :(05 نقاط) 





#81 8 88 8 8ه اه #اهظ8 198ظاه هلسن ااا علاسا سه سس ااال 333002000000000 #لسة ل ا طن 0 اسنسرهسن سسس سر سمه 





5 
5 


1._ حلفي مجموعة الاعداد المركبة © , المعادلذات المجهول 2 التالية : (10 +22 - ث2 )(2+2-34) 


الصفحة 1 من 2 











تعكب و التقكا كن 28 )١‏ الل الالعقانها توق افق اللاقبس حيطف 31 سك رق 09د دود بوصو 
3 اخض هن الشكل العبرى كم عزن الكل الابن العده ارسق 0-6 


26 ير 
ب) اوجد طبيعة التحويل النقطي "7 الذي يحول النقطدّ 4 الى النقطدّ 8 مع تحديد عناصره المميزة. 





ج) استنتج طبيعةّ المثلث )7 1 
د) بينان النقاط 4., 8, 0) تقع على دائرة ('1) . يطلب تحديد مركزها 4 ونصف قطرها 7 
520000 0 له ا مك -2 
2 (4 ) مجموعد النقط (/2:14 ) 14 ذات اللاحقد رهة + :2 - 2 التي تحقق 1 - ال 
2 








أ) عين ثم انشئ المجموعة ([4). 

ب) عين ثم انشئ صورة المجموعدّ (4) بالتحويل النقطي '1 . 
3. أ) عين ررج لاحقرّ النقط1(3 , بحيث تكون النقطتّ © مرجح للجملت | (1-:1(,)20: 1(,)8: 4 )1 
ب) بينان النقطدّ (1 هي نظيرة النقطن ن) بالنسبة الى النقطدّ 60 . 

ج) عين بدق3 طبيعةّ الرباعي 7()13 4 


الداليّ العدديةّ المعرفتّ على المجموعةّ مه + 1-[ نا |0 مه[ ب 6 ساي - (م)م 
7 
(م©) :التمثيل البياني للدالت / في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [ ,0:1 ) . 16778 61 
1. 
1. احسب نهايات الدالتّ '/ عند اطراف مجموعة تعريفها. 
2. أ)اثيت بت أن المستقيم (2) ذوالمعادلة 2 -/1 هومستقيم مقارب ل | 6 اعد هه و ممم 


ب) ادرس الوضع النسبي بين ( © ) و (2). 


3 ) بين انه من اجل كل :نه من المجموعة ]مه + 1-[ نا ]0 5[ التا 0 ير 


ب) ادرس اتجاه تغير الدالت 1 على المجموعة أمه + 1-[| د |0 ؛ »| . ثم شكل جدول تغيرات الدالدّ 7 
4. أنشئ [ م0 ) والمستقيمات المقاربة في المعلم [ ,0:1 ) 
11. 
1. 0عدد حقيقي, بين ان الدالت :© - ( )0 - 2 ) 122 ( ]0 2 ) جم دالت اصلية للدالت ( )0 -:2 )12 على المجال |مه + 0[ 
2 عدد حقيقي حيث 2 < 1 , احسب ب 6778 المساحقّ (.3) ل للحيز المستوي المحدد ب ( ,© ) » (2) 
والمستقيمين ذي المعادلتين 2 -:28 , ( - :2 
83. احسب (2)7- لا 


مه+ج 7 


الصفحة 2 من 2 





أ) حساب الحدود ,نا , جلا و و11 : 

1- ربك 3- وله )» 7- ولا 
ب) برهان أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 : 1 - "2 - ,11 : 
نبرهن بالتراجع على الخاصيدةّ (2)7 ((2)7 : من أجل كل عدد طبيعي 7 : 22-1 - ,20) 
المرحلرّ الأولى : من اجل0 - 7 لدينا: 1-1-0 -1- 20 - وه الخاصي3 (0) 2 صحيحة 
اليكل الكانى: اليكن هده عاسفي محكردي 
لنفترض أن الخاصيةّ (2)8 صحيحة أي أن 1- 2 - ,نه » ونبرهن صحدّ الخاصيةّ (1+/) 2 
لديماء 1عت وزو كاويزة ونته: 1+1-*2)2- فيزن تمقو نود "نط وي 
وبالتالي فان الخاصييّ (7+1) 7 صحيحة 
إذن: من أجل كل عدد طبيعي 7 فان 22-1 - ,ا 
2 

أ) تبيين أن المتتالية (,,00) متتاليةهندسية يطلب تحديد أساسها 0 : 
211 


لوي وعييمة بط 
ّ 7 ررللة 


ومنه المتتاليخ (,20) متتاليخّ هندسية أساسها 2 - 0 
1ك اق يد امورو 7ك 5 (5+2)-2*:1 - و8 
7 7 7 
11. 


لمكن كر ا 7 ومنلك : و 1 ومنه : 0 ومنه : /4 
نه رلا 0 0 3 


وبالتالي القيم المكنة ل: |3 : 1) - ,2 > 0 


»© 


49 


بت يسع + يست سم و سس سيم 


2 
أ) دراسيّ حسب قيم العدد الطبيعي 7 , بواقي القسمت الاقليديخّ للعدد "2 على 3: 
11جخة | 5 ل سم لا 





ب) تعيين قيم العدد الطبيعي التي تحقق | 3 |0 > 0 : 
لدينا: | 3 |0 > ,2 معناه أن : | 2|3- > ”2 وبماأن: | 1|3 -2- إذن: | 1]3 - ”2 
وبالتالي نجد: /2 - 7 ١٠‏ ©/ 

ج) استنتاج مجموعة قيم العدد الطبيعي 7 التي تجعل 1 - ( 2: /860)1 7 : 

نعلمأن | 0|3 > ,اا 2# - 0 : >8 وكذلك نجدأن: | 3 |0 2 ,4 ما '28 - م : ء "م 
أي في هذه الحالتّ نجد :3 > (,2: /ه) 860 7 لكن القيم الملمكندّ ل0 هي : 3 او 1 إذن حتى 
يكون 1 - (,2: )860 2 يجب أن يكون 1 + 270 - ١‏ : » 7 

3 شين اقدين احل مكل لمن فان| 6"|3, - 5 : 

لدينا : [3)0+1 - ا تكافئ أن : | 0/3 - "35 - 575 تكحافئ أن : |3 - 5 


1. اكمال شجرة الاحتمالات: 


5 - (3م4)م 


- رق ممم 


1 
ع (5م8)م 


م 


01 
ح - (3 م 8)م 


1 
د (ومم)م 


5 





2 - (ق مع)م 


2.. ختنات 205 اختمال تفقق الحادتن 760 


لطبي - زوم 0) معدم 8)ط+روم4)م - رم 


3 عسات 205 الكل قق الحادقم 35 + 


2 سس - (8مم)م+زقم 8)مدزقمما)م - رهم 


ا ١‏ |" تم 





هه + ]5»]ة »> . 
ين : بذع عع ع عو ع لاله ع و ول عع عم ع تاو ع هاا ء ورا ع ع لمعا ال امع لح ع لطع ع له ع نع ع و وا موا ملو ع لع ونع الو جح عط له ع لوعو عا هه نوا لمع ع اج أو ع ل م لو عواه واه ع مط و عه 








1. 
حلفي المعادلةّذات المجهول 2 التالية: 0 - ([10+-22-*2+2-31()2) 
0 -(2-3:(22-22+10+-2) تكافئ 2+31--2 او2-22+10-0 
تلنحل المعادليّ 0 - 10+ 22 - 22 . 
لدينا (61) -36- -4 ومنه در ' ديه 
أوبرلاه كدر ب ارو تيرم 
وبالتالي نجد : 
0-(10+ه2-83:()2-2+-2) تكافئ (261-2+31:1-31:1+31 
11. 
1 1) نكعانة الشجحكن المبرى»:والشحصن الابسى العذة اركب ا 
عت 2 حروركت] د 26ح ورة 0 
2-3 وح ]| حرووع و ب وعم 
أ #0 -ورة 


ب 7 و ره 
ب) ايجاد سس حضوي النقطي '7/ مع ذكر عناصره المميزة: 
0 هده : 
20 رمه 
ومنه التحويل النقطي هو تشابه مباشر مركزه النقطة ') ونسبته 2 وزاويته 2 
ج) استنتاج طبيعد المثلث 480 : 


تكافئ (2- 9 22 - و 


لدينا : (ممحره) 267 - مهد ره معناد : مقع م ادك اومديه 
معناه : )2 -ح 5[ر) 
57 


2 وت 
لدينا : 8 2-2-2926 


معناه: ع /, و د ا يوه 21 
ور 2 2 


لم 
معنئاه «٠:‏ ©/ , 27م + - [8© , 04) 


وبالتالي نجد ان المثلث 472)7 مثلث قائم في النقطد3ّ ') 
د) تبيين ان النقاط 4 , 8, 0) تقع على دائرة (:1) مع تحديد مركزها النقطتّ 2؟ ونصف قطرها 7 


بما ان المثلث 4800 قائم في النقطنّ ) فان النقاط 4 , 2, 0 تقع على دائرة ('1) قطرها هو وتر 
للمثلث 180 أي ان القطعة |[ .]هي قطر للدائرة ('1) وبالتالي فان النقطدّ 9 هي منتصف 
القطعة | 47 ] 

2231+1-32:__1-_ وقنية _ 


لتكن ,: لاحقة النقطة 42 لدينا : -- - 5 5 
ان | 1:0- )© ا نص ة استتش ا لكت اا 
)١ 2‏ تعيين وانشاء المجموعدّ النقط ( 2 ) : 
7 !مكف تحافئ 1-/ه- > تكافئ امه -ه | ايع - ها 
0 و 














معناه ان 281/1 - //17/ 

أي مجموعة النقط هي عبارة عن محور القطعدة | 47 | 

ب) تعيين وانشاء صورة المجموعة النقط ( 2 ) بالتحويل النقطي '1 : 

لتكن النقط 'ك , '8 و '11 حيث : '4 - (ك )'1 » '8 -(17)8 و '11-(7')711 
“9*7 11ل 11 1611 

يما ان ال الئة 0 تشايئه اشم فان : - ملك. ب د- 

بما ان التحويل النقطي 1 هو تشابه مباشر قان : رى ‏ وي فمن | جر "رام 

1811 ٠ 

| كك بالتا نحد : "//'8 ح لل 'لر 

ي - + وبالتالي نم 

اي صورة مجموعة النقط | 47 | عبارة عن محور القطعة |[ '8 "41 | 














83. 1أ) تعيين لاحمرّ النقطنّ (/ : 


النقطدّ (7 مرجح الجملةّ ((1-:4:1(,)8:1(,)10 )) معناه: 


“و نا 1" م 


بو وو باو د مك سكلف دىءر ومنه: ‏ مح روم + ره - رةه 
1+1-1 
أي : 2-31--1-31-1-31 +31 +2- ح ريم 
ب) تبيين ان النقطنرّ (1 نظيرة النقطنّ ) بالنسبة للنقطنّ 29 : 
النقطقّ (1 نظيرة النقطنّ ) بالنسبة للنقطنّ 42 معناهان النقطنّ 42 منتصف القطعتة | (1)] 
و29 اك 
2 2 2 


اذن: النقطنّ (/ نظيرة النقطنّ ") بالنسينٌ للنقطىٌ 62 
ج) تعيين بدقدّ طبيعة الرباعي () 17(7/ : 
بما ان القطعتيين | 47 | | 010 ]| قطرا الرباعي 41078600 وكذلك قطر للدائرة ('1): والنقطتيين ') 
2 لاتنتميان الى ([4) محورالقطعد | 472 ] لان أوة -م2|ءد ايه - مدأو أ و#صيزواغه اريت رهما 


فان القطران | 478 |, | (01) ]| متنصفان ومتقايسان وغير متعامدان اذن الرباعي 411(7)0/ مستطيل. 


ممع-جبر ميختبيوي تبشن ممدج بور 


: 1 
)١ .2‏ بين أن المستقيم (2) ذو المعادليٌ مستقيم 5 #مقارب مائل للمنحني (,0) عند 0- , مول : 


00+ ج زد 


- | م2 مم)/ جنا ٠‏ 0) -| م1 جم)/ | را 


) دراسة الوضع النسبي بين [ ,'0) و(0) : 


لدينا منزاجل كل :د من ]6+ : 1[ دن |0: م[ , ص 
16 





]م 2 - )7 





0- م2 مار يكافئ 6 لك ود يحكافئ كد معناه 2 2-1 أي 1 -1- 
1 7 


وهذا تناقض, اذن من اجل كل : من ] +: 1[ د ]| 0: 6[ فان (,0)لايقطع (2) 











1- 1- 1- 
درن كانه د |« مكف يحكافئ 0< 1- د 
2 0 2 2 
يكافئ ا يحافئ 0)<- يكافئ 0 > 1 
:2 
اذن من اجل كل 7 من ]| 0: م[ فان ([,0)يقع تحت )0( 


5 1 
* |«! يكافى 1 > ! وكا ند ا دده 


59 1 











©» خ 


0 0 000 يكافئ 0 “| 4 
2 2 
يكافئ لك يحكافئ 0 > - يكافئ () < :د 
57 
اذن من اجل كل : من ] 0+: 1[ فان ( ,© )يقع فوق (2) 
اذن [,0)يقع تحت (ى) 


سام 


- 7-2 











3 ) تبيينمن اجل كل : من ] 0+: إ[ن ] 0: مم[ , حش 0 0 0 
21١ 1 [1‏ # 4 11س 
سا1 اه 1 ]وديا إدرار 
0ت ا 
(احهمه)مة ‏ 


ب) دراسة اتجاه تغير الدالدّ / على المجموعةّ | 6© + : 1[ دا | 0: 0»- | . مع تشكيل جدول تغيراتها: 
تشكيل جدول اشارة (2) /. 





ا [1-: 6»-] و ]+: 2] » ومتناقصة تماما على كل من 
المجالين [0: 1-]و ]2: 1] 








4. إنشاء (,0) والمستقيمات المقارية (5) في المعلم | 0:1,7): 


8 
)©( 





.11 

1. 0 تبيين ان الدالحّ :د - (0 -2) هآ( - 2) جاه دالق الاصلية للدالة (2-0) 10 جا :2 على 
المجال | 00 + : 0] : 

من اجل كل من المجال | ه+: 0| نضع : نه - (0 - :2) صا زه - 22) - (نه) 11 و(ه-2)ما- (:ه)م 

الدالت 77 قابلة للاشتقاق على المجال | © +: 4[ و 








(8)مم! - (0 - 2اما - 1- (ه - هاما + 1 - 1- ره - )ما + (8-0) - ()'11 
ل ح نلك 
ومنه الداليّ 17 هي دالج اصلية للدالة7 على المجال | © +: 4[ . 
2 حساب[(()7ل: 
1 1 7 1 
مزجا -مام- مما) | مه م [ دم هار اإسددرم 


4)3:( - | م21 - (1--.3)ما(1 -,3) -.1ملءة - نه + (1- ههه (1-هه) - هه - نه ماه‎ 2 ١“ 
سام( ار - (()7 ل‎ 2:-)0.-1( 12)0.-1( -32 0 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية 
اختبار الباكالوريا التجريبي 5 2013 
: رياضيات + تقني رياضصي ثانوية بلحاج قاسم نور الدين 
اختبار في مادة الرياضيات : 04 


على المترشح أن يختار احد الموضوعين التاليين 


التمرين :04 ) 


1.6 ءفيه) (1,2,2)كث , (8)21,0,1 , (0)3,2,1 
1. بين (0) الذي يشمل النقطا ل 18 0 معادلته : 0 -1 -ج2 + 2 - 
( المستقيم 8)00) (©). 


) استنتج تقاطع المستويين (5) - (0) 
) عين تمثيلاً وسيطيا للمستقيم 1800). 


3 (11)1,2,1 هي المسقط العمودي للنقطة هر (2). 
هل المستقيمان (860) (411) 
014 ((1- , ©),(8,1) , (1)4.1. 
) عين إحداثيات النقطة ) . 
) عين (17) 1 من الفضاء حيث | 11+ ظاة +هلة | - | 110 - ظالا + ما |3 


التمرين الثاني :(05 2 ) 
|0 10022 نعتبر النقطتين 4 / حيث ٠:‏ 


[+3/. - رج 5 3-7/.- مه 


1.اكتب العددين ,> . م2 سي » ثم أنشئ النة لنقطتين لمر 1[ . 
2 م 0 وزاويته 0 
- عين 00 هه 4 4م 4 
: 0 ال . 
3. م 0 » ونسبته -. 
2 
: 2 5 5 5 5. 
4. 0 كز الدائرة المحيطة بالمثلث “272 1 نصف قطرها 2 ”> 0. 
2 - هى ١‏ وجي 4.6 5 ٠.‏ 4.6 
( : 00 تحقق من صحة العبارات التالية : 
2 - انيه ب تنيب 0 ذٍ - (20 +ىة )(21-ىج) 
22 20 
( 7 ح ,يحرج 3 2 و5 
3 
( 2 0 وقيمة ع/ 


التمرين الثالث :(04 2 ) 
1. إلا دلا و ٠.‏ 
2. نضع من اجل كل عدد طبيعي ]: 6-17 11 ح ما 
- برهن (,)متتالية هندسية » ثم اكتب عبارة كل من ,«د ,ل« << 7 ماهي نهاية المتتالية (,,) 





- عين العدد الطبيعي 7 حيث: 2048 - "2 8 حد من حدود المتتالية (,:). 
- اثبت انه من اجل كل عدد طبيعي ع1 : [2]10 - 241 
- بين ١‏ «#عدد طبيعى: , 
التمرين الرابع : (07 2 ) 
1. لتكن الدالة العددية ع 182 : >مجير+]- (جعر)عم 
1. ادرس تغيرات الدالة ع. 
2 برهن أن المعادلة 0 - («)ع ©[ حلا وحيدا ). 
. 00 |1.2- : 1.3-]. 
3. حدد تبعا لقيم بر (8)ع. 
[1. نعتبر الدالة العددية مر 2[ كما يلي : دور (10) المنحنى البياني لها . 


1. )ادرس تغيرات الدالة “ر( 03 7 (06)ع . 
- برهن أن 1+0 - (0) /ر 
- برهن أن المنحنى ('1) يقبل مستقيما مقاربا (4 ) حيث عر - 8 معادلة له . 


: (1') 1) 0 
2 11 نقطة فاصلتها ع وترتيبها معدوم »المستقيم الموازي للمحور (*97) 1] يقطع (1) 
41 ويقطع (4) 1 7 - مد )0. 


) بين أن 2 حرم)م 
1+6 


5-1 





) برهن انه من اجل كل عدد حقيقي ع لدينا: (-)م.- - 2 م 
(*1+6) 
7 يكون أكبر ما د (-) 
) برهن أن 1-()ه-)/ 
) برهن ان المماس للمنحنى (1) 4م (»-) يوازي المستقيم (4). 
ه [..ه) 5) (ه4) (1)( «من5 ( 
ا 





3. ) برهن انه من اجل كل عدد حقيقي عرحيث 1 < م لدينا : « > ()/ر > - : 
6 لب 


) استنتج باستعمال المتباينة السابقة حصرا لمساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (1)و المستقيمات 
التي معادلاتها :. 32:20 2-1-٠‏ مد دير 


التمرين الأول : (05 2 ) 


0 عدد حقيقي من المجال| 0:7] 72 (ج) #ركثير حدود معرف ب: 
1ج ( )0 صزة 2 -1) + 2ج ( يو مذو 2 -1) - 7ج - (ج) ر 
00 (2) / 0 
) عين العددين الحقيقين 0ه 7 بحيث : (5 + جه+ 2ج)(1- ج)<(2) ر 
( 8 ا-(2) / . 
ج , رج , بج على الترتيب حيث : 1- 2ج , 0506ع1+ 0مزو- - رد , 0-7050 مأو - - رج 
( “> 95 0ه و وم . 
) حدد طبيعة المثلث 41300 » ثم عين قيمة 0 حتى يكون قائم في در . 
ث0 ء ماهي لاحقتها ؟ 


- عين م 1 |3010| - |116+ قلط جهلذا 


التمرين الثاني : (05 2 ) 





1.4 .فيه) (4)1,2,2 , (2)1,0,1 , (0)3,2,1 
١‏ 2-1 هي الم م ١‏ 
عدو حدر 
(4) هو المستقيم المعرف ب: (12اء +) غ+- كج حبر 
25-1 
)5 0 - ج42 - برو4- عر 2- 2ج + 2ب + مر 
من بين الأجوبة المقترح ؛ اختر الجواب الصحيح مع التبرير 
لجحتت ا ل ل تي ل حت تت حكتكه كا 
| 1. المستقيم  )860(‏ 1< 02227( يقطعالمستوي (8) | يوازي المستوي (2) 
اااا## ل للا 
2. إحداثيات 2 هي  )1,2.-1( 1١١‏ |2 1,.1,22) ا  )1,2,11«‏ | 012,0 ل 
)3 تمثيل الوسيطي ظ 5-107 ظ عدج كير ظ 1خ كور ظ 21-17 ظ 
800) 9غ :ع2 در 219 :2+2 در 8غ :ع2 عبر 9ع :عدر 
ا 1 - 1< 5ه 
4. المستقيمان(4) | متوازيانتماما /ل- ‏ 1ل ب س0 اليسامن نفس المستوي' 
00م الل شط ا 
0 68 ل (5) )2-01 يقطعها( )5  -|١‏ لايقطعها(م) | مركزهاينتمي إلى (2) _ 


التمرين الثالث :(04 2 ) 


4-1377 حيث :را «ر عددان صحيحان. 
1. عين الحل الخاص )0 , 5 )01 الذي يحقق 4 - ونا -2 
2 (1). 
3. ليكن 1 القاسم المشترك الأكبر للعددين الطبيعيين د ( . 
٠‏ ماهي القيم الممكنة للع 0 0 1 ( 01 
ه عين الثنائيات ( «ر ‏ ) من الأعداد الطبيعية حلول المعادلة (1) بحيث يكون 7-]1. 


. أاء ٠‏ ءِ 95 5 77 - ل 
ه عين الثنائيات ( د # ) من الأعداد الطبيعية حلول المعادلة (1) ا 


التمرين الرابع :  6(‏ ) 


في كل ما سيأتي المستوي 0 2 210 
: 1 5] كمايلي : ر-1- 2رل/. - (:): (0) تمثيلها البياني . 
ّ نهاية م ١‏ مم. 
2 : 1 
. برهن انه من اجل كل عدد حقيقى م لدينا : - ف ح ر(تر)ن 
0 عد + 2+1 يء 
2 ) برهن أن : (2+(1/)2) تنتهي إلى الصفر عندما تنتهي عر مم. 


) برهن انه من اجل كل عدد حقيقي ع لدينا :.0 < (2)/] 
( (1/)20+2) ثم فسر بيانيا هذه النتيجة . 


تا 
3. ) برهن ان : 
ا 5 2+1 


: نعتبر الدالة العددية /ر كما يلي :مك | -0)/ (1) تمثيله البياني . 
0 


2+1,ل/. 





"1 )3( - 


1- تحقق انه من اجل كل عدد حقيقي + لدينا : ((د)») صا (2) ر 
2- عين نهايات / مه مهمد وادرس تغيرات الدالة /ر . 
3- عين معادلة للمستقيم (7) 1 0 
نعتبر الدالة العددية و 2 كما يلي : :د+ ()ثر - 0)م. 
برهن أن «متزايدة على 18 0-(0)م0 استنتج وضعية المنحني (1) (). 
4- 1( (1). 
5- الحيز المستوي المحدد بالمنحني ('1) و المستقيمات التي ته : 5-0 0-<-عر بحي (0-<ن) 


ال 


التمرين الاول : (04_ ) 
(4)1,2.2 (0,1, 1-)ظط (03,2.1)) 


1/ (0)الذي يشمل النقط حم 18 ') معادلته 1-0-ج27-+21-م1 
لدينا 0 -1-22+22-1 (0)-4 21-1-0 +20 -1- (0)ع٠8‏ 21-1-0 +3-22 (0)ع) 
(0) هو الم (480) سم 60.5 
02)) حيث 1- ح معادلة له 
( المستقيم (8)10) (”1). 
لديذ (م)ء 8 (مص)ع© ومنه 8)0) رص( ااا سم 
( (ظ) (0) 
(صاء(©8) (0)-(©86) إ(©86)!-(0)مرم) 0 
) تعيين تمثيل وسيطي للمستقيم ")12) 
اخ احج ل 2 2 دير 2-1 عر 
لدينا +1 ع/ 1 مر ا 5[ , ع و ا ا ا ل 1 
ام 1-2-1 
3 (7)1,2,1 هو المسقط العمودي للنقطة 4م (7) 
لدينا من جهة (774)0,0,1 (7,)0,0,1 4م (# مرتبطان خطيا ومن جهة (صاء 8 
[] هي خم (2) سس سس سس 0.5 
(80) «(427) غير متقاطعان لأنهما ليس 
2-1 -[1 
التبرير (80) »> 17 2-1 0 للا م 0 
1-1 
60 (للد6).زلق)(ايه) 
( و عط لاع دي اي 0 عاك ديج 
(3,0,2-)0 نتن نم ل نس عن عن ل ل نت نع عن ل ل نت سن لان من ل سن لل سا لت ان لس لس ل ل 2 2 22 22 22 2-2-2 | 00,5 
) تعيين ('1) 1 من الفضاء حيث 116+ 218 + شلط| - | 116- قاة + هلط أة > (*) 
1 )مر (*) 331- 3310 1/100-1115 
(15) هو مجموع نقط المستوي المحوري 2 [©] ااا سه 006 


التمرين الثاني :(05 > ) 


[7,ب0) بر النقطتين م 1 حيث:, + تك - رج , 3-7/ رج 





3) ]1 0 نسبته -- ج---ج 


و2 0 ”8 8 1 


[2-)مدن | ع أءم اد 0 - ا 0 وريه 


1 1 3 213 
لدينا [2- ]هه[ ]ههه |د- لل ل اوه سعبة. 3لا 


داز ]مهن[ مإ |د- 


4) » مركز الدائرة المحيطة بالمثلث 0,87 1 نصف قطرها و,ج 0 
االشدل السام 21و كح 
لدينا ا | -[24-مت)(28 -ىة) - (:2 + مة )(:2-ىة) مسي وه را عا جما مدعو و رعسم تنو د ماسب ل أي 


' 3 ل3 ذية يه ية 2 تله )| 3 3/3 
2 - 2 08 - 0 خاوات ا حم ١):‏ تحصحكةهة ‏ كاسم كح هع و) اخد عانم سس لا 
2 2 2 2 2 5 3 2 2 
( ركد 


لدينا © -(2 +ىة)(:20-2) كر - 4 د ىج 5-7 2 كه 82 وكمة) 








0 «وامرعا سوس سيو سرد تس سسسب رحج ع سمت از[ 
' 3 3 3 3/3 
يكافئ 9+ لك 7س ل إل 
0 فئ ‏ تبر 0 لذ 0 ١ ١‏ كي 
' 5 3 حا رتل3 
يعافي: 0 - دجم حت 
يحامئ 0) 29 ارم 1 
: 1 | 3 
يكافئ 0 -3+(27) المي )قد 
' د عمقل 
بكافي: 0 - _- 2 
يحافئ () - 3 +1 زمه +مة) 0 
: | 3 
كف م - بج .يه) " 
يكافئ شلك - يت + 05 
( م وقيمة +1 
43 _ 
لدينا 52222 مامه روم تلك ,ده 
1 ع ىج ديج 
ومنه ببتشبم. ا نا ان نا نان انان اح اح احاح احاح احا اح اح اح ا ا ا ا ا ا ا ان اح ان اجاج لا ساسا لاس اس ا ل ل 9( 
الا ادم 005 


التمرين الثالث ٠‏ 


: د المتتالية (,) اج : - ناا 57-5 إلا خ ىن ا 
1) 5-11 نه دن  ,.‏ 2+0-22 درس , 49- 52-5 + ,200 - ران لي 6م 
0 كل عدد طبيعي 1 : 57+ 1ح ا 


1 (,) متتالية هندسية مع تعين أساسها وحدها الأول . 
لدينا ,20 - (5+ ,)2 - 10+ 2:0 - 5 + مرة + 5 - نرة + 210 - (1+ 5) 5+ لات بر 
( ,ا) هندسية أساسها 2 وحدها الأول 8 - ,,,- ,نا 05 


0 را ل ل 


4 





4 


-تعيين العدد الطبيعي 1 حيث 2048 - ”72 


2 0 2735-5 ح ورة - رمح رن مي بس 5 () 4 -[5- - 
11 


لدينا 2048 - "2 ومنه 2048 م[ - 2 م1[ ومنه 11- 0 1 سين 
11 
8 حد من حدود المتتالية (,). 
لدينا 2008 - عن 2008 -2048-40 -2-40 -5»8- 2235 - ب حدما ماع وام بعد مامه وعد ديدي <١‏ 3( 
8 8 


انه من اجل كل عدد طبيعي ع1 : [2110 - 241 

باستعمال البرهان بالتراجع : (2)10 هذه الخاصية . 
( (200 : لدينا 2001-2 [2]10 -2 

( (7)10صحيحة أي 21101 -:224 اجل أي عدد طبيعي ]| 

برهن (7)1+1صحيحة أي [2**1-2]10 من اجل أي عدد طبيعي ع 
لدينا 24,24 - 214977 ١‏ ([6]10[:2-2]10- *2) ومنه [2*»21-6“2]10 ومنه [2]10 20:5 

(2)1+1 صحيحة 
نتيجة :| ) ) [2]10 24002 لل سس إن 


4.6 


ِ عدد طبيعحي (م5- ”8*2 - ,رن 


. للء [م5- ”"8»2)يكفى أن نثبت أن م5 < ”8*2  (‏ ]501 : 21ء ”82 ) 


لدينا من اجل أي عدد طبيعي ‏ : [7< "2 : 8<5) ومنه ,5< "82 ومنه 5,7<0- "82 ومنه 1 © ,,/# .0.5 
(7< "2 من اجل أي عدد طبيعي 7 يمكن إثباتها بالتراج ) 
- تعيين حسب فيم 1 ,1 
ا ا ك2 
4ن | ١‏ | 8 | ”7 )| 6 | 5 )| 4 3 )| 2 | 1 | © | 2م 
| 4ن | 2 ]| 6 ) 8 | 4 2 | 6 8 | 4 2 | 1 ]ع2 
4ن | 6 | 8 | 4 )| 2 | 6 )| 8 | 4 | 2 1 5 )| 8 |خ#»ة 
4ن | 5 | © / 5 )| © 5 )| © 5 | © 5 | © |2 
| من | 1 ]| 8 ( 5 )| 2 | 1 )| 8( ؟ )| 2 1 )| 58 | هم 
م4حم 1ع م رقم الآحاد هو 8 -... 
1+ 4دن إل م رقم الآحاد هو 1---- 77 0.5 
2 بم 1-4 لإزعح مم رقم الآحاد هو 2 مسح 


1-4-3 لا مر رقم الأحاد هو 0.-< 


التمرين الرابع : 
. لتكن الدالة العددية ع 


1( دراسة تغيرات الدالة 5 


1*5 : *م بجر ]- («)ع 


- مه ح (جر)ع صلا ' مع+ ع (د )ع 1111 
- 8 © ولدينا +6 +1 ع («3) ع 0 < (1) ع 


ومنه الدال ع متزايدة تماما على 72 
2( 0 -2)ج تقبل حل وحيد )0 حيث 1,2-> »2 > 1,3- 


© مستمرة ومتزايدة تماما على +[ و تأخذ قيمها في 2 


ولدينا 2- ح- (1,3-)م8 0.1-(1,2-)ع 0 > (1,2-)م <(1,3-)م ومنة 1,2- > 0 > 1,3- 
3) تحديد تبعا لقيم 1 (5)36 


0 - :< :0 ع (1) ع 0 > :0 > (1) ع /0 <2 :0 < (1) ع 


1].نعتبر الدالة العددية /ر 





12 . 6 
“م +1 

1) دراسة تغيرات الدالة /ر 
0 -0)/ سنا 66-0 سا : 1-(+1)سظا_. 


جاتر م جنر 00 


معد - (مد) م سنا 


ممدجير 





ممدجمر ممدجىر 


14 ولدينا : 


(د)ع »ام "م +ع +]) م 223 د 23م د تور د لق “تمر "م (بد+])( + 1) 


)1 + 2 


#[“مج) ‏ 2(خمج) 0 2(* +1) 1 


علما انه من اجل أي عدد حقيقي «. 0< -- ك7 ومنه إشارة (2)*” /) 





6*2 +1) 
0 0 - عر 0 > (2) ل 
0 > 50م ومنه الدالة ] 
ِ /0 < كن 0< حم ومنهالدالة + متزايدة : 
+21( وال 
لدينا 0-(#2)ع 0 ع كم ديم +] 
(1-0-)0 


ب 
ولدينا 1-1-0 


ٍِِ بال) >> 2 


يم 0 
“م ب1 





(:1) يقبل مستقيم مقارب (4)حيث «دبر 








1 *وبز سس نزح *ويز ءغ6 : 
ب م[ -ا ل -- |[ ع ]يج - | 
“ويد ]1 ممدجمعر م ممدجير *م ب] أمدجم 
1 
- 010 (1) 0( كار 2-0 





1-ثم 2 
1+*م |2 


1 > “م ومنه 5-1>)0م ومئنهة 0< 


0 >عن1 





بج | 3م 
يح ل ل سير 
© | © 
بع |بد 

ل 
سم ]يتم 
الل اا 





0< 5”<[1م ومنه 5-1<)0م ومنه 16 ذْ 


تم اا 
0د - | - 1 110ا ع (د) نر 1111 جد ام د 
1+6 5 





0 -)ج تقبل حل وحيد »0 


ع  )2(‏ (1) تمثيلها البياني : 


وول 


000 





05 
«- (د)/ ]| سنا مسا يتين اليل 
ا 000 
(0 02 لسر 
ومنه (8) 2 (1) لمحسحد ور 


602 نقطة فاصلتهاءر وترتيبها معدوم . المستقيم الموازي للمحور (”737) والمار من 21 يقطع ('1) في النقطة 74 ويقطع 
المقارب (8) في النقطة [1. 
نضع 1177 - :)0 

) اثبات ان ج- - (ن)م 








لدينا و مر-ء - ووم أي جكت-ء - ووم أي جك - رم 0.5 
6 


*م +1 تَِ!|ْ١آ"| ‏ ج بملللب)يلف ممما 000 
البرهان انه من اجل كل عدد حقيقي مر لدينا («-)م - 00 
6+ 


لدننا َم (- 1ج مم)م 0 ]| 45 0 


0- #"'م معناه 0-()م معناه ي0)-«- و منهينم--) 
0 < "ام معناه 0 < (-)ء معناه ين <- ومنه ي- >عر 
0 > "م معناه 0 > (:-)ج معناه نح > ومنه يم-<عر 
أي («)م تقبل قيمة حدية عظمى من اجل .م--, 


ج) إثبات أن 1- (:ه-) / 











0-0 2م بم “سين 
لدينا 1[ - 2 - ل - [ن- اح اح سا ا اا احا حا لاسا اال 
١‏ ه0- به-[1-]1 “1+8 5م+]| 5 1 5 
د) البرهان أن المماس للمنحنى (]) عند النقطة 4 ذات الفاصلة م يوازي (45). مسد ا 
“ميم كم + | [ م +يم-]) 2 0 : 
نينا 2--2- لخ - رن )و ست ريم" 
درصييم) 7 السب 42 برسي 1-217 ليزه ْ 
(ه-1-)ه-عم-1-] | 08 2 
حااح ع كما 1م لل شح ب 
مع به -] 6 دن 2س -1-]) 2 )1 : 
ومنه المماس في ىم يوازي (4). ( 
ه) الرسم لكل من ('1) و (4) د (1) 14ج 0 سو 3د 4 





3 أ) البرهان انه من اجل كل عدد حقيقي عر حيث1<م, لدينا < > (8) / 5 + | 
ْ 6+ 


هذا صحيح من اجل 1< 














0 
ونبرهن من جهة أخرى أن 0< ج دمر يو | ا 0 5 ك وهذا صحيح وبالتالي 6 > (30) أ > - ---.0.5 
مد ٠*م+‏ م 
0< 
ب) إيجاد حصر لمساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى (1)و المستقيمات التي معادلتها 70-0 ٠‏ 1- وم- دم 








بماأن 1 > (3) 7 >> - 0 فإن 4 | > | - 4 
ل 
1 1 


اي / 
*مب1 1 


في ]م م 7 ]> |( جلامل 





146 ب يدعباي ضرع ونا نامسا مخ كا برعم ع سواه اجات عاد عدت عاد دبج حرحات ب 


أي 0. [ا- تيه) 2 حك )م | > 0. 1 | م 05 


التصحيح 


التمرين_ :(05_ ) 0عدد حقيقي من المجال[ 0,7]- (2/ركثير الحدود حيث : 
1) 2-1( 0 صن 2 -1)+22 ( )سنو 2 -1)- ثج - (ج) ر 

) التحقيق ان العدد 1 (2)ر 

5 1-1( )0 ضزة 2 -1) +12( )0 سنو 2 -1) - *1- () /ر 


لدية سس سس سس سس 220202020202002 0.5 
(004+1-251260-1-0 251 1-1 - 
1 هو جذر ل (ج)/ 
) تعين العددين الحقيقيدي م 7 حيث (8+ج2-1()22+62)- (2)/ 
باستعمال طريقة هورنر نجد ا 
2510 - 0 5-1 00 1- 0 12و 2 1 81206 2 + 1 1 
1 /0 511 2 1 
( 0-(2)/ ؤ 0 1 “0 12 5 2 ؤ 1 ؤ 
0-(2)/ يكافئ 0 -(1+ج < يم مذو 2 + 2ج )(1-ج) يكافئ 7-1-0 ل ئةةة#فمشس_9أ6أطأا١‏ ا اا 0000| 
0 1+ »)0 زو 2 2ج 
©( 0 1+ ج »1006و 2 2ج 
00520 4- - (1-,27 صنو ) 4 - 4 - ,20 وزو 4 - لم 00520 472 عدا( 
0 205 0-27 5111 2- /0 205 27 +004 511 2- 
حل سس سح سس 0 يي ا 1 1[ [ؤ[ؤز0ز0ز0ز1]1]010101010]| | | | | |[028282824247/7[/|[/[7/[7/[/7[7/7/[7ز*|* | | 00000 
2 5 05 
- /0 7005 +00 512 - - 
( 10050 - 0 صل - - يج )© : ( )1050 + 0 صنو - - رج ) 8 , (1- ,)4 
٠ 22000 002‏ 
لدينا “6>-[110 1ه 5 سس 0.5 


05 0 عد 2 عم من | حي 5م - ( 0-) وم 1+ ()0- ) ماد - )10050 + /0 لوح رج 


3 درج - 2 م ا م 2 023 
 )‏ 480 متساوي الساقين لان (:2)1+85120/. > |وت - ,| > |ية - ,ج| سسسسيييه ‏ 35ل 
تعيين قيمة )0 حتى يكون )7 4 . 
' ْ (:2050-:/0 صتو+ 1) 84 
(0: 1)م ( 016050 ملو - ) 8 ( 0-0050 صذة-) 0 -_ 
(0 0:05 صتد + 1) 04 


0 - 20 ومع - 2 ( ]0 صو + 1) 


0 -84.64 يكافئن 0-0م281 +20 زو 2 0( 
0 - (1+ 0) 25110 ا 
يكافئ 0 - 06 مزو ‏ 91006+1-0 [0,7] 
يكافئ 17 2:07 ,1217 
[,0]ع )0 [10,5- ين ل ل ل ل ل م ل ل لل ل ل ل ل ل ل ل ل ل سه سه 00 0.5 
ع" © 40 6 م2 م ل ل ل ل ل ل 2 0.5 
0 همتهم وم 


مكف [6نتم|- إكما 
يكافئ 110-110 
1 هي محور | المستقيمة [0)01] سمه ع عيمس عموا ضرع وصم سس سوه 8( 


التمرين الثاني :(05_- ) 


1( (ص)ء 8 (ط)ء ©)فان المستقيم (ط)ج (800) دده سسب ينمه 01 
2©) إحداثيات ([هي (1 2 1) م يي ا 

2+1 -ع 
03 +اع)] 7 - ( 4 تمثيل وسيطي2 (89)0) سس سس 601 

221 

4 المستقيمان (4) (80) ) ) فهما من نفس المستوي 0 - 71.80١‏ سهد إن 
5) 5 سطح كرة مركزها (0)1,2,2 ونصف قطرها 3-م 1 - (طره) 04 و تي 1111 
2.6 5 (2) 


التمرين الثالث: (04___ ) 


4-131-7 > (1) حيث :زر بر عددان صحيحان 

1) تعيين الحل الخاص وة) (1) الذي يحقق 4 < ونا - 30 
ا 
- 0( ولد 


4 -1 1 4 4 3 


0 00 -- حت نر سس سس 601 
9 0م 9 0 


7 ا ا َ 





كم 01 
42-137-7 

02 تعيين حلول المعادلة (1) لدينا 4«5-13«1-7 (13)0-1-(5-)4 
0 -(1-)13-(4)2-5 

1 9 


لدينا (5-ن)4 14-1 13 م ,| ومنه 5ب/13حم 


5 ع ع,/ 
4 4 
([حمر)13 13-1 41 1-بر ومنه 4/1+1-( 
لمكن 1ن لشيس المستر ف ١‏ لعن الطيين و 
01 01 














4 0 . 
لدينا 10 وملة 0 ظ وملة ,4 13 
نعتبر الثنائيات((, ) الطبيعية حلول المعادلة (1)بحيث يكون 0-7 
[0]7 حد 


ومنة بن 8 جم 


او 


[5-017+ 7 
[0]7 دمر 


4+1 0]7[ 


[2]7--غ24 
[1-07+42#يكافئ |1|7-- 42 يكافئ |[ 2-517 اي 5+,70-/ 
لاح 0 
0+ 910 عر 280+21 در (ل8ع ) عو ا | 


ظ ٠‏ 0-7 
نعتبر الثناتيات (<ز, :) الطبيعية حلول (1) 
0 > ( دن 


0 > 21 + 280 70+ 9100 
0 >11906-91 
9 > 11906 
0 
119 
6 > 0 
(10:1,2ع 0 
((1)70,21(:)161,49(,)252,77» («,تد) 
التمرين الرابع :(07 >< ) 


0 > بر +عر يكافئ 








عد 1+ 2ز/د 01لا ح- 1111 


ل 1 : السب 1ل 2ر2 يلد جت () 0 ممدجير ممدجير 
1) )د ح (ر) را مكنا مع سس سس سم ع وي . 10[ - 
2 )نبرهن : 2+()0]) مه «#«يؤولالى مم 1 ل ل و2م 
1 
خلطل 11[ - إن + 1+ 22د ) 10لا ع زع 2 + (عد) نا ) 1لا 
5 عد 2 ممسجيىر ١‏ ) سنا ) صخل 
) المستقيم 57-216 مستقيم مقارب مائل ل )0م( م ) 
) نبرهن انه من اجل +1 ح : 257)2(<0 2# 2+1ز/ء 
1>0 عد < 22+11 يه ل 0.5 
0< عر < 22+1ل/ء ومنه 2+1<22ر 0< صحيحة 
( (22+(2)/]) 
+ 22+1ل. - :2 + () نا 
لدينا 1 (17)0+27) عر - 1+ 22/يء وهو موجب دوما. 0.5 
ع - 2+1 يه 
التفسير البيانى : (0) يقع فوق المستقيم المقارب . 
/ (7) 7 - 
3) نبرهن ان - (1) 1 
12-1 
( 1 #] ولدينا : 
(3) /)- 1 ل 20 - (1) ا ل و و ا ا ل ل ال 05 
1+غرل. [اجعرل 1+ 2.2 ا 
) دراسة تغيرات الدالة 
() ”لآ 269 
0000>0 1 كلا عد 


. (0)و المستقيمات المقاربة له‎ ١) 





17 5[ : 
1/ حقق انه من اجل كل عدد حقيقي :د ٠‏ ((:)/1) صاح (<) /ر 
1- 1_. انا _ ونا نا 




















1 © ولدينا : كر اص سس سمسم هه كس رن 
اجعرل - 000 2+1ر/ي. )نا 2 
معد ح (جا) 0 1110آ + ح ر(عر) ىر 110آ 
02 2 0 05 
'0 ع () نا مانا مه- ح (2) ر انا 
ٌ 1- . 
فوراسة كيدا لدينا 0 > - ثم و منه الدالة 12 
1 12+1/ه 1 1 
3 كتابة معادلة للمستقيم (1) (1) 0 
(7)0+(0-(7)0 جو أي #رد حبر اح اح جاح جاح جاح ان جاح سحا سا سال سا2 222 22 22 2 222 2-2 0.5 
2 
0 9 لدينا : 1-1+ لخ _ 1 0 
12+1/يء 12+1/. 
من اجل أي عدد حقيقي + لدينا : 2+1<1ر 2+1<1,/. 
0( <12+1-1ل. 
0< («) م 
0 متزايدة 
ولدينا 0 - 2 + (0)/ ع (0)0) اا ااا ااا ا ا تن 
) (1) 2( 05 


6 مساحة الحيز المستوى المحدد بالمنحنى ((1)و المستقيمات التي معادلتها 35-0 2-0 2-606 (0 < ه) 


لدينا (:ك() )هآ م - :4 (20) 7- ا - (4)0 


(3 0 
ومنه (1)/) 





(0) )صا ح- (1) فى 
1-() 1 


3 )3( - 


الج (2) 1 
(1) ا 
() 0 

1-- (*) ا 


1[ +غرل. )نا 
مسرا 


01 





«] + [(0)20)ماء|- ح- (06) 4 








0 


- ,[(2)ن) ماع |- - (6)م 





را - )0ن ) ما |-- 


1 3 مره |2 [(2) )ماع |- - ان 
1+ شرل (ه)نا) ماع | - 
7.4 [0.2+1+1/. - ((0) )صا -1) - 


انتهى 
بالتوفيق في البكالوريا 


الجمهورية الجزائرية الديموقرا طية الشعبية 
وزارة التربية الو طنية 
مديرية التربية لولاية االوادي ثانويات: بوشوشة-عبد العزيز الشريف 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي «دورة: ماي2013) حساي عبد الكريم-السعيد عبد الحي 
الشعبة: علوم تحريبية ثانوية الأخوين كيرد 


اختبار في مادة الرياضيات المدة: 03 ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التالبين: 
الموضوع الاول 

التمرين الأول ١:‏ 4.5 نقط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة التالية ذات المجهول 27: 0 -22+2- 
2) المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0:1:7) 
لتكن النقط 1 ».1 و 218 والتي لواحقها على الثرتيب: 1+1- ,2 ؛ 1-1- ,2 و 3/.ف - ,2. 
أنشئ النقط >1 ».1 و 26 في المعلم السابق. 
3-أ) تحقق أن , لاحقة النقطة 71 نظيرة النقطة 36 بالنسبة للنقطة ,1 هي (2- 2+1)07/3. 


ب)نعتبر الدوران + الذي مركزه 0 وزاويته ” 1 حيث : لم - )+ و © - (1)11. 
عيّن اللاحقتين ,2 و .: للنقطتين 4م» © على الترتيب . 
ج)نعتبر الانسحاب ] الذي لاحقة شعاعه هي 21 حيث: [ - (2)24 و 8 - (127)]. 
عيّن اللاحقتين ,2 و ,: للنقطتين 1» 8 على الترتيب . 
4-) 0 أن الئة لة >[ هي 1 5 كك ف الة ) تبر" || تق تبر" [8] و [عد|. 
ب)بيّن أن : 1 - عك عت » ثم استنتج طبيعة الرباعي 4817 . 
عونك 2 ورك 
التمرين الاي الثانى ( 4نقط) 
1)لتكن المتتالية( الفعرافة على 1ج ' 5 ا ومن أجل كل عدد طبيعي 1 1 و ب 2- ,ين 
+ 


1 ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد 0 0ك 0. 
0لا “ليقي من فل كن عدد طبيعي م » ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية( ,1ا). 
ب) بين أن( ,1ا).متقاربة » ثم احسب نهايتها. 


1]) لتكن (,7) متتالية عددية معرفة على 71 كما يلي: ل د” 
لا 


أ) بِيّن أن المتتالية ( ؟)هندسية يطلب تعيين أساسها وحدّها الأول. 








2-) تحقق أن : 


ج) احسب بدلالة م المجموعين 07+......+ 07+ ,اح 5 و3009 +...... + و9 + 307+ نح 1 


الصمحة1 من 4 


التمرين الثالت الثالث( 4,5نقط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0:1:1:1) . نعتبر النقطتين (13-:4)12:7» (8)3:1:2 والمستويان 
(5) و”“2)حيث(0)ذو المعادلة الديكارتية 2-5-1-0 +3:2و (2)ذو المعادلة الديكارتية 2+3-22-0. 
1 ) بِيّن أن (0) و (0) متقاطعان وفق مستقيم يشمل النقطة 8 و (0)1:1:1 شعاع توجيه له. 
2أثبت أن النقطة 8 هي المسقط العمودي للنقطة 4 على المستوي (2). 
2+6 -غ2 -ي 
3) ليكن (0) المستوي والمعرف بالتمثيل الوسيطي : 14 ع 2:) 2+38+5 7 
2-6 -7 
أ)بيّن أن المستويان (5)و(0©) متوازيان. 
ب) تحقق أن المعادلة : 28-52-58 +3 هي معادلة ديكارتية للمستوي (0). 
ج)تحقق أن النقطة [منتصف القطعة [84] تنتمي للمستوي (0) واستنتج أن (0) هومستوي محوري للقطعة [8.8] 
4) لتكن (5) مجموعة النقط 31 من القضاء والتي تحقق : 0 - 2/14.5118. 
)بين أن (59) هي سطح كرة يطلب تحديد عناصرها المميزة . 
ب)استنتج ان المستوي (0) يقطع سطح الكرة (5) وفق دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. 
التمرين الرابع< 7 نقط) 
1- الجدول التالي هو جدول تغيرات الدالة العددية ع والمعرفة على المجال 1#[ كما يلي 
2 * ع(2-1)-()ع 
أ)احسب (2)ع» ثم أتمم النهايات المنقوصة في جدول التغيرات 
ب)علل وجودعدد حقيقي وحيد» بحيث: 0,36->4 0 > 0,38 يحقق: 0 - (0)؟ 
ج)استنتج اشارة (2)ع على المجال 12[ . 
1- #الدالة العددية المعرفة على المجال 1 ب: *ع-2:2+1 ع ()] 
و(.0)تمثيلها البياني في المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ([:0:1) 
1 ) بين أن : 6م - (0) 2 يسنا و مم ح (») 2 ونا . 
2 أ- بيّن أنه من أجل كل 2 من 1 : (*)ع - ('* ثم استنتج إشارة (+6* ثم شكل جدول تغيراتها. 





ب- بيّن أن +3 +2 - (ن)؟ » ثم جد حصرا للعدد (ن)]. 
2 


3 بِيّن أن المنحنى (.©) يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين إحداثيثها. 
4-أ- بِيّن أن(.0) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (0) معادلته:1+ :2 - بوءثم ادرس وضعية (,0) بالنسبة للمستقيم (0) 
ج أنشئ المنحنى (,0) في المعلم السابق وعلى المجال ]مه + : 1,5-] (تعطى4,72 - (1,5-)7) 
5) لتكن الدالة 5 والمعرفة على +1 كمايلي : (“"22.6) - (2:)ط . 
بالستعمال مشتق دالة مركبة » استنتج اتجاه تغير الدالةط ثم شكل جدول تغيراتها. 
6) لتكن الدالة ع1[ والمعرفة على 12 كمايلي : *ع(6-+ 2<ه) - (1)2 . 
أ-عيّن العددين الحقيقين ج و0 بحيث تكون ع1 دالة أصلية للدالة *7-م- جرع 
ب- استنتج دالة أصلية للدالة 4 على +1. 


الصمحة2 من 4 


الموطسسوع الث 
التمرين الأول :« 4.5 نقط) 
نعثبر المتتالية (11) المعرفة ب : 3 - نا ومن أجل كل عدد طبيعي »4+4 + ونا - 1بوقا3 . 
1( أحسب بلا » دلا ؟ولا. 


2 ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي ,»0 < ,1ا. 


3) نعرف المتتالية (.7) ب: من أجل كل عدد طبيعي مء 20+1- ,ناح ,7 . 
أ) برهن أن المتتالية (.07) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول. 


ب) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي م» 20-1 + | 44-ين. 
ج) احسب بدلالة م. المجموع .5 المعرف من أجل كل عدد طبيعي م ب : 


التمرين الثانى : ١‏ 4.5 نقط) 
في الفضاء المزود بالمعلم (0:1:1:1) المتعامد والمتجانس نعتبر النقط (2-:1:0)ى » (8)3:0:1» (1:0:1)© 
1.أكتب معادلة لسطح الكرة (5) التي مركزها ‏ و تشمل النقطة 8 
2 لتكن (8) مجموعة النقط (24)2:37:2 من الفضاء بحيث : وميه 
- بين أن (4) مستقيم من الفضاء شعاع توجيهه(1:1-:2-)1 ويشمل النقطة 8 
3. أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2) الذي يشمل النقطة ‏ و يعامد المستقيم (8) . 
4. أ- عين احدائيات نقطة تقاطع المستوي (2) و المستقيم (8) . 
ب- أحسب بعد النقطة , عن المستقيم (8) ثم استنتج أن (4) يقطع سطح الكرة (5) في نقطتين . 


5. )عدد حفيفي و 0 مرجح الجملة [('1)0:1(,)8:6. أ) بين أن : 6 - 86 
6+ 


جا كل بهذو ل قير اك الدالة ب اللمعروقة كل :13 د : ل - (0). 
ج) استنتج ان مجموعة النقط 0 عندما يتغير ؛ في 1 هي القطعة| 80 ] . 
التمرين الثالث:« 4نقط) 
في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:0,7)نعتبر النقط  8٠‏ » © صور الأعداد المركبة 
1 ,27 .)+ 3+1 - ص22 » 1+ 3/. - ص2 
1. أ)اكتب ,2 . ,2 ٠»‏ .2 على الشكل الأسي . 
ب)استنتج مركز ونصف قطر الدائرة ©) التي تشمل النقط .م 8٠‏ » © 


الصمحة3 من 4 


ج) علم النقط هم »2 . ') ثم أرسم الدائرة 60( 
1.)كتب العدد 25-5 على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي .ثم استنتج طبيعة المثلث 4130 
7 - ل ركش 


م 0 
2. ليكن الدوران الذي مركزه ى و زاويته 0 


أ) بين أن النقطة '0 ذات اللاحقة 1 4/3 صورة النقطة © بالدوران / 
ب) بين أن [0'0] قطرا للدائرة ©) ثم انشئ (©) صورة الدائرة ©) بالدوران 1. 
ج) تحقق أن الدائرتين ©) و (©) تشتركان في النقطتين .4 و8 
التمرين الرابع :ا 07 نقط) 
[-المنحنى المقابل هوالتمثيل البياني للدالة ع المعرفة على" #لآب: |«ام3+61- :22 - )5 
بقراءة بيانية : شكل جدول تغيرات ع . لس سه ب لي د 
110 101111111 مسد ات 
2) استنتج اشارة (:)ع على * 8 عل عع وه 
[1- نعتبر الدالة العددية ؛ المعرفة على *1# ب : لكلهاو_ ,رج - رومع ور ح) تمثيلها 0 00 


272 
البياني في المستوي المنسوب الى المعلم ((:0:1) المتعامدو مم2 - 1 
[. احسب («) 1 يمنا و (2) 1 سنا و (2) مدصنا ثم فسر النتيجة الاخيرة هندسيا 





تمدق 





(0)ع. أ فب بحا عد 


2 أ- بين انه من اجل كل عدد حقيقي م غير معدوم : كن - ورور ]1 
4 





ب- استنتج اشارة («'» ثم شكل جدول تغيرات (2)] 


8 


جه بين ان ب3د- 3 - )8 ثم استنتج حصرا ل (1)0 
0( 
3. أ-بين ان المستقيم (1)ذا المعادلة :2 - بو مقارب مائل للمنحنى (.0) ثم ادرس وضعية (.0) بالنسبة الى ((1) 
4 أ-بين انه يوجد مماس (2) ل(,©) يوازي المستقيم (1) ويمس(.0)في نقطتين يطلب اعطاء معادلة لهذا المماس 
ب- انشئ (4) و ((1) و (,0) . ( تعطى0-(1)0,75 ) 
5 أ- ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي:م عدد و اشارة حلول المعادلة : 0 - 2م31 + 22م 


2 


ان الع الع ون كيت شرن نان متا تاي عل م 


6 


*استنتج دالة اصلية للدالة 5 على 9[ . 


الصمحة4 من 4 


الحل النموذجي لاحتبار البكالوريا التجريبيةدورة2013 


الملدم: الرياضيات 

التمرين الأول ١:‏ 4.5 نقط) 

1)حل في ) المعادلة التالية: 2-0 +22 - 

0 -2-2+2: تكافئ 1--1 27 - 
تكافئ 2-1(2-12) 
تكافئ 2-1-1 أوةف -2-1 


تكافئ [1+-2-1 أو 2-1-1 


02إنشاء النقط >[ ».1 و 7/1 
لدينا: 1+1ح >2 ؛ 1-1-ح ,2 و 1/3 - ن2. 


3-أ)التحقق أن (2- 1)0/3+ 2 - ,72 
لدينا النقطة 7 نظيرة النقطة 7 بالنسبة للنقطة ,] 
ومنه : (2+1)/3-2 - ,ج- 22 - 0ج 


46 ل‎ : ١ 

لدينا: 1 دوران مركزه 0 وزاويته 0 

وعليه العبارة المركبة ل 1 هي: 127- '7 

لدينا: ه - (1)81 معناه 3/, - 
© - (21) معناه 21 + (3/ -2) - ,12ح ,7 

ج) تعيين اللاحقتين .2 و .2 

لدينا: 1 انسحاب لاحقة شعاعه 21 

وعليه العبارة المركبة ل )1 هي: 21 + 7 - '7 

لدينا:. 1 - (2)38 معناه 3(1/-2) -21 + 2 ح ,2 
8 - (21)+ معناه 31/. +2 -21 + ,2 - ,2 


ي 12> 7 


الموضوع الأول 


إعداد الأستاذ: بالعبيدي م العربي 
4-أ)تبيان أن >1 هي منتصف كلا من [1(8] و[©2] 
3(1/-2)+31/ +2 _ 

2 


2 
2 _/3+00-/33+24 


2 2 ١ 
1307 ب)تبيّان أن: :- 56-76 واستنتج طبيعة الرباعي‎ 
7 
_ دزة/-0‎ 


2 برط 
((+)-2+(8/-2) _ 
(1- 3ذ) +] 
بعد ضرب حدي الكسر في مرافق المقام نجد1- ©” 


٠ !‏ 7+ 27 
لدينا: ,2 -<1+1- 1ط 


عله ل عط 


عط رط 


2+4/31-)1+3( 


“ا معناه 781 - ج1:) 


4 - 


5 4 م2 معناه1 - إلا - 
7 
2 معناه > - (160:168) 
2 8 2 
ومنه الرباعي 4130010 مربع لأن القطران [460'0] و 
810 |متناصفان ومتعامدان 
التمرين الثاني « 4نقط) 
1-1)البرهن بالتراجع أنه1 > .1 > 0 من أجل كل 11 ح 1 


من أجل 0 ح رريكون لدينا: ا وس 


اع عفد 


*نفرض أن (2)0 صحيحة ونبرهن صحّة (52)0+1 

لدينا: 1> ,1ن > 0 من أجل كل 117 ج 1 

ومنه: 2 كه 201 > 0) ومنه 3> 204 +1 > 1 

1-5 ! -1>-0)ومنه1م . 1م 
3 ,كلك +[ 1+2 )2 


وعليه1 > ...1 > 0 ومنه الخاصية 1> .11> 0 صحيحة 


2-)التحقق أن ارت ل - ,,لامن أجل كل ]11ح م 
7 


. [ 1 ٠ 
ومنه1 4ه > - ومنه --مه‎ 
3 1+ 210 








7 1 3 
ع -] لح الما برلا 
3ه 1+2 |2 


_ 3| 30+ 20,(-3- 20,)1+ 210,( 
7 301+ 210,( 


قا 22 
(30+2 |22 
استنتاج اتجاه تغير المتتالية (,1ا) 
لدينا: 1> ,1ن > 0 من أجل كل 117 ج 1 
(1-0) 20 


ومنه: 0 < تهت -ح ن1ى- 
210 +1 


وعليه المتتالية( ,11 ) متزايدة تماما على ]1 

ب)تبيان ان المتتالية (.1) متقاربة وحساب نهايتها 
المتتالية ( ,11 )متقاربة لأنها محدودة من الأعلى ومتزايدة 
لحساب النهاية نضع : )0 -ح ,11 112[ 


2 1+20 0 1+ 210 


بعد حل هذه المعادلة نجد: 1- ,0 أو 0 ح هن مرفوض 

1-ا)تبيان ان ( 7) م.ه وتعيين أساسها وحدها الأول 

(.17) م.هندسية معناه ,0.7 ح ,, ,ل من أجل كل 10 جح 1 
]| طل__باة 

ا 1 ك2 يدع 2 1حيين 


- 37 
لال 3١‏ 1 0 3 7 
اك 1 20 


: 3 1 
أي(,7) م.هندسية أساسها - - 


...نا من أجل كل 10ج 12 








: 1 
وهده ا 
3 
11-1 
وحدها الأول 1ح 0 7_2 
0 
ب)كتابة 17 بدلالة ورو استنتاج 11 بدلالة م 
ثم حساب من جديد نهاية المتتالية (,1). 


لدينا: 5-10 - 700 1 














وا ينا 1 1 1 
تيك 
١ +2‏ 
3 
- 0 - | لآن 0 - ١‏ 1 -) اا - 37 110] 
ا 00 3 مجم 


ج) احسب بدلالة «م المجموعين لا قي 1 
لدينا: 07 +...... + باج رياح هع 








لدينا: ‏ 3”07-...... + ,97 + 307+ ىح 1 

ومنه: 370-...... +93702--3170.0 701 ح 1 

أي: (0+1)؟ -( 30+ ...... +171+3.0+902- 1 
إذن: (1+ه)(1-) - 1 

التمرين الثالت ( 4,5نقط) 

1) تبيان أن (2) و (2) متقاطعان وفق مستقيم يشمل 
النقطة 2 و (1)1:1:1 شعاع توجيه له. 

(5) و20)متقاطعان لأن ,2 لا يوازي .0 

لإثبات أن (2) و ('2) متقاطعان وفق مستقيم يشمل 
النقطة 8 و (11)1:1:1 شعاع توجيه له يكفي اثبات أن : 
(5)ء 8و0(0)» 8 وأن ,هل نا ورم لن 

(5) (8)3:1:2معناه 0 -<1- (5)5 - (2)1 + (3)3 
59)» (3:1:2) 8 معناه 0 - (2)2 -3+1 

2 ل تا معناه0 - (5-)1 + (1)2+ (1)3 - (5-:3:2) ,2 (!:1:1) نا 
2 ل تامعناه 0 - (2-)1+ (1)1+ (1)1- (2-:1:1)صرائ!:) نا 
2)أثبات أن 7 هي المسقط العمودي لير على (2). 

8 هي المسقط العمودي ل هر على (2) معناه // قم 
,/ / قث لأن ,30 - قلى أي 8ىو , «مرتبطان خطيا 
3- أ)تبيان أن المستويان (2)و(0) متوازيان. 
(0(//)5) معناه ,2ل ورلا و ,2ل ويا 

حيث : (1,.)2:2:2ا و(2:3:0-)ى ,1 شعاعا توجيه (0) 
ل ب لامعناه0 - (5-).2.3+2.2+2 - (5-:3:2) ,2:2:2(.11) يبنا 
1ل ورلامعناه0 - 5-,2,3-3.2+0 - (5-:3:0(.,)3:2-:2) ورلا 
ب)التحقق أن 58 - 298-52 + :3 هي معادلة (0). 
(0(//)5) معناه (5-:3:2) ,«اشعاع ناظم له ويشمل 
النقطة التي احداثياها (6-:0)6:5 نحصل عليها من أجل 
0 - و 7-0 مثلا 

وعليه (41)00 معادلة من الشكل: 0 - 29-527 + :3 


بعد تعويض 022 في المعادلة نجد احداثياها 58 -1 
أي (0)له معادلة ديكارتية من الشكل 29-52-58 +3 


ج)التحقق أن النقطة 1[ تنتمي للمستوي (0) ثم استنتاج 
أن المستوي (0) هو المستوي المحوري للقطعة | 8 |. 

11 1 
دينا؛ [منتصف القطعة [894] معنه 1 ب4: ©1)1 


(0) ع1 لأن: 58 - 0-5 30+20 


(0) مستوي محوري للقطعة [ 8,6 ] لأن 613 شعاع ناظم 

له ويشمل النقطة] . 

4)تبيان أن (5) سطح كرة يطلب تحديد عناصرها المميزة 

(5) هي مجموعة النقط 1/1 من القضاءحيث: 0 - 114.118 

0 - 14.3118 معناه 0 - 7/118 1 3/4 

أي 21 تنتمي لسطح الكرة التي قطرها [8.4] 

العناصر المميزة هي ٍ. 

السك النقظة [وقصف القطر النشنة 33035 ع يرت جم 
2 


ب)استنتج ان المستوي (0) يقطع سطح الكرة (5) 
وفق دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. 
المستوي (0) يقطع سطح الكرة (5) وفق دائرة مركزها] 
ونصف قطرها. 12 لأن (0) >1آ 

التمرين الرابع (07نقط) 

[1-أ)حساب (2)ع أتمام النهايات المنقوصة . 

2ع - (2)ع و م - رعمعع وسنا 

2-0 بد ع )سنا رد (* ع) وطنا - («)ع صملا 
ب)تعليل وجود عدد حقيقي وحيد .0 بحيث: 

6 4ه بن > 0,38 يحقق: 0 - (0)ء 

الدالة ع متزايدة ومستمرة على المجال 2 1-| 

لدينا: 0.018- ح (0,38-)ع و 0.05 - (0,36-)ع 
أي 0 > (0,36-)ع »< (0,38-)ع ومنه وحسب مبرهنة 
القيم المتوسطة يوجد عدد حقيقي وحيد ن بحيث: 

6 > 0 > 0,38- يحقق: 0 ح (0)ع . 

ج)استنتاج اشارة («)ء على المجال 12 . 

نستنتج مما سبق ان اشارة (<)ع تكون كما يلي. 

أه: ]| ع عر معناه [6:0 | ء (جرمع أي 0 > ()ع 
أوعدنه| عع معناه |0:2| ج («م)ع أي 0< ()ع 
1-11)تبيان أن: 00+ - (:) ؟ تسا و مد ح (2) ؟ دنا . 
ح.ع.ت ( ع-1+ 2) طلا - () سنا 

بوضع : - - ]نجد: 0+ - 1+ ('ع+ 2-)] هسنا - ()) سنا 


00+ - (1+ 110)2:2! - ر* ع - 1 + 2:2 ) متنا - (2:) 1 ملا 


2 أ- تبيّان أنه من أجل كل ع من 1 : («)ع ح ()' 1 
)ع 2+ *ه(1- ع - وج ”م *و(1-) +2 - 2 ] 
استنتاج إشارة (' + ثم تشكيل جدول تغيراتها. 

بمأن (*)ع - (*) #فإن إشارة (<)' + هي نفس اشارة ()ع 
جدول تغيرات الدالة ]1 





2 )ب-تبيان أن: +20+3- (0)+وحصرا ل (1)0 
- إل 


لدينا: “عن -1 +20 ح (0) ]1 
ولدينا 0 - (0)ع معناه 0 -2 + 7 ه(0-1) 





معناه 2 ع ع6 
)0 -1 
ل يي ا 
ا 0 0-1 
م و 
0-1 
الحصر: لدينا (0,36.....)1- > بن > 0,38- 
(1) تكاقئ (0,72.....)1->- 20 > 0,76- 
تكاقئ (2,28.....)2 > 3 +20 > 2,24 
(1)تكاقئ (1,36.....)1->- 0-1 > 1,38- 
1 2 2 
تكافين اتنس يا اس ف سلسم 
3 8 0-1 1,.36- 
من (2) و(3) نجد 


ك-42,28 ب 
6٠‏ 1,6 
وأخيرا 0,84 > (1)0 > 0,78 
3) تبيّان (.0) يقبل نقطة إنعطاف يطلب تعيين إحداثيتها. 
(.0)يقبل نقطة إنعطاف معناه " 1 تنعدم وتغيراشارتها 
لدينا: («)ع -(2؟ ومنه 06 2) - (2«)ع - (0)"] 
من حدول تغيراتع المعطى'ء تنعدم عند2 وتغيراشارتها 
ومنه (0)يقبل نقطة إنعطاف إحداثياها (7ع2 -2:5) 
4-أ-تبيان أن (.0)) يقبل مقاربا مائلا (0) :22+11 - (( 
(0) مقاربا مائلا ل(,0)) معناه 0 - لا - )1 ستل 


0 > (”عنا) ممنا - ر* ع-) مننا - نا - رع) 1 مسلا 
ومنه (,0)) يقبل المستقيم (1) كمقارب مائل في جوار مم+د 


دراسة الوضع النسبي ل(.0) بالتسبة ل(1) . 

ندرس أشارة الفرق (*6<-) - 3 - (2)] 

0 -59-(1)2 معناه 0 - * ع2- ومنه0 -<2 
0 <39-(1)5 معناه 0 < * عخ- ومنه0 > 2 

0 -159-(1)2 معناه 0 > * ع<- ومنه0 < ع 
نستنتج أن (,©) يكون تحت (1) . 


6) أ-تعيين العددين الحقيقين ج وآ 
جأنشاء ١‏ © المجال أمه ل 15 
(0) على آ َ سيم دالة أصلية للدالة- ع<- جاع و * ع(ط +2:ة) -ح (:)ء]1 





ع(ط+2<ة) - * ع(3) -ع (:) ا 

ع<- ح > ع(6 - +2ج-) - 
بالمطابقة نجد:1 - ج و 0 - 2-6 

منه : :1- جح و 6-1 
وعليه تكون عبارة * ©(2+1:) - (2)ء][ 

ب- استنتاج دالة أصلية للدالة 1 على «2[. 
لدينا: *7-ه-1++ 22 ح (2)2 والتكن17دالة أصلية لها 
ومنه: ح + (2:)] + 2 + 22 - (1)2] حيث ن ثابت حقيقي 


ومنه : 


9 
0ك 


ومنه: ح + * ع(1+ 2:) + عر + 2ع ح (2)آ 





5)استنتاج اتجاه تغير الدالة[ ل جدول تغيراتها. 

لدينا: ("*ع.22) 1ح ر(عرع)ط 

الدالة م مركبة من الدالة *ع2 جر ع متبوعة بالدالة 1 

55 عع تع "ركع 2ع) د رمام 
ر؟26ع)و( "226 + 2ع )) د رأع تماو'('22.6) - 

ومنه إشارة (2) 1 هي حسب إشارة (2)ع.(22 + 22) 

لكن إشارة 0 <(*)ع لأن 0 < (0)ع 

ومنه إشارة (2) !هي حسب الدول التالي: 





(2-)2 » (6)0 يكون جدول تغيرات الدالة 1[ كمايلي 


4) 


الحل النموذجي لاحتبار البكالوريا التجريبيةدورة2013 
الملدة: الرياضيات الموضوع الثاني إعداد الأستاذ: بالعبيدي م العربي 


التمرين الأول ٠:‏ 4.5 نقط) 3-أ)البرهان أن (,7)م.ه و تعيين أساسها وحدها الأول 
1) حساب إنا » ونا » ولا. (,7) م.هندسية معناه ,7ع - ,,,/امن أجل كل 210 
لدينا : 3 - ما و م» 4+ 40 + ونا > ,ىلا3 . 4 + وك + نا 


40074 نلا 
بح تت مدال [_20-0-20+1 +0 1+مشديلا 


31 4<+(0+4)1 _ 5 اة 3 3 

عع م00 ٍ ءِ 

9 113 4+(4)2+ +10 _ 3 
2 ) البرهان أنه من أجل كل عدد طبيعي م » 0 < ,1ا. 
ل 1 من 20013 
من أجل () ح رويكون لدينا: 0 < م1 محققة لأن3 - ,نا لدينا: 1 + 20 - لا ح 0 ومنه 20-1 + ,7 ح ورلا 
*نفرض أن (2)0 _صحيحة ونبرهن صحّة (1+ )72 00 

7 4 1 
لدينا: 0 < .1 من أجل كل 10 ج 7 ومنه 21-1 ل 0-1-4 700 - رلا 
ومنه: 42 < 42 + نا 
ومنه 4 + 42 < 4 + 42 + نا ومنه: 
الا ا ان 0< ين 
3 3 

ا 4 
ب)استنتاج أنه من أجل كل عدد طبيعي1 < :» 1. < ,,نا 
ا3معناه 4+(4)0-1+ _,نا - ,311 
معنأه 47 + ,_ى لا - ,311 


ْ معنأه 40 - ,311 ح ,نا استنتاج بدلالة المجموع 1 
ومنه 0< م4- ,311 لآن0< ,رونا (2<1 ) 


21-1 - ]2 ! )ند لاحن ١‏ 


طاخم 


ب) استنتاج أن1- م2 + 2 حت رلا :. 


- 8 


لدينا 4 + م4 + ,نا 


-1+م 


+ ,11+ ,11+ ونا ح 1 

إذن < ,لا و هو المطلوب. ولدينا: 22-1 + .70 ح ,ا وعليه يكون "1 كمايلي: 

ج) استنتاج نهاية المتتالية (, 1ا). (1-(200+ )+ ......+ (1- (200 ,)+ (1-(0+2)0 1 
(1[+1)06-(1+ + 7+7 1 


4 4 
لدنة 5 ل 00 ٠. ٠. 0 ٠‏ 
ينا مما سبق ان يلا وملة 1 ا 0 وى ع لت ستل ووو 


00 111 ومنه 00+ ح ولا 11 ٍ 0 1 
3 مدجمع ممدجع واخيرا12-1+ 5 ا 1-6 


وذلك حسب مبرهنة الحدٌ من الأسفل 





التمرين الثاني : « 4.5 نقطم 

1) كتابة معادلة لسطح الكرة (ظذ رداك 
(ى) هي مجموعة النقط (11):37:27 حيث 48 - 1/42 
27 +0)+1-0(2) +1(2- 3) -2ز2 + ) +0(2- 0 +12 - ») 
أي معادلة (5) هي: 2+2(2-9) +0(2- () +1(2-) 
2- بيان أن (1) مستقيم من الفضاء شعاع توجيهه 
(1:1-:2-)1 ويشمل النقطة م 
نضع: 7-1 حيث وسيط حقيقي 


000 2+3 -ح وين 
22-3 +ع 

لدينا: وت 1+غ) حبرو 
(2-1-0 +74 

2 - ] 


الجملة تعني ان(8) هو مجموعة النقط (1::2) امن 
الفضاء شعاع توجيهه (1:1-:2-)1 ويشمل النقطة م . 
3-كتابة معادلة ديكارتية للمستوي (5) 

(م) يشمل النقطة 4 و يعامد المستقيم (8) . 

لدينا: (م) ج هرو (1:1-:2-)11 شعاع ناظمي له 

ومنه معادلة (م) هي من الشكل: 0 -0 +2 +2-5- 
(م) ع معناه 4 - ,2-,ن8ز+ ,22 -<0 

ومنه (5)له معادلة من الشكل: 0 - 4 + 2-5+2- 
4. أ-تعييّن احدائيات نقطة تقاطع (م) و )١(‏ . 

احذا قات نقطة تقاطة :ف )زوه | هي بخل :الجملة القالة: 


3لد2- -ح 2ج 
1+ع) جح بين 
27-2 


(0) ح 4 دج دبعو ج22 
1 
و11 سر اراد لي كم 


1 1 
وعليه: 2 - ع« 5000 


ومنه: إحداثيات نقطة تقاطع (م)و (4) هي (1)2:2:2] 


ب-حساب بعد النقطة ١‏ عن المستقيم (1) 
بعد النقطة حر عن المستقيم (4) هي الطول 1[كر 
لأن (م) يعامد () في النقطة 11 


للد برطبج بعرط-0 ةم _ 1 
ج - استنتاج أن (4) يقطع سطح الكرة (5) في نقطتين 


(4) يقطع (5) في نقطتين لأن 12 > (0).4:/4 


5- تبيان أن : '130 1 , 





أ ب1 


لدينا: 0 مرجح الجحملة ':ع) (لجح)! 
ومنه 0 تحقق العلاقة الشعاعية (0...)1 - 675 أء + 60 
(1) تكافئ0 - 08 أء +80 + 60128 





تكافى 80 2 ح 8 , 
+1 


- تشكيل جدول تغيرات الدالة 1 


لدينا: 
1 





- ())1 حيث اج ] 

ح +1 

لدينا: 1- ())1 دنا و 0- (1)0 دنا 
معج )] معدج] 

1 





ولدينا: 0 - (])' #ومنه #متناقصة تماما 


ع6 
00 
6 





م العلاقة التتعاعية: )28 - 896 نستنتج ان 





أ ب1 


مجموعة النقط 7) هي | لمستقيم الذي يشمل النقطة ]1[ 
حسب جدول التغيرات 18 ع ] فإن |0:1]| © (1)0 
وعليه مجموعة النقط 0 عندما يتغير + في +1 هي 
الة / 5 [ 80 باستثناء الئة تتبن 1 و 0 م. 
التمرين الثالث ١‏ 04نقط) 
1-أ) اكتب اه بيه 27 على الشكل الأسي . 
لدينا: 2 26 - (2)0-11 -21- ح ,2 

0 1[ 3ل 

6 (1- + -ت- 2 - 1+ 3/- ح 25 

5 2 2 

أ 3 | 
“م رز شلن2 - ز+ قل ديه 
ب)استنتاج مركز ونصف قطر الدائرة (©) 
لدينا: 2 ح إى2| ح .2 ح | 2|ومنه النقط هم 0 51 62 ل( 
تنتمي لدائرة واحدة مركزها (© ونصف قطرها 2 


تشكيل جدول تغيرات ع بقراءة بيانية . 





1) تبيان ان المعادلة 0)-(5)2 تقبل حلا وحيدا »0 
الدالة بم متزايدة ومستمرة على المجال أممد :10 

0 > (1,09)ع » (1,07)ع ومنه وحسب مبرهنة القيم 
المتوسطة يوجد عدد حقيقي وحيد 0 بحيث: 

9 > ,0 > 1,07[ يحقق: 0 ح (م)ع . 

)استنتاج اشارة («)ع على المجال “12 








2-أ)كتابة +” - 5 على الشكل الجبري ثم الأسي مما سيق سنج اتثاررة أن .رجو تكون كما باي. 
م2002 ]ه:مه-[ ع عر معناه |0:0-[ء (ج)ع أي 0 > («)ع 

: ) - 2 0 معناه أمم+:) أي 0< 

الشكل الجبرى 3ه , 1 3+312 وت اوه إدمدنه| ء » إمد:0[ء ممع أي 0- )ع 


2 2 :عل إبسل2 (1)حساب() ]جنا ىو («) 1ن[ ى (2)]صننا ثم 
بعد ضرب حدي الكسر في مرافق المقام نجد النتيجة 5 النشحة الاخيرة هندسيا 


الشكل فى أه-| ناكد و روكب كاك 


2 0 2 ج و 60- ع 22 م1ا ح- ر ظ 6 للق -2) دنا - رعد) صملا 
4 6 ممجوير 
ب)| تنتاج لبد 8 | ذل* 7 ١0)‏ 





ظ ' م 

5 _- معد ع ع2 111 - وك مطنا - (:) 1م11[ 
: || . اب || ابق لدينا: 63 - 2 2 ممدجع ) )ملا ) ( ممدجع 

م202 ؤ - ١‏ ََ 

مد حك للق )102 لل 0 للق - )110 - () أصنا 

له مستقيم 00 عمودي معادلته () -<دع 


اا ا 


ومنه: )ىم - 8 و + - فرقم ) 


3-أ) تبيان أن 00 صورة النقطة 0 بالدوران 1 ا 000 





العا ة الهو كية اشير ام تيم ْ . 
بارة المركد رم 9 1 هى : نه 
و 1و ( ب («اها.2 -32)1- 27 2.11 0 

١‏ 2 22 23322 زم 

: ١ 0 - 60 حيث:‎ 2'- 22 + )1- 22, 


(«)م* _ لاهآ6 +225-3) _ 


ومنه: 

> 9 ْ[ 

يك 1-7)- 1-7)+ ل ح ىى ك2 1 0 0 . 

ج)تبيان 1 0 قطرا للدائرة 6 9 0 ب-استنتاج إشارة (<' 1» ثم شكل جدول تغيرات (:) 1 
نستنتح أنه اشادة 1 1 هى حسب إشارة (2.0):2 

4 - 6 - 2 + 2/3 - |ى 2 - 2 - »0 نستنتج أن اشارة (2:)' 1 هي رة («)ع 


' 7 وهي حسب الجدول الحالي 
ج)التحقق أن (0(9)0) تشتركان في النقطتين 4 و 5 


يكفي التحقق من أن النقطتين ه/ و 13 تنميان للدائرة (00) 
لدينا: 2 - 4/. - 1 - 3/و| > |ى 5-2 م0 


ا 0 








ان 


اك | اع 


جتبيان ان ب -:30-(0)! واستنتاج حصرا ل (1)0 
0 


مر بيبة 


لدينا: اكلماو_ يور - ()0) 1 
0 


0 -(0)ع معناه0- /3+6[10|0- ا 0 0م 
2 3 
ومنه: 2 


0 اوه (00)] 
202 2 023 
حصر (0)+ نضع: (1,09.....)1> ين > 1,07 
(1)تكاقئ (3,27....)2 > 30 > 3,21 
(1)تكاقئ 1.188 > 02 > 1,144 تكاقئ .2,36 > 202 > 2,28 


3 3 3 
تكاقئ (3....---هم-2 مت 
ا 28 202 2,36 
. 3 3 3 
من(2)و(3)نجد: ---3,2-----30ه ل-]3,2 
2.0 202 2,6 


وأخيرا 2,01 > (7)0 > 1,92 
3 أ- بيان ان ((1) :22 - 7 مقارب مائل ل (,©) 
لدينا: 0 - ظ 1 00 1 -(2) ]1 7 


ممدج 0 
ب- ادرس وضعية ل(0)) بالنسبة الى المستقيم ((1) 


ندرس إشارة الفرق: ٍ 7 كاعر -1)50 

0 -19-(2)]معناه نار 1 - ا |معناه1+ - عر 
0-(-(1)؛معناه 0 < ||[ معناه 1 < || أي 1<جأو1-بمع 
0<[ -(:)/معناه 0 > || 1[ معناه1 > |:| أي 1 > عر > 1- 
ومنه وضعية (.0)) بالنسبة الى ((1) تكون كمايلي: 

1 - 2« معناه (,0)) يقطع ((1) في نقطتين 

2 1< >أو1- »عر معناه(,0©) تحت ((1). 

3 !41-10 ع »> 1- (0) فوق ((1) . 

4.أ-بيان وجود مماس (1/) ل (.0) يوازي ((1) ويمس 





(.0©) في نقطتين .يطلب اعطاء معادلة لهذا المماس . 
20 |/إنبين أن المعادلة 2 - (,2) #تقبل حليّن متمايزين 

2 - (,) #معناه 2 - 0 1ه معناه 0- إكراما6 +3 
0 - |,: ه61 + 3- معناه م أوء/ - ,» 
اغطاء معادلة لهذا المماض 

3 

26-2 - وعل)1 + زول - »)عل تدر : (ه) 
جد لضام 4 و )3 ! 6 





5 ان عدد د وإشارة كدر المعادلة: 0 0200 
(.....0 - :310 ل برو تكافى 1ك 0 





1 
(*) تكافئ (1)2 - مور +ع تكافئ (1)2 - لا و 10+ - 9 
وعليه حلول المعادلة (*) هي فواصل نقط تقاطع (.0©) 
والمستقيم ذو المعادلة 0+ 2 - لله نفس المنحى مع (/) 
من البيان نميز الحالات التالية 
61-- > رز المعادلة لا تقبل حلول. 
02 56- - 0[ المعادلة تقبل حلين مختلفين في الإشارة 
63->1> 1,567- المعادلة تقبل حلين موجبين وحل سالب 
4) 2 < جم المعادلة تقبل حلين مختلفين في الإشارة 
ب- تعيّين العددين الحقيقيين ج » ١‏ 
6دالة أصلية للدالة كاك ي 7 
2 1 
ما 2تءاماط- خج-ط6 
متهأ م [ ار منه: 1- ع 0 ع 0 
1 2 
استنتاج دالة أصلية للدالة 1 على +[ 
© + (22-36)2 ح ()1 حيث ح عدد حقيفي ثابت 


4) 





امتحان مقترح لتلاميدذ السنة النهائية الماد ة : رياضيات الشعبة ٠‏ رياضيات المدة: 4 ساعات و 30دقيقة 


الموضوع الأول: 
التمرين الأول : 


لكل سؤال أربعة أجوبة مقترحة أحدها فقط - صحيح., يطلب تحديده مع التبرير. 
1 - في مجموعة الأعداد الصحيحة. المعادلة: [5] 0 -< 3 + + 7ه. 
(أ) لا تقبل حلولا. . (ب) حلولها زوجية 
(ج)حلولها تحقق [60] 2 5غ .0 (د) حلولها تحقق [1]5 -<2- أو [3]5- 
2 نعتبر في مجموعة الأعداد الصحيحة المعادله التاليهة  :‏ 2 -9 34+ 1(...24<2) . 
(أ) حلول المعادلة (1) من الشكل : 5-1219 : 171-7)->(5:9) . 
( ب ) حلول المعادلة (1) من الشكل : 510 5 ع71-)-(8:3) 
(ج) حلول المعادلة (1) من الشكل : 5-2419 : 341-7)-(2:9) 
(د) المعادلة (1) لا تقبل حلولا . 
3- 7[ عدد طبيعي يكتب : 421 في النظام ذي الأساس 5 . 


العدد 17 يكتب في النظام ذي الأساس 6 بالشكل : () 421 (ب) 111 (ج) 303 (هد) 222 . 
4- باقي القسمة الإقليدية للعدد 011 0 العدد 3 هو : (أ) 0 (ب) 1 (ج) 2 (د) 3. 
5- من أجل كل عدد طبيعي : : آجم - طم , (2 +0 )م - هه . 
بما أن: 1 -ح ج -* م فإن القاسم م المشترك الأكبر للعددين ه و 0 هو: أ) م (ب)1+م (ج)1 (د)2 
التمرين الثاني : 
الجزءالأول: 


نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة ذات المجهول 7 التالية: 
(2) ........0 -23+222-16 , 
1)-أ- بين أن2 حل للمعادلة (17). 


ب- أوجد الأعداد الحقيقية 2 0+5 بحيث يمكن كتابة المعادلة (1) على الشكل: 0 - (0 دح + ج52 + 2()022 -2) . 


ج اكتب حلول المعادلة (19) على الشكل الجبريء ثم على الشكل الأسي. 
الجزء الثاني: 
المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ([,0,1) . 
1) علم النقاط: م.ء 18؛» 7 ذات اللواحق: 27 --2- ع رج. 2 ع مج 27 +2-- رد 
2) احسب اللاحقة ح2 للنقطة © حيث (418301 متوازي أضلاع. علم النقطة ©. 


1 1 

3) لتكن 17 صورة ) بالدوران الذي مركزه 8 وزاويته 002 ولتكن 7[ صورة ©) بالدوران الذي مركزه 7 وزاوية 0 
أ-احسب: +2 . +2 لاحقتي النقطتين: 17» ”7 على الترتيب. 
ب - علم النقطتين: 17؛ ”[ 
2 د 4ك جه 
4 | - تحقق أن: 1 - : 

بات 2 
ب - استنتج طبيعة المثلث ”4151. 


التمرين الثالث: 
الجزء الأول : كدالة عددية معرفة على المجال [م+:0| - 1 ب: (<1-12)8+” «-(<)ع . 
1- أوجد نهايتي الدالة © على يمين 0 و عند 00+ . 
2-ادرس اتجاه تغير الدالة > ثم شكل جدول تغيراتها. 
3- استنتج إشارة الدالة جم . 


الجزء الثاني : نعتبر الدالة العددية / المعرفة على |00+:0| - (7 كالتالي : لل < ح (2) كر 
ل 

(0) التمثيل البياني للدالة / في المستوي المزود بمعلم متعامد و متجانس ( :0:7) حيث : - || 

1- أ- أوجد نهايتي الدالة / عند 0+ و على يمين 0. فسر هندسيا النتيجة الثانية . 

به بيخ أن المستقيم :1 1١‏ المسعادلة. + . هقاب مان اسح 0 

ج - ادرس الوضع النسبي للمنحني (0)) بالنسبة إلى (4) . 

2-أ- تحقق أنه من أجل كل © ينتمي إلى (7 : 2 - رم /. 

ب - استنتج اتجاه تغير الدالة م على مجموعة تعريفها » ثم شكل جدول تغيراتها . 


ج اكتب معادلة ديكارتية للمستقيم (7) الذي يمس المنحني (0)) عند النقطة ا 
1 : 0 





3- أثبت أن المعادلة: 0 - («) / تقبل حلا وحيدا ١ن‏ في المجال اك . 
ٍ 0 
4- ارسم المنحني (0)) و المستقيمين (4) و (7). 
عق 1 1 1 
الجزء الثالث: نضع من أجل « ينتمي إلى (7 : (تسل)ي+ بابد / : 
1- احسب 62١‏ 7 . ما ذا تستنتج ؟ 
2- أوجد بالسنتيمتر المربع '5 مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني ()) وبالمستقيمات التي معادلاتها: 0 - بر: مح ,ر: 1ح عر. 
التمرين الرابع : 
الفضاء مزود بمعلم متعامد و متجانس (0:1:[:1) . 
1- نعتبر المستوي () المار بالنقطة (2:1-:8)1 والشعاع (2:1:5-)7 ناظمي له و المستوي («1) الذي معادلته: 7-0-و5+2. 
أ- بين أن المستويين (2) و (+1) متعامدان . 
ب- برهن أن تقاطع المستويين (2) و (18) هو المستقيم ((1) المار من النقطة (1-:1:4-)0) و (1:1-:11)2 شعاع توجيه له. 
ج - احسب 011 :02 » 03 المسافات بين النقطة (1-:2-:8)5. والمستويات () » (*1) » ((1) على الترتيب . 
2-لتكن النقطة () : 3-2 : غ 1+2 )71 حيث © عدد حقيقي و نعرف على 77 الدالة العددية م كمايلي: 42 +24 - ١/662‏ - ()0 . 
أ- أثبت أن: ())0 - /7لى 
ب-ادرس تغيرات الدالة ) . 
ج استنتج أن المسافة بين 4 و ((1) هي 300 
التمرين الخامس * 
نفرض في ما يلي أن :: عدد طبيعي غير معدوم. 


1- برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم م : -“م2-(42-3)+...+1+5+9. 
2-نعتبر المتتالية الحسابية ( :1 )المعرفة على مجموعة الأعداد الطبيعية غير المعدومة » كما يلي: 


8- نط ونا ا 

و وكين 

- أوجد الأساس «« و الحد الأول /7 لهذه المتتالية ثم اكتب عبارة الحد العام .)7 بدلالة 7 . 
3-نضع : ,1+... + ون + ين + ررك . عبر عن ,ك بدلالة م . 


الموضوع الثاني : 
التمرين الأول: 
0 عدد طبيعي . 
1- ادرس بواقي القسمة الإقليدية للعدد "7 على 9 


2- عين قيم م التي من أجلها يكون العدد 5-"16-+1635 قابلا القسمة على 9 . 
3- أنبت أن العدد 8+ مم 3+ ”7 من مضاعفات العدد 9 . 


التمرين الثاني: 
اخمرين يحتوي على أريعة أسئلة؛ و نكل سوال ثلاثة أجوبة مقثر حة . المطلوب وضع العامة (.) لي العدان المناسب و دون تبرير. 


وأ تسوت اتص سوق 0 [جنيةالشحة 0 إصج ]حك 


د 10 


0 . 
العدد ) 1" يساوي : 0([1)مزو 1+ 0(11)ومن السام 
#ماستعخ وموم للا | | ا 


القسم التخيلي للعدد المركب ,2 يساوي: 0 ا 

7 عدد مركب قسمه الحقيقي» و قسمه التخيلي 9 . 52 + ل أ 

الوك عراس - 1901 15 كك 
“وح 2| 


اا الل ا 
الأعداد المركبة :0:5 لواحق النقط .4 :0:18 على الترتيب + | 280-284 ا 0 | | | 
اا | ا 


65-8 
0 3 1 ل ل لبح حسم 
من أجل 10/3 ---- لدينا: (622)/ 21 +5 - 0م68 ) 00 











لتكن الدالة ل على 9[ كما يلي: 00 - ()/ و(0) تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس (, ,0,7) . 
6 
1) تحقق من ان: -ل--1- ل ككل عرمن 7# واستنتج أن الدالة / فردية. 
1+دكم 1+ م 
2 احسب (<) 1 زا واستنتج (عد) 1 1112 . 





2 
2 أ بين أن من أجل كل برمن 1# : | 1- © ميات 
1+ 26 


ب-شكل جدول تغيرات الدالة /ر . 
ج حدد الوضع النسبي للمنحني ( 0)) بالنسبة إلى المستقيم (0) الذي معادلته : دادر 
4) أ- بين أن ((1 ) مستقيم مقارب للمنحني (0). 


ب- أنشئ المستقيم ( (1) و المنحني (0) . 


1 


5) أ- احسب مشتقة العبارة [1+ *10)6- من أجل كل رمن 77 ثم استنتج دالة أصلية للدالة 0 
ك2 ع 





ج]ا عر 


1 
ب- احسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (")) و المستقيمات التي معادلاتها: اسوك االاصج إصكم 


التمرين الرابع : 


الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0:1:[:1) . 
نعتبر المستوي (2) ذا المعادلة: 0 - 4 +22 -37+ 2:2 و النقط (4)3:2:6. و (8)1:2:4 و (2:5-:0)4. 
1-أ -تحقق أن المثلث 8190 قائم . 
ب- بين أن النقط م و 8 و 0 تعين المستوي (2). 
ج اكتب جملة معادلات وسيطية للمسقيم (4) المار بالنقطة 0 و العمودي على المستوي (2) . 
2- لتكن ,1 المسقط العمودي للنقطة () على المستوي (2). 
أداحسب الطول ر0[1© . 
ب-احسب 17 حجم رباعي الوجوه )488 . 
3 -لتكن 6 مرجح الجملة المثقلة [(0:3) :(0:1) :(1)4.:1(:)8:1 و 8 مركز ثقل المثلث 4130 . 
أ-أوجد إحدائيات النقطتين 67 و 1[ . 
ب-تأكداآن 0 منتصف [01]. 
ج-حدد 1[ المسافة بين النقطة ) و المستوي (2). 
4- نشير بالرمز ('1]) لمجموعة النقط 71 من الفضاء والتي تحقق: 6 - || 301/1 + /1© + 81/1 + 41/1 ||. 
أ-أثبت أن 1) سطح كرة:ء يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها. 
ب- ما هي مجموعة النقط المشتركة بين 15) و (2) ؟ (مع التبرير). 
التمرين الخامس * 
 (,)٠2(.)11.(‏ 18),( ]) أربع متتاليات عددية معرفة على [/ كما يلي: 
7 + لا 37 + إلا 
1 12:1 - ىن لط د رن ني للخللسطططت حت 17 111 7 > از 807 + ,31 ح را. 
4 
1-برهن بالتراجع أن المتتالية ( ,1 ) ثابتة على 7 . 
2-بين أن ( ,187 ) متتالية هندسية» ثم اكتب ,77 بدلالة 1. 
3-تحقق أن ( ,[1) متزايدة و (,17) متناقصة. 
4-علما أن ( ,[] ) و ( ,17 ) متقاربتان» أوجد نهاية كل متتالية مما سبق. 
5-ما ذا تستخلص من السؤالين 2 و 4 ؟ 
بالتوغفييق للجمييع (ب.ع) 


حل الموضوع الأول : 


حل التمرين الآول : 
1-الجواب الصحيح هو (د). 0-1 
طريقة أولى: 2 2بة2 -0 50 


يمكن أن نكتب: [5] 0 ا" معناه : [5] 0 - 3-5 + 
+ تومنه : [5] 0 2+3 4 2 
منه : 3 (3-)(1-) ومنه دآ 1>-ع أو [5] 3د 6- -0م2- 


مى 6ه 


طريقه داديه: ج-كتابة حلول المعادلة (18) على الشكلين الجبري و الأسي : 


]3 3 ]1 ]0 ]بقى قسة[) 2رج--- | المعالة (17) تعافى: 2-2 أو 22+42+8-0 . 
1 4 |4 ]1 0 باق قسة(ععلىة | |المعدنة 22+42+8-0 مميزها: “(ه)-16--(488- 4-ى لها 
57 2 |1 20 ]0 بقى قسسة(0:+)علىة | | حلان مترافقان ,2 و وه حيث: 


بالمطابقة نجد ٠‏ وم عه 4ك 
ك0 





2 2 


حلول المعادلة (17) هي: 2+21-: 2-21-: 2 (على الشكل الجبري). 











حسب هذا الجدول فإن: [5] 1>- : أو [5] 3 
2-الجواب الصحيح هو (أ) . لدينا: 20/2 - 8ل - *(2)+ 1/)2(7. 
طريقة أولى: 5 4 هه قلمء (1)27 حِ (100 - 
القاسم المشترك الأكبر للعددين 24 و 34 (و هو 2) من قواسم العدد2 . ا لياة موجب تماما فإن: 26 26 -2 ., 
فالمعادلة (1) تقبل حلولا في مجموعة الأعداد الصحيحة. يمكن أن نكتب: 
المعادلة (1) تكافئ المعادلة1 - 17 + <12... (2) 5 لب و رد د اودر دوست 
و لدينا: 1 -ع[84+85-204-:17)5-1212-2041+(7-:12)171 7 22 
طريقة ثانية: يمكن حل المعادلة (2) انطلاقا من حل خاص لها و ' 
باستعمال مبرهنة غوص. 0 م1 0 2 2 ات له 
طريقة ثالثة: يمكن حل المعادلة (2) باستعمال خواص الموافقة في الاك ات لع عر ل كر 
مجموعة الأعداد الصحيحة. 
3-الجواب الصحيح هو(ج). الجزء الثاني: 
طريقة أولى: يمكن أن نكتب: 1) تعليم النقاط: همء 18» 7 ذات اللواحق: 27 - 2- ح ,2 . 
2 1 عي أت اكات . 
150+2»5+4»52-1- 11-421 و ته 
لم 

3262-111-11-+3267+061- 303 . 
طريقة ثانية: 150+251+4:252-111- 77-421 . 2) حساب اللاحقة 2 للنقطة 0) حيث (48001, متوازي أضلاع؛ تعليم 
نكتب العدد 111 في النظام ذي الأساس 6 (حسب الجدول أسفله) فنجد: النقطة '0: 

111-303 48600 متوازي أضلاع معناه : 88 - 70 حيث : (58)4:2 او منه : 


المقسو 6ه (2-40+عو 2-2-هنرء وه (2:4)©. 
إذن: 2-1 - ع2 
3 حساب: +2 . +2 لاحقتي النقطتين: 17» ”1 على الترتيب: 
0 0 5: 
لدينا: [3] 1- 1432 منه [3] 22-1 1432 و منه . 0 3 ١‏ 
باقي قسمة 2017 1432 على 3 هو 1 . لدينا: 4- (1)40-- (2-ع2) 7 2 6ح وك 2 منه: 
5 الجواب الصحيح هو (ج). 6 -4-+ ى,/ - 2 
طريقة أولى: يوجد عددان صحيحان .0 و 8 بحيث: 1 -[ 8 +2 ا 
» حيث 1+ م > 0 و(2+2)م-م. 
فحسب مبرهنة بيزو ء العددان 2 و5 أوليان فيما بينهما » أي أن : 1 ولديناء 41+-2-- (21+-1)4- (ر2- 3 . ح- رك - م2 منه: 


>(,250)3 . ٍ 00 0 
طريقة ثانية: إذا كان 4 القاسم المشترك للعددين ه و ط فإن 4 يقسم ج - | | 4+01--21+41- م2 - م2 . 


7م فهو يقسم 1 ومنه 1 > 1 . 





حل التمرين الثاني : ب - تعليم النقطتين: 217 "1 

الجزع الاول: 2 5 4 1 التحقق أن: ب ل 
9 | 00 -16- 0 )- 0 2-051 
-١)1‏ تبيين أن 2 حل للمعادلة (10) : لدينا 

.)2(:+2)2(2-16-8+8-16-0  :انيدل‎ 


مسي مع ب اخلط عقر وتلق و جقار يفيه 
ب- إيجاد الأعداد الحقيقية 2 0262 : لدينا: (8+29) 8+21 (2-21-)-(6) م2- وك * 


2602-2 -ى) + 23025 - 6) + 2ج دن + 62 + 2()322 -2) . 


ب - استنتاج طب طبيعة المثلث 4101 : 


رك ابره 


بماأن: 2-1 س--- فين : جرم - يرم 5 2ع 21:1 + - (810:88) . 


رك برك 
إذن: المثلث 4130١‏ قائم في 4ر و متقايس الساقين . 
ملاحظة: نعتذر لكم عن عدم تمكننا من رسم الشكل حسب معطيات هذا 


التمرين. 
حل التمرين الثالث 


الجزء الأول: إمد:0| - زر وى «ما-1+*«« («ع)ع 
1- أ- إيجاد نهايتي الدالة >2 على يمين 0 و عند 0+ : 


بماآن: 1-(275+1) رون و مم+-(عرس[|-) رن قإن: 


م حم 
اج من )جع 
0+ - ( )4 رونا 
حم 
جد عن 
يمكن أن نكتب: لا 0"( و بما أن: 
سل الل 
1 1 11 
)> ج- رونا سل ---- ووسزا 


ممتجع 


للا 2 
+ جع 173موطاجمع 


فإن: 6-(5)05 روزا 
ف 
2-دراسة اتجاه تغير الدالة > ثم تشكيل جدول تغيراتها : 


_2 
ادر 92+ . إشارة (2" © على (7 من إشارة 
و2 سل 








2 4 7 ار 
25-1 . 2-1-0«+2 معناه: كاعر دكت نون 
2 2 
الدالة 58 متناقصة تماما 
على المجال 0 
2 
الفحال 3 2 6 


722 3 1 


5ه 2 ما + خ - كم 
ل 


للدالة © قيمة حدية محلية صغرى عند النقطة ذات الإحدائيين 


١‏ ا 
مساج ةبغم و بما أن 0< )و فإن الدالة ج موجبة 


ثماما. 





الجزء الثاني: ]0+:0[ - (/ و 6 00 -(2) 6راء 


(0) تمثيلها البياني (ر:0:7) حيث . ع2 - |" 
1- أ الب / عند ممد سم 
1 
بما أن: 0 0 مورذا وي 6- اث ص هذا فإن: 
0 0ع 
محز)1 جنا 
> 
)جع 
حامل محور التراتيب هو مستقيم مقارب للمنحني (6). 





٠‏ 1 1 ش 
بماأن: مب( جه) ىم و 0( ) ور فإن: 
2 00 + ممو+جع 
م+ - ( 2) /ر حصنا 
مع+جع 
ب- تبيين أن المستقيم (4)ذا المعادلة ٠‏ 4 برك جز مقارب مائل 

للمنحني (0)) : 

1 1169 

0- منا -52-0[1-()1!] رمن ف 
2 
موطد جع مماج عن 

هو المطلوب . 


ج -دراسة الوضع النسبي للمنحني (0) بالنسبة إلى (2) : 

إشارة 1 <)-(2) / من إشارة 12 . 

من أجل 1 - عر فإن : 0- م[ و (0)) يقطع (2) في النقطة 
ذات الإحداثيين : :ا . 

من أجل 1 < « فإن : 0 < م1 و ()) يقع تماما فوق (/) 


من أجل 1 > > 0 فإن: 0 > دم[ و (0)) يقع تماما تحت (4) 











2-أ-التحقق أنه من أجل كل « ينتمي إلى (/ : لجاى 5-(2 /: 
1 
اك ماك 9 ل اشيم ريا 
5 0 ع0 ل 


ب - استنتاج اتجاه تغير الدالة '/ على مجموعة تعريفها » ثم تشكيل 
جدول تغيراتها : 

بما أن > موجبة تماما على (7 فإن' / موجبة تماما على (7 و منه 
: / متزايدة تماما على (7 و جدول تغيراتها هو : 


ج كتابة معادلة ديكارتية للمستقيم 0( الذي يمس المنحني 6( 


3 1 1-أ- تبيين أن المستويين (2) و (1) متعامدان : 
عند النقطة (4)0:2 : معادلة ('7) هي : 


(2:1:5-)2ف (2')1:2:0 شعاعان نظميان للمستويين (2) و (12) 
(0 “ر+(1- 2( “رح برحيث 3 - () م و على الترتيب و 0-(5()0)+(1()2)+(2()1-)-2. 2 . 
2 ب- البرهان أن تقاطع المستويين (2) و (1) هو المستقيم ((1) : 


5 لطا - (1) م منه : 3+(1- +2 - برو منه : طريقة أولى: 
بما أن المستويين (5) و (1]) متعامدان فإنهما متقاطعان وفق مستقيم 
. وت رو + . كي يكون هذا المستقيم هو ((1)» يكفي أن تتحقق الشروط التالية: 
3-إثبات أن المعادلة: 0 - (+) / تقبل حلا وحيدا ن في المجال )»© و (8)ع© و 0-0نا فى 02-0 . 
1 لدينا: 0 - 7--(2)4 + (1-) منه: (2) ع ©. 
1 و لدينا: 


0 -(2-)5(9)+ (01()6)+20-)(2-) -80.م 





لدينا: 2- زم رد ودم ع 2مزد-1- شلال ب ب - () / | | منه: زم ©. 
0 ولدينا: 0- (1()5) + (1()1-) +(2-)(2) - من فى 
0000-0 +(1()2-) + (2()1) -2.نا. 
الدالة '/ مستمرة و رتيبة تماما على المجال لط و طريقة ثانيه: 
2 نكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) ثم تمثيلا وسيطيا للمستقيم ((1) 


1 ا / 7 
)م » حسب مبرهنة القيم المتوسطه . يوجد عدد حقيقى 7ل 
ل ار ا 5 : معادلة () على الشكل: 60-0 +2+53+52- و (0) يشمل 


وحيد 0 ينتمي إلى المجال ص بحيث : 0 - (ه) /ر. النقطة (2:1-:5)1 و منه : 0 ح » + (5)1 + (2-) + (2)1- 
2 ومنه: 1-ح ين ومنه: 0-0 +2:2+35+52- : (2) 
4- رسم المنحني (©) والمستقيمين (8) و (7): (في الصفحة | | المستقيم (9]) يتعين بالجملة التالية : 
الأخيرة) 
له ' / (2+3+52-1-0...00- 
الجزء الثالث: نضع من أجل ينتمي إلى (1 : (0...)2 -7-:298 +ع ا 
ماك 2 - زم من(2) نجد: 29+7-- -2» وبالتعويض في (1) نجد: 


0 -7+52-1 +(14-:4)» و منه: 0 - 527-15+:57 


1 سا0 » الاستنتاج: : 1 
ومنه: 7872-3-0 ١»‏ ومنه: 3+-- 2 . 


1 1 
() /- حت كر )2010 0 ل جز ع (ع«) 7/. 9 7--خ ا د 
نستنتج أن الدالة :/ هي دالة أصلية للدالة 0 م 3000 
2-إيجاد مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (0)) و بالمستقيمات ااام 
1 0 2+7 -<ع 
التي معادلاتها: 0 - بر 26- : 1ح ع: 
ِ سر ه م- - وو م 
6 11+3-<7 
[() م »6 نلف '[(» ]4 - رح /| - 5| | 0" 1ك( 
١‏ نلاحظ أن (1:1-:11)2 شعاع توجيه للمستقيم ( (7 ) الذي يشمل النقطة 
حيث: 1- (1)1 د شقنت ون. (1-:1:4-)© و الموافقة ل: 4 - 11. 
2 00001 
إذن: “مك 8ه مووي وت 1 5-45 طريقة ثالنة: 





نتحقق أن المستويين (2) و (18) يشملان المستقيم المار من -)©) 
(1-:1:4 و يوازي (1:1-:11)2. 


. 2-1 -<ي 8 5 
الجملة: ,  ,‏ _ .| هي تمثيل وسيطي للمستقيم المار من (1-:1:4-)© 
0-1 -<2 





د يواذي (1:1-:11)2» حيث [1ء .0. 

نلاحظ أن: 0 -1-(5)0-1 + (4 + 0-) + (2)20-1- و 
0 -7-(4+-)2 + (20-1) و هو المطلوب. 

ج - حساب 020١01‏ » 03 المسافات بين النقطة (1-:2-:4)5 و 
١ )18( » )5(‏ ((1) على الترتيب : 


مود وب 3:30 _ 18/30 18 _11- ات + +2 _ 


حل التمرين الرابع : 30 0ت 2( + )+ 7(ضعل 00 





0 


وود كل؟ ‏ كت 8122-71 بن 
5 كله 0(2)+2(2)+ بي 
2ه 3/2 - 18ل ت 2(ي0) + 0,(2)/, - 


2-أ- إثبات أن: (0)6 - /0ى : 

لدينا : :[(1-)-غ]+ :2([2-)-3-0)]+ 
“)+ 6-02 + 26-402 - الى 
و هنه : 2+1 + 12+ 4:2-166+16+25-10+2/, - 1م و منه : 
24+2- 411-62 و هو المطلوب . 


ب- حساب (]) 0 : 
66-2 


242 - 2م - 


ج تشكيل جدول تغيرات الدالة () » تفسير هندسي للقيمة الحدية 
الصغرى للدالة () : 


1+20-5[7)]/. - لم منه : 


1211-4 


كك- وم 
2 +241 - :21/61 


2ح 3.0/2 - 18/,. - (0)2 وتمثل المسافة بين النقطة 


(1-:2-:5) 4ىرالمستقيم (0) . َ 
د-استنتاج إحداثيي النقطة 11 المسقط العمودي للنقطة 4م على 


المستقيم(0  :‏ ا . 
النقطه 11 هي موضع النقطة () : 3-2 : ) 1+2 )71 عندما 22 )1 و 
منه: (11)5:1:1. 

حل التمرين الخامس : 


1- البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم: : 
دم 2-(3-م4)+...+و+5 +1 
من أجل 0-1 فإن المساواة: (1)-1-2)1(7 محققة. 
نفرض صحة المساواة م-7م2-(4-3)+...+1+5+9 » ونبين صحة 
المساواة 
(1آخم)-“(1جم)2- [3-(1جم)4]-م4)+...+ود5 +1 
+(3 . 
أي نبين أن: 1+م2+3م2-(1+م4)+(42-3)+...+1+5+9. 


بالفعل» -م4)+...+-1+5+9 -(1+م4)+(4-3)+...+1+5+9 
اجمرة+ م2 ع( 1جم4) مم2 -(1جم4) + (3. 
2-إيجاد الأساس م و الحد الأول ,1 لهذه المتتالية ثم كتابة ,0 بدلالة 1 


5- نا جنا 
2 با م بن ول ملا 
يمكن أن نكتب: 


11 + إلا - 07+ بلا - 71:00 +17 - :51+ ا 316 + نا - نا :1 + بلا - ونا. 


: 00 2111418 
بالتعويض في الجملة أعلاه نجد : منه 


411-32-2 


(21-9...)1-+ ,ا 
)...81-33 نا 

بطر ح(1) من (2) نجد 24 - 61 منه 4 -[1 . و بالتعويض في (1) 
نجد 1 - 21 - 9 ح ,11ا 

لدينا : 3- 420 ع (1 - 4)2 + 1 - 1(1 - 1) + ,ا > ولا 
3-التعبير عن ,5 بدلالة م : 

طريقة أولى: 


-5م2 -(3- م4) +... +1+5+9- ,ا ... + بلا+ ونا+ 1ح 5 


طريقة ثانية: 


م-205 - (1)20-1 - 


1)40- 2( 
2 


- (48-3 +201 > (ونا + ,0ا)2 - 11+ ... + 11+ و11 + ,11ح رهم 


حل التمرين الآول: 

1- دراسة بواقي القسمة الإقليدية للعدد ” 7 على 9 : 

لدينا: [9] 1 > " 7و [71]9-<77 7 و [7232-4]90 و [10-ة3 

7 

من أجل ع31-م فإن [9] 1 -*” 7 و من أجل 3[1+1-م فإن [9] 7 - 

“ل 7 و من أجل 2+ع3[1حم فإن [9] 4ع 32 7 . 

2- تعيين قيم : 

5-”1675+16يقبل القسمة على 9 معناه : [9] 0- 5 - ”16+”167 3منه 

: [9] 0- 5 - ”1+7 منه : [4]9 - "7 منه : 0-312 حيث ع[ عدد 


3-إثبات أن العدد 8+ مم 3+ ” 7 من مضاعفات العدد 9: 
0 ع 8+ مو 3- "7. 
اطريقة أولى 000000000 


| طريقة ثانية ِ_ ثانية 


يا 6316 

ل 41174 

|1 1 ]1 ]بشي شمهمة +7 علىه | 11/1/11 
|6 0 ]0 ]م7 عى” ‏ | 0010100 


نبين أن: [9] 





حل التمرين الثاني : 


اللتكوب وضع العلامة (ه) لي المكان المناسب» و دون تبرير. 


0 8 و من أجل كل عدد طبيعي 1١‏ 


العدد ّ) ع( يساوي : 


القسم التخيلي للعدد المركب 7 يساوي: 


7 عدد مركب قسمه ‏ الحقيقي و قسمه التخيلي 8 . 
إذا كان ,7 تخيليا صرفا فإن: 


الأعداد المركبة 2:2 :0 لواحق النقط 4 :3:) على 
الترتيب . 


. ه-ط6 
من أجل 3ل - حب فإن: 


حل التمرين الثالث ٠‏ 
1 


لدينا: 1 دي --[- 
1+ *م 
في معلم متعامد متمتس(ن ,0,7 . 


1[+*م 
دمن 77 واستنتاج أن الدالة / فردية: 


لدينا: 


لكل 
ا 


2 


6 


6 


1 1[ *هع+[1 6ي* 1[ 1 
خم [ب* هم 


*ع +]1 *ع +]1 


عب 


6 


2 


6 


2 


1 ع 


1+د* ع 


1-1 عر 


1+>*م ‏ [بدب>*م ‏ 1بخم 


من أجل 11 ع 2< » 119 »ع «- و 


كوي 2 
6 لخم 0 


1-2-2-0[ 1 + ' 
[لدخ*ه 1 





(«)*د 2-12 و (©) تمثيلها البياني 


*+1 








و هو المطلوب . 
وحسب (<)ر متنا و (<) ؟ صطنا : 
ممدجر سحي 
١ 1 '‏ 
بماان: 6 - (- -])2منا و 3-0( ) ربمن[ فإن : 
01 ممدج ير [ ل خم بجي 
-- ()1 ل منه : 0+ ع ( )1 1110[ . 
مج وير 
1١‏ >م)] 
5 د آم 
3- ا- تبيين ان: : <-- د (عن)'/ 
1+ 26 
ي5-1م 1- 15-*ع)ه- 5-1ج2 + "تمه ”و4 +5-1ج2- *ته- *هع4 + :(1+ اا ل هد ف 9 
ال ا ا ا | “عي كز م2 ره 0 2 + 


ب-إعطاء جدول تغيرات الدالة 354 





ج تحديد الوضع النسبي للمنحني[0) بالنسبة إلى المستقيم () الذي 


1 
معادلته : ع - -1ح رر: 
2 _ 


لدينا» 





4) -أ-تبيين أن المستقيم ( (7) مقارب مائل للمنحني (0) عند 





معد : 
ٌ الى 1 1 
ا 0 -1 |-()1 | يهنا و هو المطلوب . 


0 





| 


5) أ- حساب مشتنقة العبارة | اد “)ما -2 من أجل كل 


1) 








»دمن 77 ثم استنتاج دالة أصلية للدالة جرع على 5] - 
1+تم 

نف 1 *ع-]هه*م_ م 

1+*ع 


2 


ديع ]ند --1 -'[(ا+ *6) ماد »] عد 


(1+ *6) م1 - ع جر عردالة أصلية للدالة جرع على [١‏ . 


ل 


[1دتم 

ب-حساب مساحة الحيز المستو 2 المحدد بالمذ ٍ 
(0) والمستقيم ([ (1)و بالمستقيمين اللذين معادلتاهما: 1- - عر 
0 -عر: 


إذا كانت 9 هذه المساحة فإن: 


: 1[ 6 8 1[ 600 
8 '[[1+ لحك ا رك اكواروس و ل كر 


حل التمرين الرابع: 

0 -22+4-+ع:2:(ط) » (3:2:6)خ4 ٠»‏ (8)1:2:4 2 
(2:5-:0)4 . 

1-1 - التحقق أن المثلث 8130١‏ قائم: 

طريقة أولى: 

لدينا: (2-:2:0-)423 و(1-:4-:80)1 و (4:1-:20)3. 
منه : 0 - (1-)(2-) + (4-)(0) + (2()1-) - 48.800 وا هو 
المطلوب . 


طريقة ثانية: 8 -4 +0 +4 - 4175 و 307-1+16+1-18م 
و 702-9+16+1-26 

نلاحظ أن : 807 - 4005 + 487 و حسب مبرهنة فيثاغورث فإن 
المثلث '88)1 قائم في | . 

ب- تبيين أن النقطا , و 2 و ') تعين المستوي (2): 

بما أن 81807 مثلث فإن النقط 8 و 82 و ) تعين مستويا. نتحقق أن 
المستوي (2) يشمل النقط لم و 8 3 ). 

بالفعل» 0 -4 +(2)6-(2)+(203 و 

0 -2)4+4-(2)+()2 و 4-0+(2)5-(2-)+(2)4. 


جكتابة جملة معادلات وسيطية للمسقيم (48) المار بالنقطة 0 و 
العمودي على المستوي (2): 
المستقيم (/) يشمل © و يوازي (2-:72)2:1 الشعاع النظم للمستوي 
(2). 
إذن الجملة التالية هي تمثيل وسيطي للمستقيم (1) : 

0ت 

97-1 
ك7 
2- أ-حساب الطول ,01) : 

01 يمثل بعد النقطة © عن المستوي (0) . منه : 
4 _ |4+(2)0-(0)+(2)0 _ 
3 “)+002 + 0/22 
ب-إيجاد 17 حجم رباعي الوجوه (185)10لر : 

حجم رباعي الوجوه (817)10 قاعدته المثلث 81301 القائم في 


4 مساحتها ناخ »لم و ارتفاعه [.01]. 


و خ[1ع1. 


ب[0) . 





1 

3 2 

4 لق ل 1ن ف بمنتك: 0 
3 9 3 3 


لدينا: 001 <( -7 منه: 


3 - أ-إيجاد إحداثيات النقطتين © و 17: 
نك ل لدت ددا احوات 01 شفط انم هك 510 


لدينا: ح عرق 
3 6 3 +1+1+1 

6 4 5(+600 5 2 2 -2(+600 1 

_ (300+( 01 قاو رو دي تي تك 

6 2 6 3 

و لدينا: 

ل للستي وي 

3 3 3 

اتا يوير وو (001040125 بج 

3 3 3 

5 2 4 1 5 1 

إدن: (2:-:-)0 ف (5:-:-)]. 
2 3 ( ) 3 


ب-التأكداآن 07 منتصف [011)]: 
طريقة أولى: حسب خاصية التجميع فإن 7) هي مرجح الجملة 
[(8:3(:)0:3)) منه © منتصف [018]. 
طريقة أخرى: نلاحظ 206 - :01 . 
ج-تحديد 0 المسافة بين النقطة 6 و المستوي (0): 


5 1 4 
0257 2 لقال - سسالا لنت تا 


7 4 "رتس رد رما 
4- أ-إثبات أن 1) سطح كرة, تعيين مركزها و نصف قطرها: 
6 -|| 301 +011 +8131 + 11خ || معناه: 6 - || 6610/1 || منه: 
1 - 01/1 . 
إذن: (1) سطح كرة مركزها )و نصف قطرها 1 - :1 

ب- مجموعة النقط المشتركة بين (17) و (2): بما أن المسافة بين 
6 مركز الكرة التي سطحها (1) و المستوي (0) أصغر تماما من 
نصف قطرها (1>12) فإن (17) و () متقاطعان في دائرة. 

حل التمرين الخامس : 

1-البرهان بالتراجع أن المتتالية ( ,]) ثابتة على 71 : 

من أجل 0 - 12 لدينا : 99 - ,87 + 3110 ح نآ . 
نفرض أن: 99 ح ,] و نبين أن: 99 7ت إ,را. 

لدينا: 

9 - ,1ح 8070 + 3111 ع ( 69 + 2101) + 202 + رن) ح الى كه+ 


م3 2 يما 


1+1 


2-تبيين أن (117) متتالية هندسية . ثم كتابة 7 بدلالة 1 » 








لدينا: 
1[ ,ناح ينا 80- وك - 906+ 17ا 3‏ 297 + وكا 337+ إلا 

0 - 5 ص 0 00 تبملا 0 بولا 00 ان 
12 12 0 3 4 


منكه - ( ,117 ) متتالية هندسية أساسها دو و حدها الأول 
11 - 1 - 7 - 1870 .منه : 


)»11د ”ودود رن 











4-إيجاد نهاية كل متتالية: 

بما أن ( ,] ) متتالية ثابتة على 71 فإن نهايتها هي ,1 و منه: 
٠ 11 5 - 09‏ 
1-0 


بما أن ( ,7787 ) متتالية هندسية أساسها ينتمي إلى المجال |1:1-] فإن 


نهايتها هي 0 أي - دوكلا ومن[ ٠‏ 
11-10 
لدينا: 11- اع بلا لاهّم+ 311 - ). فإذا رمزنا ب : 2 و 
0 لنهايتي المتتاليتين ( ,] )و ( ,17 ) على الترتيب فإن : 
ا دنا - رن - 2) لسلا 


مجو ممدجم 0 -(56-2) 
منه: و منه : 


1 مطنا - ( 37 + رنا) سنا 9 > (86 + 38) 
دجم 


11-0 


9 -6- 2 .أي : وح ونا نر ح ولا ون . 
م+ج ]1 مم+دج 1[ 


5-استخلاص : المتتاليتان ( ,[1) و (,17) إحداهما متزايدة و الأخرى 
متناقصة و لهما نفس النهاية » فهما متجاورتان . 





بالتوفيق للجميع - بكالوريا-2017 - 


ؤ ألونة الأخوة قرووي يوم دفو السنةالدراسية05(2014/2013 05 





ؤ السنت الثالثت علوم غريبيت المدة 03 ساعاث و 130 / 


إخنر أحر الموضوعينن التاليين 
المهدت ||[ 


النه الا 5601 


(6, ,0,1). (1,4-,4)1م 2--,1-,8)7 (2-,1,5) © . 
)2 ح عر 
(4) المستقيم ذي التمثيل الوسيطي : (1#آاء 0 +2-2-- مر 
2357-1 كت 27 
1) )بين أن النقط مر 8 © ليست في استقامية و أن المثلث 486 متقايس الأضلاع. 
) بين أن (1,1,1) 7 (©48) ثم عين معادلة له. 
2 ) بين أن (2) .)486١‏ 
) عين 0 (4) (486) ثم بين أن © هي مركز ثقل المثلث 480. 
3 () © ويشمل 4 . 
) عين معادلة ل (59). 
( (5) (45). 


النه وى انما نسو 66 


(/,0,7) حيث معد - || ٠‏ 
1) ع إأصعد ,]| ؛: 1++ *م-(5)م. 
) أدرس تغيرات الدالة م . 


) بين أن المعادلة 0 -(2) م 19 حلا وحيدا » حيث 1,27->0 > 1,28-. 


(3) عة. 
77 إ[مد,ومز : كك -ريهم. ‏ (6) 5" 
1 *م 
( (*) / مما ثم فسر النتيجة بيانيا. (2) “رصنا . 
) بين أن )©١‏ يقبل مستقيم مقارب مائل (4)-2- ممب معادلته جح بر . حدد وضعية )©١(‏ (4). 





) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي ,: اب رم / عين ١‏ (0“/م. جدول تغيرات الدالة /. 
6 


) بين أن: 1+ »0ح () ثر (0) /. (4) (©). 
ه م الشثالتث لئقغمد5 
(7,7,©). 
5 التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 74 من المستوي لاحقتها ج 7 7 المستوي لاحقتها” ج حيث: 


2+ 1+1(2)-< ج . 4م © نقطتان من المستوي لاحقتاهما على الترتيب 2+27-- ,رج 27 - و 
1) ) عين طبيعة التحويل 5 وعناصره المميزة. 


) عين ,جه 2 م © على الترتيب حيث: (5)8- لم (5)4- © 
02( 17 لانن أي اسع ل وقي فدانها شه الميفة. 
0 


) | تذ طريقة لإنشاء اأئة لة 9 1 ا 


2 


3) ) عين (]) حيث : 2/.-|:2-2+ ج|. 8 (0. 
) بين أنه من أجل كل عدد مركب ح : (2-27+ 1+1()2)-2+: ج. 








) بين أنه إذا كانت 11 ٠)‏ *772 هي نقطة من دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. 
الحه نت الرا 01 
1) / 10 تيدرو ار جدول تغيرات الدالة /. 
21 
/ 2 1+ بس 5" 
) برهن أنه من اجل كل عدد طبيعي 17> ,> 0. 


) أدر س تغيرات المتتالية (.»). استنتج أنها متقاربة. 
3 (.0) متتالية معرفة على 11 : 4# ح ,<ا. 





ا 
) بين أن (,) متتالية هندسية أساسها 3. عين ١,‏ 1. 
( ا 1. 1 كلا . 
ممدج نر 


الهوضون الثاني 
الحه الاو 0/2005 


عين الجواب الصحيح (معللا إختيارك) من بين الاقتراحات 4 8 © في كل حالة من الحالات التالية: 
(7.7,©) . 





تك 
1( 2 1/1 ج هي نه 00 
: -_- عدد مركب تخيلى 
خوك صن من الدائرة التي مركزها 0 0 هر عدت كر كديا محريدي 
د هي لوي اااي اا ا ل ل يما 
2 9 لوو مد 1ه بقل ع 0 و ل ب 
حيث 3-7/. - 160 ااا ايا ا اال ااا اا لل ا يا 
عدد 5 | 
03( 4م ]) اج 28 0 ج هو عدد حفيقفى موجب جِ هو عدد حقيقى سالب 
0 1 ؤ 0 ْ ؤ 
اه للمعادلة حل وحيد للمعادلة حلين متمايزين لبس للمعادلة حل 
ا 1712 22912 7 11222112 0 
النحه ن الثاني ور5301]8 
ىز ,[,0). (4)8,0,8 (82)10,3,10 الله ]ه. 
5 -ح نر 
(4) المستقيم ذي التمثيل الوسيطي : (12ء م#) 1+2#- بر 
كت 2 


1) ) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (48) . 
) بين أن المستقيمين (48) (4) ليسا من نفس المستوي. 

2 (صم) (8) ويشمل لم 82 . 
) بين أن (2,1-,2) 7 (م) ثم عين معادلة له. 
) بين أنه من أجل كل نقطة 24 (4) فإن المسافة بين 21 (6) 


< 


3) ) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (7) الذي يشمل النقطة '0) (2,1-,7,)2 شعاع توجيه له. 


2227 2 5 15 33 5 ِ أء‎ ٠ 


) عين معادلة لسطح الكرة (؟) الذي يمس (48)- © ويمس (8) 77. 


. نت الثالث 6 
52م مدان 
8 إصعد,0[ لهي 1 - 3- - (<) ع 
1 

1 إعد, |0‏ :(<«سا+ة)* ء-(2)ي/ر. )6١‏ /. 

1) )أدرس تغيرات الدالة م . 
) بين أن المعادلة 0 -(:) م عد ,0[ حلا وحيدا .»ن حيث 0,46 >» > 0,45. ()ع. 
2( (2<) “ر سنا (*«)ثر صئا ( در -30 - (+) م). فسر النتيجتين بيانيا. 
مجغتوي ممدجير ل 6 

3) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 0 < 1: (2)ع “ ©6- (ع) ل (عد) كر. 
4( (0) كر 0,45 2 0 . (0) . 


الم خخ أ | 5 ): 
,6 التمثيل البياني للدالة مر 


|6,م][ درم 13 كيو د سرس مع م م مد جه مايه مر عم اق نك ل قد 


)0( (,©» )!8 1 100 008 !018 8 لان 511 


(,») متتالية معرفة على 11  :‏ 9 ع ع معاد مع ايو لس ع ل د مو ررم ووز بو متهم ا ع م من 


01 ) 
ملآ رط ولا جلآ. 
) ضع تخمينا حول اتجاه تغير (,») ونهايتها. 
2( ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ,7 : 
3 > ,>0 . 
( تغير (,72). 
( )ب 


3 () متتالية معرفة من أجل كل عدد طبيعي 7 : لاا . 








) بين أن (0) متتالية حسابية اساسها 0 و 1 7. 


( ,اا لكلا . 


ممدج ار 


ظ ظ 
نا لك بلوفين لمر ابكالويا وصطلة سعي 


تاصحيح التمرين الأول: 

) ) (6-,6,0) 8م (6-,0,6) 406 (6,6,0-) 80. 

يوجد عدد / يحقق 240 - 48 ومنه 4, 8 ©) ليست في 
التقامية . 

02 -ح 80 - 400 - 8م ١‏ 480 متقايس الأضلاع. 

) لدينا 0 - 0 هم - همهم (7)1,1,1 

(48600) معادلةله: 4-0 جع توج عر 

0 (2-,2-,2-),: شعاع توجيه ل (4) 27 - 1 7 // ا 
وأمنه ,, (486) (4)ل(486). (ى)يقطع 


)45 اع له )3ت وده لب 27 2-5 


0 احداثيات مركز ثقل 460 : 

ع م اخكنا أي هي (3,1,0). 
3 522320203002030 3 

0 (8): 2/3 - 4م 

2- 22+ :1(2- بر) + :3(2- #) : (5) (42) يقطع رى) 

1353ل (إاس عات ود] ند "زوب روب 

5 

دح وي 

2 

17)5,3,2( 


(4) يقطع رى) 


1 
0 -36+15-+125 2-0 م 


فلي النقطتين: (2-,1-,1) /1 
تاصحيح التمرين الثاني: 

|) 1<0+ *م6-(غ) ع 

]) > 0,002- - (28 ,1-) ع 
آ 011 الراك 1 8 














0 م 4 درا 
) )لدينا 0 - (2«) ثر انآ 0 
معمج عر 0 
+ - ا سنا - (+) كر دسنا ١‏ معادلته 0 -بر . 
0 1 جد جد 
6 
1- 
7 10 - حصنا -<[عر -() /] مسن 
1 *م مدجدعر 1ل *ممبجع مسبج عر 
1 200 


('))يقبل مستقيم مقارب عند مه+ معادلته مرح م« . 





() 6*9 _) “26) *م6-([1+ *2()6+])*م رم 

1+ 000 “1 *م) 

) - (0) ع 0-1م ”ثم 1 

ير تي ٠5‏ 19 
0-1+1م ع ود 











57 م 0 
ّْ 2 وزاويته 4 . 


2خ 1ك 27 عله ومذة 3 2 ]ماك م 
32212 2ت)(1-1]) ديج ومنه لح ىج 


[5)8- ىل 
[(5)4- ') 
(27+ 2ج-)د ا 2ل جئ 
1 2 - 21 ا 


١ - 1114 7 ,ِ‏ اا 

+ ث ومنه 

نع ب 
2 


1) 





-775:7] 
” 14 : ” 14 هي نقطة من الدائرة التي مركزها 34 ونصف قطرها 

:)3/ 99.1111 | - -- حيت‎ 1 ١ 

2/. -2-2:1+ ع1 2/.- ملق (1])هي الدائرة التي مركزها / 

وانصف قطرها 2/. 2/.-|1+1]| -|مىج- رع - 84 ()ع 8. 

4 + ج(: +]) -(:2 -1+1()2) + ج(:+1) -(:2-2 + ج)(+1) 

ح -2 +2 + ج1+7(2)- 

لينا: | 2-27 + ج| »|1 + ]| - |2 ج| ‏ 2411/.-* 011» ومنه 
1/1 85) 2/.- مير 2-:001/4 2 */[/هي 

نفطة من الدائرة التي مركزها © ونصف قطرها 2. 





للصحيح التمرين الرايع: 
(( 
3 
<<( 
*(1+ ع21) 1 
1 . اه 
() لدينا 0 م 1>ى" > 0 وبالتالي الخاصية صحيحة من أجل 


) - 7#. نفرض صحة هذه الخاصية من أاجل 0 < م7 ونبرهن صحتها من 




















1+1 1 > >0 ونبرهن صحة ] > ,2 > 0 
لدينا 1 > ,> 0 منه(]) كر > (,”) كر> (0) 6 1> بر >0 
ا 2 1- 0 ح- رلا - نر لا 1 > ,> 0 

1+ ,211 1+ ,211 
( ,) متزايدة. 
(,) متزايدة فهي 
بال 
3 1+ ,21 1 
1( 3 - 00 5 كه يبورا 20 حي 
1-1 1 1 بم 1-[] 
1+ ,21 
3 عل 1 3 
”1+3 +1 0 د 1 0 0 0 


237 
































5 ْ 


)الجواب رن 0ت 


1-2 


()الجواب الصحيح هو )| حيث 7 ' مك - 0 
)الجواب الصحيح هو اها حيث 7 - 2(2004 + ]) اج 


مك _ 3+(4050 01007 





4)الجواب الصحيح هو © حيث + ع ج يكون 
|) - #رور2 +22-1- 2702-1-0 وهذا غير ممكن. 
تتلصحيح التمرين الثاني: 
)0 7 +8 - مر ) (2-,1/)3,2 (2,3,2) نا 
(79ء ) 3# برو41:(ه48م) | شعاعي توجيه (4) (4/8) 
27# +8 ح جع غير متوازيين وبحل الجملة 


01 +8-/5+3- (2) (3) ا 13 _ 1 
2 3 2 24 +] 5 7 


200 26 64 
8.6 +د_| | وبالتعويض في(1) كاد 


(4) (48) غير متوازيين وغير متقاطعين فهما ليسا من 


()لدينا 0 - برهم 0ح رهم 1 6١‏ 
(م):24-0- ج+ 2-2 


2)-5+38(-20+2(-2-24( 


- (2, 11) 01 
4+1-+-4ل. 
0( (©) (همى): 
7 + 4 ح عر | : 
2 -1- برة: () | +2 +4 - 2# ب+8 تم 
5 3-1-2 5 
5 1 دن 
ب . 5 
5 
' 16 33 16 
(بعد التعويض): - - ج,-2- ع بو جح نر 
5 5 5 
(ص) (ى) 0 
مسن () ا (5) 6 
5 5 52 
3 ( 3): 
-- [كا- ماه [لكه داه جما 
06- | لج أل | لس رو إلى ا هر 
5 5 5 
تتصحيح التمرين الثالث: 


/ ا 0 8 
3 20 

]) > 5ذ0,0- ع (0,46) ع 

02<)0 ,0 -ح (0,45) ع 








0 - - () / سنا 00 فنا حك رهن ونا 
معن 0 6 مادج نر معلدج نر 
|0)يقبل م.م معادلته 0 -عر يقبل م. معادلته0 -ح بر 


دي لس 
2 





م( م 


5+( م1 +6 
ل 






() / هي إشارة 
[ع«) ع 0< 5م 
4 (0) / 





1 1__ 3+3-,ه- _ ,6 3 
ا ا 0 | 0 1 
3- بن 3 30-3 (3- سنة3 ا #_ططىب سس 
3 2 5 
0 - 3+ سح إ 3ح إلا مالا 
3-7 ا مج مر 
بائي لكم بالنجاح في البكالوريا وعطلة سعيدة 






































السنة الدراسية : 2011 -- 2012 
المدة :4 ساعات ونصف 





الامتحان التجريبي في مادة الرياضيات 
على المترشح أن يختار واحد من الموضوعين 


الموضوع الأول 


التمرين الأول.- الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانن | 7 بم ,© التق بكر » قزرو احدائتاتها على 
الترتيب ٠‏ (4 :2- : 1)اض, (5 6- : )8 رو (35- :0 4-)) 
1) 3) أثبت أن النقط 8 » 8 و © ليست على استقامة واحدة . 
6) د بين أن الشعاع (1-: 1- :و 1) 7 شعاع ناظمي للمستوي (©88) . 
ع( اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (4686) . 
2 ) ج) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم الذي يشمل مبدأ المعلم 0 وعمودي على المستوي (880) . 
0) عين إحدائيات النقطة ”0 المسقط العمودي للنقطة 0 على المستوي (880) . [ ظ 
3) نرمز ب إإ للمسقط العمودي للنقطة 0 على المستقيم (©8) وغ إلى العدد الحقيقي الذي يحقق : 130+ - 5]11] 


0 80 : 


تانق 


١ )5‏ كك قيمة + ثم إحدائيات الخة 0 لا | 


) أثبت أن : 


1) حل في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة ذات المجهول 2 : 0 - 1 + 2 ( 0/2 + 1/2) - 22 
(نرمزب مج للحل الذي جزؤه التخيلي موجب و و2 للحل الثاني ) 


2 المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس المباشر 0 1 0 ( الوحدة : ممع 4) 


نرمز ب 8 » 8 » © للنقط التي لواحقها على الترتيب يرداء م2 » (1 + 1) لا - عم 
) تحقق أن : ع2 ح 2(مج) 
60) اكتب 272 على شكله الأسي ثم استنتج الشكل الأسي ل م 


م ست ,015 - (ي) ممم و جقلا- () ماع 


3) نرمز ب للدوران الذي مركزه مبدأ المعلم 0 وزاويته - 
) تحقق أن النقطة © صورة النقطة 8 بالدوران / 








ع ا ضري لجو لمر الح محريو ور د ولسوا الكت بن ررم كه 0ن 
0) عين عت لاحقة النقطة 6 مركز ثقل المثلث 080 . 


د 0 2ه له ل . 7 5 4 اقحس ا 
©) تحقق ان كاك حقيقيا . أعط تفسيرا هندسيا لهذه النتيجة . 
--:آ2.1 


4/1 


نعتبر الدالة ثم المعرفة على إمم+ : 1-| 





2+1 


العامة الي ا ا 7 
0 ةا ا > > [بيوركا 


1 المنحنى #* الممكل للدالة م .و المستقيم 38 ذو النعادلة 27-36 معطى ,كما يلى : 





بم 
وم 


) مثل باستعمال ورقة الرسم على محور الفواصل الحدود ونا 2 1غخآ ,» 2لآ و 43] مظهرا خطوط الرسم . 
0) ضع تخمينا فيما يتعلق باتجاه تغير المتتالية(,,؛ة] وتقاربها 

2 3) برهن باستعمال البرهان بالتراجع أن من أجل كل عدد طبيعي ( : اا 
0) د بين أن الدالة + متزايدة على سي ويه الا ا 
( كشع ود لسرن 1) 6) ثم احسب نهاية المتتالية (م/ة) . 


التمرين الرابع : تعطى المعادلة 5 -17د2-7 11 : (2) » حيث +ء ,د عدد ان صحيحان . 
1) 3) تحقق أن الثنائية (15, 10) حلا للمعادلة (ع) . 
0) استنتج مجموعة حلول المعادلة () . 
ح) عين عدد الثنائيات (37 , *) حلول المعادلة (ع) التي تحقق الشرطين : 50 > 2 > 0 و 50 > بد > 0 
2 نعتبر المعادلة 5 - 115-7175 : () » حيث +ء ,د عدد ان صحيحان . 
) بين أنه إذا كانت الثنائية (17, *) حلا للمعادلة (ع) فإن [21/2]5 - 2 
0) *» بر عدد ان صحيحان ء انقل على ورقة الاجابة وأكمل الجدولين : 


إذا كاك + يوافق |0 2_1 _ 43 أكل) إذا كا نتزيوافق |0 |1 |2 |43  ]51|‏ 





فك #2 يافق | | | 1 1 لكلا إفك تر 2يوافق | | | | | 150 
ع) استنتج أنه إذا كانت الثنائية (17, ) حلا للمعادلة (ع) فإن د و 'د مضاعفان للعدد 5 . 
3) أثبت أنه إذا كان د و :زر مضاعفان للعدد 5 فإن الثنائية (/ن, #) ليست حلا للمعادلة (ع) . ماذا يمكن أن تستنتج 
بالنسبة للمعادلة (ع) ؟ 


1/2 


الموص الثاذ 


التمرين الأول : حدد صحة أو خطأ كل اقتراح من الاقتراحات المعطاة مع التبرير. 
يعطى في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد لحاس م © ,*, ,"7 ,ن] النقطة (1 ,1- : 1- )هم والمستقيمين © و/© 


المعرفين بالتمثيلين الوسيطيين ٠:‏ 455 ,» هاع ”م 


[ ع ون 2 م3 - ير 
2 374 > إل )2 و 0 انل ٠‏ انيت 


الاقترا الأول : الثة 0 6 د انه ِ إلى || تق رن 
الاقتراح ١‏ لثاني : المستوي العمودي على 9 ويشمل النقطة 2 معادلته 0 - 2 + /[ا3 0ق 


الاقتراح الثالث : المستقيمان 5# و 5# متعامدان 
الاقتراح الرابع : المستقيمان 5 و 2 لا ينتميان إلى نفس المستوي . ا 
الاقتراح الخامس : . 





التمرين الثاني : المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس المباشر [ 7 ,20 ,0) ( الوحدة : © 2) 
نرمز ب / للنقطة ذات اللاحقة / . 
1) نعتبر النقط 4 » 8 » © و// لواحقها على الترتيب 3-7 - -0 2 4 +2--865غ3-72دع و2--8. 


علم هذه النقط على الرسم . 
2 بين أن النقطة ر مركز الدائرة ‏ المحيطة بالمثلث 886 . 





3) اكتب على الشكل الجبري العدد المركب --ْ . استنتج أن المستقيمين (41/4) و (86) متعامدين . 


1 - 2 


في بقية التمرين نقبل أن النقطة // هي نقطة تقاطع ارتفاعات المثلث 486 . 
4) نرمز ب 6 إلى مركز ثقل المثلث 480 . عين ع لاحقة 6 ثم علم النقطة © على الرسم . 
5) بين أن النقط رء بم و © على استقامة واحدة . تحقق من ذلك على الرسم ٍ 
6) نرمز ب “4 إلى منتصف القطعة [86/ وب ))/ إلى منتصف القطعة [//4) بالنقطة 7 لاحقتها ل + ل - 'م 
) عين لاحقة النقطة / . 
0) بين أن الرباعي ل/4/// متوازي أضلاع . 


التمرين الثالث : نعتبر المتتالية (5:) المعرفة على ا كمايلي : 1- - من: ٠‏ 2د را ومن أجل كل عدد طبيعي م : 


1 
اا 4 - [ديركها > تير ها 
1) احسب 12 ثم استنتج أن المتتالية (,14) ليست لاحسابية ولاهندسية . 


1 1 
2( نعرف المتتالية [م”1) كمايلي : من أجل كل عدد طبيعي 6-: 2 - 1[ سيرك > يرلا 
3) احسب "0١‏ . 


0( عبر عن 2+1 بدلالة 2" , 


0/3 


2 1 1 
ع) استنتج أن المتتالية 81 متتالية هندسية أساسها 7 . 0) عبر عن "7 بدلالة / . 
1 ا ِ 7 
3) نعرف المتتالية (10) كمايلي : من أجل كل عدد طبيعي م + كل - يرن . 


١‏ ا 
6 احسب نا 


1 
و( باستعمال المساواة 2 + برلا كت [بيرغآ » عبر عن 1جم"1 بدلالة م#ة و20" , 
ع) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : ,2+ ,رة > [جم'ة . 

0) عبر عن ”2 بدلالة م . 





ل 0 . 27-1 
4) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي / : , ديل 


دعر 
5) نضع من أجل عدد طبيعي ١7‏ يري + ...+ وير + ونة > نآ ا - مق : 


نادم 
برهن بالتراجع أن مهما يكن العدد لطبيعي ‏ : ج22 2 - ,و | 
تاج ير 
التمرين الرابع : من أجل عدد طبيعي 0 غير معدوم نعتبر الدالة "/. المعرفة على 8| كمايلي : . --ج- - (:3)/ 
نرمز ب 5 للمنحنى الممثل للدالة 75 في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس . 


ار 
الجزء ثم : دراسة الدالة 1 المعرفة على #| ب : كي - ضام . 





1) تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي 32 : ججح د )ار 


2 3) بين أن المنحنى ,> يقبل مستقيمين مقاربين يطلب تعيين معادلة لكل منهما . 


0) بين أن الدالة . متزايدة تماما على 8 . 
ع) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي د :2 .4 > (3)/ >0 


3 3) بين أن النقطة 11 ذات الإحداثيتين (2 : 127) مركز تناظر للمنحنى 51 . 
0) عين معادلة للمماس (:1) للمنحنى 551 في النقطة 11 
©) أنشئ المماس (731) والمنحنى ,© . 


1) بين أن من أجل كل عدد حقيقي “د : (113) رك 69 1 ثم | ستنتج تغيرات الدالة أ 
0 ' 1 ظ 
2) أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي م غير معدوم » النقطة :40: تنتمي إلى المنحنى 0080 


3 3) أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 0 غيرمعدوم المستقيم الذي معادلته 2 -/ا يقطع المنحنى 57 ؛ في نقطة 
واحدة يطلب تحديد فاصلتها . نرمز ب ,7 إلى هذه النقطة 
) عين معادلة لمان 971 للمتحتى و2 طد النقملة 50 اث أنشئ المفاسن (75ة.و المتحتى 8*5 
انتتهى مع تمنياتنا لكم بالتوفيق 
1/4 


السنة الدراسية :- 





تصحيح وسلم تنقيط اختبار الفصل الثالث 


1) 3) (1 :4- :3-) قم و (7-:2 :5-) 40 تم 
(3-)»< 2 عو (4-) ا (5-) الكت قد 0 


ا( 
0 -1(.1-) + 4-).(1-) + (3-),1 ع ررعا يلم 
و00-<2><« 46 


2 3) التحقق أن : مج ع 2(,ج) 


) الشكل الأسي ل مج : +آم ح مج 


ع) معادلة المستوي (28860) : 
. 7. /1 
ةم م 5 - و2 


و - 49 - ع)1 - (2 + :)1 -(1 - ,)1 
أي : 0 ع 1 + ع - رو - عن 
ع) من المساواة : 1021 امقر م 
ا 1 1 : 
نستنتج 8 5 و )2 51 
3 

3) لدينا مج - 27(5) ومنه برج - 


2 3) تمثيل وسيطي للمستقيم الذي يشمل 0 وعمودي 
على المستوي (2880) : 


غ - 2 ِ 

كاه 

اع )ا - ديرأ 1 0 
1 حدم أي 8م ح 2 ومنه © صورة 28 بالدوران م 


0) إحداثيات ”0 : 5 
م 


0 -1 جع جع بع أي 3 دع 
ومنه (2,2 : 2-) '0 


3 ه) 186 - 88 تستلزم 286 86 - 86 »ا /ز8 
ومنه (80 »<< 80)خ - 86 2 ([02 + 80) 
وبما أن |86|| - 86 »86 و 0 - 86 »011 


و60 عد 8 فإن 
50*86 _ 
0 
|| ها 
) لدينا 


(8-:2:6-)86 » (5-:6 :80)2 
104 - 64 + 36 + 4 - |86 || نستنتج أن : 


9 _ (8--).(5-)+6.6+(2-).2 ح 
2 104 0 


ومن العلاقة 80+ - 7زم 

500 7+ ب24- هبلك 
نستنتج ‏ (ك- , كك , كك ) را 
التمرين الثاني : 6.5 

1) حل المعادلة . 

(2/- 12)2 - 1712-2 - ه - 172+ 2 دد زاون 





) ع صورة لم بالتشابه المباشر الذي مركزه 0 

1 1 

! او بته  -‏ ونسيته - : 

3 2 4 و 3 ل - 





1 
- 1 7[ ادن 
ب 





0( 
( 2-2 -1)0/2+ 2/+2 دول _ ع2+و70+2 










من أجل كل عدد طبيعي ‏ : ,رلا > 1 جربلا 





6 0 3 0 نبرهن بالتراجع : ' 
* الخاصية صحيحة من أجل 0 - م 
* بماأن الدالة + متزايدة 
هو ن22-وعة _ عوكتحقة 6 ووبع إذا كان ونا > ربونا فإن (ننا)؟ > (بمنا)؟ 
08 (28-220)> 0 28-2 2-26 د 1+رلا > دجولا . 


نستنتج من أجل كل عدد طبيعي ١‏ : يرلا >> 1 يرلا 
6) مما سبق نستنتج أن المتتالية (نا) متناقصة 
ومحدودة من الأسفل بالعدد 1 فهى حسب النظرية 
متقاربة . ْ 

0) نهاية المتتالية (,1) هي العدد | حل المعادلة 
»ادل« ر 

| -(//كر تكافئن 0 - 1 + 21 - 2] أي 1 ح ] . 


. حي و 0ك 
تفسير هندسي : 2017 - 00 
النقط © . ع و6 على استقامية . 


التمرين الثالث : 4.5 


ا ع ا ا ا ل ل ا ل ل ا ا اي ل 


التمرين الرابع : 4.5 

1) 3) التحقق أن (10,15) حلا للمعادلة 

0) مجموعة حلول المعادلة (ع) : مجموعة الثنائيات 

(15 +111 , 71+10) حيث )/ عدد صحيح . 

ع) عدد الثنائيات حلول المعادلة (ع) التي تحقق 

الشرطين 50 > 2« > 0 و 50 > ب > 0 

5ت دك اسهد ال دك 
7 1 1 

عدد فيم )/ : 5 قيم 

/2 

0) المعادلة () تكافئ 5 + 7:2 - 11245 

ومنه : [5] 71:2 > 1125 

ومنه [5] 215 > 12 

( 


) التخمين : المتتالية متناقصة ومتقاربة من 1 
2) ج)البرهان بالتراجع : 

من أجل كل عدد طبيعي 0 : 1 < ,رلا 
*التحقق من أجل 0 - م :صحيحة لأن : 

4 - ونا و 0 ح- 4 
* مرحلة الانتقال من الرتبة + إلى الرتبة 1+م : 
نفرض 1 < ,نا ونبرهن أن 1 < 1 جورنا 
1 < مدا تكافئ 2 < 1 + ,رلا 


.إذا كان :زيوافق |0 |1 21 +43 |[5] 





فإن 22 يوافق |0 |2 |3 2131 إ[5] 


إذاكاد»*يوافق |60 |1 |2 |43 إ[51] 
فإن 2+ يوافق |10 |4 ]114 51 
6( 











تكافء 4 سم + ' 
10 [5] 2ر2 > 2 تعني أن 2 و 2/2 لهما نفس 
هئ ع لاست الاقليدية على 5 وبقراءة من الجدولين 
كاف مان 8 د _-23 السابقين نستنتج أن عرو ير مضاعفان للعدد 5 . 
2 1+ نا 


3) إذا كان عرو بو مضاعفان للعدد 5 فإنه يوجد 
عددان صحيحان >ا وا حيث : )|5 -غ“ا و “5 - ٠0‏ 
تكون الثنائية (لا, *«) حلا للمعادلة زع( إذا تحقق ٠:‏ 

5 ع 7)5(2 - 11)5(5 أي 

1 - (7'45--5)115 اي ان 1 مضاعف ل 5 
وهذا غير صحيح ومنه المعادلة (2) لاتقبل حلولا 
في 72 


4.4 


تكافئ 1 < يرلا 
نتيجة : مهما يكن العدد الطبيعي 0 : 1 < ن1ا 
6) الدالة + قابلة للاشتقاق على ]مه + : 1-[ 
من أجل كل عدد من هذا المجال ٠‏ 


07 -| ()"/ نستنتج + متزايدة تماما 





تصحيح وسلم تنقيط اختبار الفصل الثالث 





التمرين الأول : 5. 2 نقاط 
لأن : لايوجد عدد + يحقق في آن واحد : 
1--2-1 و 1--<3+2- و 1-<] 


لأن إحدائيات 2 لاتحقق المعادلة 0 - 2 + 28-31 


لأن (3:1-:1:)2 شعاع توجيه 2 لا يعامد 
(3:1:3)'/,ه شعاع توجيه "5 . فعلا 
0 ع 3.1 + 3(.1-) + 2.3 


الاقتراح الرابع : صحيح لأن 
(3:1-:11)2 شعاع توجيه 2# لا يوازي 
(3 :1 :3) أيه شعاع توجيه /2 فعلا : 
3-) ع 2.1 
والجملة 
'+3 - 1 -26 
2 + ع - 2 +4 غ13 لاتقبل حلا 
36-2 دع 


0 3-12+1-(1-).2| 
7 0/14 3(2+120-)+22ل0 





2 / مركز الدائرة 5# لأن : 
73 - :2 + 3]| ح |» - ]| ح رك 
3 - :3 - 2| ح زم - :]| - زر 


73 - :2 + 3-] ح إع -خ]| - [6 
6 
 -5+51  51)1+(( .‏ عم 
١ 5[‏ سس ف ل سس ا لس 
1+1 [+1 1-2 
٠‏ ثذك ان : 
ٍ - (3178)51 - 08 ٍ 811 ) 


ومنه المستقيمين (!81) و (80) متعامدين 


4) ع لاحقة 6 مركز ثقل المثلث 80,/ 
5 00 امتسفت 2 
“32320209182 هو 4537020 





5) النقط رء با ء 6 على استقامية لأن : 
241 _ ط-]ْ 


اي [30 - [1] 
6) 3) لاحقة )| 
د _ط+3 
2 223200300202 


5) الرباعي (/8[ا»ا متوازي أضلاع لأن : 


0 - 1س بيج +ط -ععج أي ['ق - 11] 


التمرين الثالث_ :5.75 
1( حساب 012 
3 12 _ 
و ا ره 
211 ع2 م1 + 2 قوق 0020 2 0 2 012 
ومنه المتتالية (:ه) ليست لاحسابية ولا هندسية . 


2 
8) 1 ح ولح - يله - ونا 
م 


حرم 


1 
0+1 2 > 2 بولا - 1 مما 
1 1 
0+1 2 00 ا سملا جل 


1 


1 
ملا - 1+1 2 


4 
ا - (رنه- 5-560 
20 2 رظط” جر 1+1 2020-2 


من )ةا اك ايء ع 1 
) (ممة) متتالية هندسية أساسها + 


0) عبارة ,به بدلالة م 








6 
1 
6 1- ل الف ل 4 
10 
+ 17 
111 1+ لا 
غ2 0 حت 1 رتنا 
201 17/141 9 
ع( 
1 
5 ّ بجلا ١‏ رقا 
بما أن : سر +2 -ت ب 2 ح حشم 
127 ب11- 


ِ نستنتج ان : 2 لب بركالا ل 1س بدالا 


) المتتالية (ر/ي) حسابية أساسها 2 ومنه 
1 -272 ح 27 ل نبالا 7 برتلا 


لا 











4( ح ,بنرا تكافئ بوك1 »ا برقالا - برلا 
1 
ومنه 6 
27-1 1811 
0 (2) »12 -202) كوو 
5) البرهان بالتراجع 
د أل" الى من أجل 0 َه 6 
20043 
1- - من - وى و1--2-5222 
0 2+3 
* نفراض ٠+‏ 254 ك4 كك ىن 
3000 3+(20+1 
لبر هن ان د 028+1 دوه 2 ل 1 اي 
211+5 
يبود - له > يرث 
لدينا : 
1جولا + وذ - جود 
1-(2)72+1 2 211+3 
و لح كا رد 
00 
الت - كه حت 1 بيرت 
211+5 


2-0 


22+11 





نتيجة : مهما يكن العدد الطبيعي م : 


21+53 





2 ح إلى 
الرابع التمرين 6.75 
| ع إلى : 
1/ 
46 4 
1 - (*-ج1+7)*م #لم7 +1 
2/ 
٠ | 4‏ 
0 0 مهد ججتةا! -(3) را مو بمجتتاا! 
اعواوف . أن || تق الذي معاد اكه 1-4 مقارب 
للمنحنى '') بحوار 00+ 
465 


ان مهبمرظ11 > (3) ور مه مم11 


0 
2 0 ل || تق الذي ةك 0-0 مقارب 1 2 


0) الدالة بم قابلة للاشتقاق على | ومن اجل كل 
عدد )ا من ]| : 
* 286 _(*3 ع7-)4- 


/ 0 

 )1+72 -2‏ 020*تج7+]) 0 )3 / 
من أجل كل عدد حقيقي “«: 0 < (2)' زر 

نستنتج أن 6 متزايدة تماما على | . 

) لدينا ]4 0[ - (]مه+ زمه [) :/ 

. , 1 4و 0ى : ان من أجل كل عدد قَبة‎ ٠ 





4 > (2) رر > 0 
6 
) من أجل كل عدد حقيقي 2“ا» «-2107 ينتمي إلى 
أو 

4 
4 (-217)-م 47 يي )1 0 117 1 

4 
0 0-5 
28 

1- 7ع 4 بي 


- (12) ,] + زد - 121117 
٠.‏ ذا ان النقطة ]1 مركز تناظر || 5 5 47 


0) معادلة المماس (,7) للمنحنى ,) عند النقطة ,[ 





1) * (1)ر ح () مل 


* بم مركب للدالتين 2 جو ور 


المتزايدتين على 8| فهي متزايدة على 8 . 


2) النقطة [2, 0) 4 تنتمي إلى م0 لأن 


1 
2-28 (0) مر 
3 
ج) نحل المعادلة 2 - (),/ 
55 1 117] 
2 - () بر تكافئ 7 - 677 أي ب 


كك 


0) معادلة المماس (77) عند النقطة ,,! 


/ 7 17 | , 
« - (شكم) ره - 5 ) مم 
( مشتق الدالة المركبة) 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
مديرية التربية لولاية الوادي 


ثانويات: بوشوشة -_عبد العزيز الشريف 
امتحان البكالوريا التجريبي هالي عبد الكريم- الاخوين كيرد ولاية الوادي 
الشعبة: العلوم التجريبيه دورة:ماي2010 


اختبار في مادة: الرياضيات المدة:3ساعات ونصف 
على المتر شح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 


ْ الموضوع الأول 
التمرين الأول (4 نقط) 





3 2 
( رنا) متتالية عددية حيث : - - ,نا فنع : حل كل !1 12 ع لا 


1)برهن بالتراجع ان: <> ,نا >1 من اجل كل ]1 © 


2)برهن ان المتتالية [ونا) متناقصة تماما » استنتج أنها متقاربة 
1- ا 


1 


ند - ,37 من اجل كل 37[ ح 1١‏ 
3) نضع كين من 6 





ُ_- اثنت ان المتتالية ) هندسية » حدد اساسها و حذها الأول 
"2 +2 


اموا 
4) نضع ‏ 107 +....+ 37+ ,7 - 5 من اجل كل 01 © 1؛ احسب ‏ 5 بدلالة 11 
التمرين الثانى (4 نقط) 
نضع من اجل كل عدد مركب 7: 7+-37- 325- :2 - (72)2 
1) أ- احسب (1-)2 
ب- عيّن العددين الحقيقيين ج » 6 بحيث : (6 + 2ح + 1()2+ 2) - (2)2 ثم حل المعادلة 0 - (2)2. 


2) في المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومنجانس (0:11,7) 


تاد اكنتب 8 بدلالة 12 » وائبت ان 


أ)أنشئ النقط هر ,8 ,© ,6 التي لواحقها على الترتيب: 3 - ,2 ,2-1/3 - ,7 ,2+1/3- ث2 ٠‏ 1--<,2 


7- ,72 
ج - عيّن عمدة للعدد المركب >9 الكل 





و 5 5 .4 | 1 8 6016 
لظ - ىلك 


3) لتكن (8) مجموعة النقط 1 من المستوي بحيث : 12 - 2210(.00 + 23/18 + 714 -) 


الصفحة 1 من 4 


ب- برهن ان العلاقة (1) تكافئ العلاقة 4 - 671,66 » ثم اكتب معادلة ديكارتية للمجموعة (55) 


التمرين الثالث (4 نقط) 


في الفضاء المزود بمعلم متعامد ومتجانس (1,[,1:©). 
1 
٠‏ 4 هى ** ٠‏ 0 0 ب 0 2 1 
نعتبرالمستقيم (1) المعرف بتمثيله الوسيطي: 2 حيث (12ح)) 
2 ح ا 
ا -: 2-5 
0 


نسمي م النقطة الى إحداثياتها (1:1-:2) ؛ 2 النقطة الى إحداثياتها 2 :2-:4)و ١‏ )النقطة من (1)ذات الفاصلة1 
2)المستوي(2) الذي معادلته :0 -37-5 + 2زيمر بالنقطة حر وعمودي على (1). 


3)قيس الزاوية الهندسية 8/826 هو 1 


4) المستقيم (0) يقطع سطح الكرة (5) التي مركزها 0') ونصف قطرها 10في نقطتين متمايزتين. 


التمرين الرابع (8 نقط) 
[1- نعتبر الدالة العددية ع والمعرفة على |مه +.1-] ب:(2:2+1002+1 +22 - (2)ع . 


2) بقراءة بيانية ودون دراسة اتجاه تغيرات ع شكْل جدول تغيراتها. وحدد اشارتها 
00 َ . 0 1+1 
[[- نعتبر الدالة العددية + والمعرفة على أم»+.1-] ب: ,رونم 
0 
وليكن (. ©) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ([ ,0:1©) 
1-أ) احسب (2) 11011 و (2) 11014 » ثم فسر النتيجة الأولى بيانيا. 


1-+يتشتع 





(2)ع 
2 + عم 





ب) برهن أنه من أجل كل عدد حقيقي ع من المجال أمه +.1-] : - (عر) 1. 


ج) حدد إشارة (<6 + » ثم شكل جدول تغيرات ]. 
2-أ) بين أن المستقيم (4)ذا المعادلة 1- 2 -( مقارب ماتئل للمنحنى (.©). 
ب)تحقق أن المعادلة0 - (2) +تقبل حلين أحدهما »0 من المجال |0.5-:0,6-[ والثاني 8 من المجال |1,3:1,4[ . 
ج) أنشئ المنحنى (,©) 
3-أ)احسب ((]) حر مساحة الحيّزالمستوي والمحدّد ب(.0) والمستقيم (4) والمستقيمين ذوي المعادلتين]-: و0- 


20ح" - رق)ى ء ثم استنتج حصرا ل (8)8. 


ب) اثبت أن : 


الصفحة 2 من 4 





التمرين الأول (4 نقط) 
1)البرهان بالتراجع ان: <> ,ن > 1من اجل كل 111 © ١‏ 


7 
لدينا؛ < - ,اومن اجل كل 7 جح 21 5" 2ك و00 








1 3 
لك 
من أجل 0 - 1 يكون لدينا > ,ا ك1 محفقة 
. 3 3 
نفرض ان -> 1>11 ونبرهن -> . 11 >1 
و 1 2 1+1 
2 3 
لدينا: - > 1>11 تكافئ 1-> 1- > -- 
0ك 5 5 
3 2 1 1 
تكافئ 2 > 11 -3> - تكافئ - > > - 
9 7 3 3-1 7 
0 بك . 
تكافى 27> >1 ومنه - > ,1 > 1 
3 3-1 


2)البرهان ان المتتالية ( ,1 ) متناقصة تماما. 
نبرهن أن 0 > .1 - ...ا من أجل كل !1 جح 1 
2 إن - وا 0-2 
3-10 0 00 0 8-1 " 1+1 
المقام موجب تماما حسب الجواب السابق والبسط سالب 
تماماعلى المجال | 1:1,5| ومنه0 > ,1ا- ,, ,ا 
استنتاج ان المتتالية ( 1 ) متقاربة. 
( ونا ) متقاربة لأنها متناقصة ومحدودة من الأسفل ب] 
3-أ)اثبات أن المتتالية[ ,7 ) هندسية وتحديد أساسها 
.7 ومن اجل كل ]1 ج 1 





نبرهن أن 0. 37 - 











1 1-1 1- إلا 
و كح 6 0 بدا 
2 4-.201 2-إ كا 
منه ( م )متتالية هندسية أساسها 1 
7 
ل ار ل س0 
- إلا 


ب)كتابة ,7 بدلالة بروإثبات أن 214 
5 كم 


لدينا: 70 - 7 ومنه 7 2 


تس 
عه 
|| 
52 
نتم 
أ 
1 و سير 
بم شم | وح 
يبحب" 
|| 


207 -1 

ح وملكه + 8ه ح- 
2- ا 5 70-1 0" 

1 22" -1_ 22 

١ 1ن‎ -1)25(-1 1+ 2" 

1 مهفت 7 5 بنا ططتل (يمكن وضع "2 -:) 
ا ام 


4) حساب المجموع 0 بدلالة (1 
0 


1+ 
لدينا: ش 











1-40 
ومنه: 1 - 202 ِ ا حك 


التمرين الثانى (4 نقط) 
1-ا) حساب (1-)2 
0 -7+(1-)3 + 1(5-)3- *(1-) - (1-)م 


83 


أ الي ل 7 لد ىا ح إلى 


ب) تعيين العددين الحفيقيين 2 و5. 
لدينا:. (6+ 2ج :21()2) -(2)م2 
بعد نشر وتبسيط العبارة السابقة نجد: 
(1)..... 6+ (ط + ج) + 1(22 + 3) + * - (2)م2 
ولدينا (2)...... 37+77 + 325 - :2 - (7)2 
بالمطابقة بين العبارتين (1) و(2) نجد: 
3----2+1 و 77 -ط ومنه: 4 -ح جح 
عليه : (7+ 42 - 1()25+ 2) - (2)2. 
حل المعادلة 0 - (2)2. 
0 -(2)2 معناه 0 - (7+ 42 - 1()25+ 2) 
معناه 0 - (1+ 2)أو 0 -(7+ 42 - 27) 
0 - (1+ 2)معناه 1--7 
حل المعادلة 0 ح (7 + 42 - *2) بالمميز / . 
2) -3--2(2-7-) -8 
ومنه حلي المعادلة هما: 1/3 - 2 -'2 و 17/3 + 2 -"2 
ومنه حلول المعادلة 0 -(2)2 هي : 
1-» 2-3192 و 423و2+1. 


2 سما 52 6 6 





اب)حساب الأطوال 3 » ©رء 72© 

















3 - /3-17/3- )ردح 81-212 
- 3-13 - ,12-2 - كم 
3 - 21/3 - لج - 7 - 08 








استنتاج طبيعة المثلث ‏ 410 
لدينا: 479 - 40 - 08 أي المثلث '4130 متقايس الأضلاع 








ج) تعيين عمدة للعدد المركب 5772 
لظ - ىك 
1 5312 7 
- -- - ت (ى2 - ل28)2 -(2 - , 218)2 - نا 2 118 
22 3 6 20-7 


استنتاج طبيعة المثلث 02.0 
2 - برط 





لدينا: ج21 + 2 - ع 
2 يعتدىة7 


ومنه المثلث 6.460 قائم في © 
3-أ)اثبات ان 6 مرجح الجملة ((2 ,©) ,(8,2) ,(1-:ه) ) 


5 معناه - (ه©: 26©) 


(6مرجح الجملة معناه 0 - 22 + 22 + --22- 

0 - 210/3 -2- 21/3 +4-2- 22 + 22 + . 2ه 
ب)البرهان ان العلاقة (1)تكافئ 4 -:61/.00 
لدينا: :3316 -2310 + 2118 + 1/14- ومنه: 


2 - 21100.66 + 21,18 + 3/14 - ) تكافئ 4 - 61/100 
كتابة معادلة ديكارتية للمجموعة (10) 


لل 1 بيب 2-3 مه 
4 - 011.00 تكافئ 4 - .0 95 
1/3 (0-(لا 
تكافئ 33-4-0/.+2-3 تكافئ 0 - 7-:337/. + 
1) خاطئ 
3 ل 0 
4-:1:0- |لاشعاع توجيه للمستقيم (0) 
لايوازي (0:1:0)ز شعاع توجيه (ز:0) . 


0 60 1 حي َ 0 
2)صحيح لان: و .ماشعاع توجيه للمستقيم (01) 


يوازي (1:0:3),, الشعاع الناظم للمستوي (0)و (4)0/ 
3[ خاطئ لأن: (1:1-:4)2 و (2:2-:28)4 

) نقطة من المستقيه (0)ذات الفاصلة 1 

--2 - 1أي: 2 - غ) نستنتج إحداثيات © هي (1:2:2) 


ر 4 _ عمقم 
1/66 .قم 


نستنتج ان قيس الزاوية 8/20١‏ ليس ل 


لدينا: 0 
7 





0000660 0 


4) صحيح لآن 

النقطة ') مركز سطح (5) الكرة تنتمي للمستقيم (0) 
وبالتالي فإن المستقيم (0) يقطع حتما سطح الكرة (5) 
في نقطتين متمايزتين 

التمرين الرابع (8 نقط) 

[-1)حساب لاع سنا قتاع صلل 


(2+1)ما +2 + 2ع ع (2رم)ع معرفة على] + »1-[ 


8 


0+ ع ((1 + ع)ما + ع2 + 7< ) 10نا ع رعر)ع 11ا 
مح ((1+ )ما + 2 -1) جنا - رعرع جلا 
[لجشثمي [لجيثعمي 


2)دراسة تغيرات ع وتشكيل جدول تغيراتها. 
من البيان الدالة ع متزايدة تماما وجدول تغيراتها هو 











مخ 9 1 اخ 
ؤ ا 6ع 
ماي 0 ()8 
سور 0 


تحديد إشارة ()ع 
0 - (0)ع واشارة («)ع هي حسب الجدول التالي: 








1-11 -أ) حساب (7)2 مز[ وتفسير النتيجة بيانيا 
اكت 


(لجممسا _ 
2 


١ - 


1 -2<) متنا - (ع:)1 للا 
[لجشثمي [حعمتخي 
(1[ +ع)م[ا 


+ -( 
1+خ 


-2-) 111 ح- 
الحخير 


1110 


لخن« 1- بجشي 





لأن: م - (2+1:)م1 مثا وص - 
هك : 


نستنتج وجود مستقيم مقارب عمودي معادلته: 1- - عر 
حساب (2:) 1 111[ 
مملج ير 





ل لت ل ا 

1ل ممبجو ممبجع ممبجع 

ب) البرهان انه من أجل كل اع )8 - (عر) 1 
172+ ع) 


لدينا: + قابلة للإشتقاق على المجال ]00+ :1 - [ حيث: 


(1+<)م]ا1 - (1+ ع) 








2+1 -1- (ير" ] 
17+ ع:) 
(( +ع)صا+ ع2 + *ع_ (1+ع)صا +1 - 1+ ع - 
12 +عر) 0 6 0 
لا 
0 و -(08) 1 


ج)تحديد اشارة («' + وتشكيل جدول تغيرات 1. 
شارة (2)' 1 هي حسب اشارة (:)ع 








2-أ)تبيين أن المستقيم (4) :2-1 :7 مقارب مائل ل() 
0 دده + )10 
بده المستقيما (2-1:)4-ئومقارب مائل في جوار ؛ مد 
ب) التحقق أن المعادلة0 -  )>(‏ تقبل حلين . 
المعادلة0- (2:) تقبل حلا وحيد .»و في المجال|0.5-,0,6-] 
لأن الدالة + مستمرة ومتناقصة تماما على هذا المجال 
0,6(1-0.5(>0-)2 وذلك حسب مبرهنة القيم المتوسطة 
لمعادلة0-(2)/تقبل حلا وحيد 8 في المجال[1,3:1:4] 
لأن الدالة + مستمرة ومتزايدة تماما على هذا المجال 
1,3(<1)1,4(>0)+ وذلك حسب مبرهنة القيم المتوسطة 
ج)انشاء المنحنى (,0) . 


-) مللا - [(2-1:) -() ١]1‏ مطل 


0 ب)اتبات آن: ا (4)8 واستنتاج حصرال (1)8/ 
م ع أ لوا اد اي سي ا بد ا د سي 1 ليا لدينا: 8 حلا للمعادلة 0 - (2)2 معناه0 - (8)] 
لاع ب اا ال يراه جه انار بن سد م سه وا ش 1+ 80)م[آ 

ام مف لود ماس د انم مو لحل ص الوا ما لد العا ا وم ا ا م 2200000 1+لم 


1 
منه : “1(7- ا زنط . 


استنتاج حصرال (4.)83/ 
لدينا: 4 ,1 > (] > 1,3 ومنه 1,96 > “0 > 1,69 
ومنه 0,96 > 02-1 > 0,69 
ومنه 00,9216 > 02-1(2) > 0,4761 





ا الو ا ا اخ ل ا الو اوم ا الخ ا و ل ا الو د عو لوو لو الو و لو 3007007 
طلا سموية ل مله ال لساك ا الا ا ار 0 الو 0 الور ا لزيد 0 لاجد تا وض الها ا«للورااى لوس ل الور الع اا ال 
ل لح سا 0 ل اج ا اموا 1 هر اهس ١‏ الي افا ل سمت ل مسهار 0 اجو 0 الها 0 اش »ل ال 0 الودا ل الخو اع فك 8ه 
اط ل الوا الو لص ل “كا لصوف ا اسار او صو ال خا ا مإ سل با ع 7 ب ا يي ا الو و 7 لج ا ا 
وف ف وف و وو ومو وم و و و و م لو م مو ل و ووو و وو و ووو ووو و ووو و ووو وو لوو وو ووو و ووو ووو ووو لوو ووووءموءوة 6 لّءءثءثءث ةثل 4266 .2.356.606 


3-) حساب المساحة (8)8 . 
(4)8 مساحة الحيز المستوي والمحدد 
بالمنحنى (.0)) والمستقيمات التي معادلاتها: 


2-1 - رو 6 () دع 2 2-0 


ومنه: 00,4608 > -(1- 0 > 0,2386805 


8 : 
7 61 | - ع0( - 1 »)| -(8)ى 





200 ]1 
بوضع: (1+ :)12 - 11 فإن - نا 
1+ 
الدالة: ود بس الكل ل يه 
+2 


ومنه الدالة الأصلية لها هي من الشكل:ع + 1ج ١‏ 
1 1 
ومنه: ل ل" - ([1((2جع)ما)] 0 - (3/)م 


ْ 1 
اي ا 4000 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
5 مديرية التربية لولاية البليدة 
ثانوية المصالحة الوطنية- بني تامو- 


وزارة التربية الوطنية 
إمتحان البكالوريا التجريبي للتعليم الثانوي 





الشعبة: علوم تجريبية دورة : ماي 2018 
إختبار في مادة: الرياضيات المدة:03 ساعات و نصف 





التمرين الأول:(04 نقاط) 


1) عيّن العددين المركبين © و 5 علما أن : 


ادر 
7 ل 1- -ح 7 ل نم 


62 في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (00:4/:2) . نعتبر النقطتين 4 و 7 لاحقتاهما على 
الترتيب : 3-7 -4 و 414 +2 ح 5 » و نفرض الإنسحاب '7 الذي شعاعه 4/7 . 
أ) عيّن لاحقة النقطة 0) صورة 0 بالإنسحاب '7 . 


و 42 





. ثم أكتبه على الشكل الأسي‎ ٠ 
8 

- ماذا تستنتج بالنسبة للقطعتين |0 4] و |08 ؟ . 
ج) إستنتج مما سبق طبيعة الرباعي 0/4260 » ثمٌ عيّن لاحقة 7 مركز تناظر الرباعي 0/70 . 
3 نعتبر التشابه المباشر , الذي مركزه 0 و يحول 8 إلى ")© : 

أ) أعط الكتابة المركبة للتشابه المباشر 5, . 

ب) ماهي صورة النقطة 4 بالتشابه '5, ؟ . 
ج) نضع : ,0,650 506 - 54 

- أعظ الكتابة المركية التحويل “5 .و ماطبيعة هذا التحويل: 8 
التمرين الثاني:(04 نقاط) 


المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد.و المتحاتس. ((:0:2) : 


| الدالة المعرفة على أده + :0 0 ات (©2)/ » و ليكن ,2 


المنحني الممثل لهاء (4) هوالمستقيم ذو المعادلة 7 - /:(أنظر الشكل المقابل) 

1) تحقق أن الدالة / متزايدة تماما على المجال أده--:0] . 

11]) (.) متتالية معرفة بحدها الأول 1 ح ."ا 

و من أجل كل عدد طبيعي 7: (,10) 7 ,1ه . 

1) أ) أنقل الشكل المقابل ثمّ مثل على محور الفواصل الحدود ,/1»ء ,/1ء ,/9» ./! 
ب) ضع تخمينا حول إتجاه تغيّر المتتالية (,؛8) و تقاربها . 








1 


62 برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 8 : 5 > ,4ه > 1 . 
3) أدرس إتجاه تغيّر المتتالية يه » هل هي متقاربة ؟ . 
5 65- نه 
4) نضع من أجل كل عدد طبيعي 7 : هف ح ان 
5 يه ”5 
أ) بيّن أنّ المتتالية ( 8) هندسية يطلب تعيين أساسها و حذها الأول . 





ب) عبر عن ,2 ثم عن ,/ه بدلالة 7 . 
ج) ما هي نهاية المتتالية (./ه) ؟ . 
1 1 1 


5) أحسب المجموع 5 حيث : 00 . ل 
أ » 1 د ل 1-1 ا 1 1 ا 5 











التمرين الثالث: (04 نقاط) 
1) يحتوي و عاء على 7 كرة بيضاء » حيث : (2 < 7) و 5 كرات حمراء و 3 كرات خضراء » نسحب عشوائيا 
و في أن واحد كرتين من الوعاء : 
1) ما إحتمال سحب كرتين بيضاوين ؟ . 
2 نسمي (7)7 إحتمال سحب كرتين من نفس اللون . 
قم ا ان 0-6 ,7 
الا ل اكرر, 
ب) أحسب : (ام طلا ثم فسر النتيجة المحصل عليها . 
11]) فيما يلي نعتبر 4 - + » يأتي لاعب و يقوم بنفس التجربة الأولى : في البداية يدفع 3070/4 إذا وجد في السحب 
الكرتين من نفس اللون يكسب 407/4 » و إذا وجدهما من لونين مختلفين يكسب 51(4 . 
نسمي الربح الجبري للاعب الفرق بين المبلغ المدفوع ألا و المبلغ الذي يكسبه » و ليكن المتغيّر العشوائي 2 هو الربح 
الجبري للاعب : 
1) ما هي القيم الممكنة للمتغيّر العشوائي ]2 ؟ . 
2 أكتب قانون الإحتمال للمتغيّر العشوائي 2 » ثمٌ أحسب أمله الرياضي . 
111) فيما يلي نعتبر 2 - 7 ٠‏ نسحب من الوعاء عشوائيا كرتين على التوالي و بدون إرجاع : 
1) شكل شجرة الإحتمالات التي تنمذج التجربة . 
62 أحسب إحتمال الحوادث التالية : 
كل : " سحب كرتين من نفس اللون " » 27 : " سحب كرة خضراء واحدة على الأقل " . 
3) نفرض أن الكرية في السحبة الأولى كانت خضراء » ما إحتمال أن تكون حمراء في السحبة الثانية ؟ . 
التمرين الرابع: (08 نقاط) 
1) نعتبر الدالة 9 المعرفة على المجال أده +:0] ب : ”م 2 + نه > (:ه)و . 
1) أدرس تغيّرات الدالة و على أ0مه+:0] » و عيّن نهاية و عند 05+ . 
2 أ) بيّْن أنْ المعادلة 0 ع (:9)2 تقال كاد كيدا 0 على أممل زم 1 


ب) تحقق أنّ : 1,15 > به > 1,14 . 


ج) إستنتج إشارة (:9)2 حسب قيم ‏ من المجال أمم+ :0 ' 








/ . مه 
1]) نعرف على المجال أ0ه+:0| الدالة / كما يلي : ج-- - (:)/ » و ليكن (,0) منحناها البياني في المستوي 
16 
اموت الى فدات المشعامد و مدا عن ل 007 
1 3 . مت ] 
)١ (1‏ بين أنه من أجل كل 7 من أمه+ :0 01 2 1 
06 


ب) إستنتج نهاية الدالة /ر عند هحمل . 
2 أ) بيّن أنه من أجل كل  »‏ من أده + :0] : تشم - مار . 
ب) إستنتج إتجاه تغيّر الدالة /. على أده+ :0] » ثم شكل جدول تغيّراتها . 


]اس 1 له ا 
ج) بين أن : لح ح ريح » ثم استنتج حصرا للعدد زبه) [ : 
[ ديم 
3) أكتب معادلة المماس ('7) للمنحني (.0) عند النقطة ذات الفاصلة 0 . 
(كاسه »ا ر1 + تتا _ 
1 د ثع 

تلك أدورف 0 الدالة 1 على 5 0 2 نم ا إشارة )12 آّ 
ل 1 18و افق )0 ا 
11]) 1) عيّن دالة أصلية 7 للدالة /. على المجال /ده-+:0] . 


2 أحسب ب 07 مساحة الحيّز المحدّد بالمنحني (,0) و المماس '7) و محور التراتيب و المستقيم ذو المعادلة 1 ح :3 . 


4) أ) تحقق أنه من أجل كل من أهه-+ :0] : ديع ل كيش ان وروت اتوي لد 


3 


ك3 


) إستنتج 
( 


إنتهى الموضوع الأول 


المود الثاذ 


هه 


التمرين الأول:(04 نقاط) 

1) حل في )2 المعادلة ذات المجهول 2 :0 ع (2 + 22 + تجع)(2 -ج) 

0 الفستوي قدت الى المطلم انتم ائنة رون المنقها فى .)"اس الفط .10713و ال لق الحقها”* 
اكارم «#الأكوعر + اكيم اناد اك و كن اللونيه: 


م 10 0 


أ) تحقق أن النقطة 70 مرجح الجملة الاحرع):(1-: 4:1(:)8م)! ٍ 


ب) أكتب العدد ١‏ مهمد هه على الشكل الأسيء ثم فسر النتيجة هندسيا . 
0 
ج) أكتب العدد المركب 44 -ل 4- على الشكل الأسي » ثم أحسب 4(708 ب 4-) . 
ِ ف 5 507000 در ا روث اأدم ا م/ 5 0 / 
تر 


د د لعو 2 7 ل 4 , / 
أ) تحقق أن : تن ح عن اع 
5-2 
5 7 37 يلد اج ا 
ب) بين أن : 2/م4 ع 811 » م و ج21 + حك - (للاظبن) + (11ل4 زن) مع :2 © 8 . 


4) (1) هي مجموعة النقط 114 من المستوي بحيث: - - )ييه ! 
- تحقق أن النقطة 17 ذات اللاحقة 4+ 2 ح ,2 تنتمي إلى ('1) » ثم عين طبيعة المجموعة ('1) . 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 





3 
1 5 55 م 2 
(.) المتتالية العددية المعرفة ب : 1 ح ,4 و من أجل كل عدد طبيعي 7 : د وين 
1 1 حا 67 
الع 6 
4 
4 أ) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 8 : (,80 - 209 ك ,ب ,2-10 . 


2 : 4 
ب) إستنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : "(-) >> /,ه-2 > 0 » ثم عيّن نهاية المتتالية (./4) من جديد 


5 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 
النضاع عقدوت: إلى الإبعلم :النتغائدى المشعافن :2 :0ه معدن الفستتويى :18 مداالقه:: :اك مد روات روعو يرد 
و النقط (4)3:2:6/ » (2)1:2:4 ٠»‏ (2:5-:2)4) . 
1) أ) بِيّن أن النقط 4 » 8 و ) تعيّن مستويا . 
ب) تحقق أنّ (2) هو المستوي (478607) . 
2 أ) بِيّْن أن المثلث 47)00/ قائم . 
ب) أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم () المار بالنقطة 0 و العمودي على (2) . 


ج) النقطة 7 هي المسقط العمودي للنقطة 0 على (2) » أحسب الطول ©2072 . 
3) النقطة © هي مرجح الجملة [(0:3(:)4:1(:)8:1(:)©:1)) 
أ) أحسب إحداثيات النقطة 6 . 
ب) أحسب المسافة بين النقطة © و المستوي (2) . 
4) (1) هي مجموعة النقط (:/::714)2 من الفضاء حيث : 5 - 210 + قلط + فلا + 6لذذا 
أ) عيّن طبيعة المجموعة ('1) و عناصرها المميزة . 
ب) ما طبيعة )1'()١)22(‏ ؟. 
ج) أحسب حجم رباعي الوجوه )6/176 . 
التمرين الرابع: (08 نقاط) 
1) نعتبر الدالة العددية و المعرفة على المجال أهه-+-:0)| ب : 3+ :مم21 - به - به > (ته)و . 
1) أ) تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي 2 : (2 - :و3 + 2د2-1()3) -2-- 5بوق . 
ب) عيّن نهايات الدالة 9 عند 0 و عند هحمل . 
2 أ) أدرس إتجاه تغيّر الدالة و و شكل جدول تغيّراتها . 
ب) إستنتج إشارة (:9)2 من أجل كل أده +-:0) © 2 . 


11]) لتكن الدالة 'م/ المعرفة على أده + :0 كما يلي و الل كتين رويد رار 
0 


رق انون المشحتى. السمال للالقة كر الى الستويع المشسدوية إلى الممك اتام بو الحقها شرن ٠‏ 187 
1) أحسب زمار سنا ٠‏ ثم فر النتيجة هندسيا . 
2 أحسب نهاية الدالة “ر عند مل . 
3) بيّن أن المستقيم () الذي معادلته 5-1 ح ,ه مقارب مائل ل (60) بجوار هه + » ثمّ حدد وضعية المنحني (00)) 
بالفبنية للمستقيم: (5) .: 
4) أدرس إتجاه تغيّر الدالة / » ثمٌ شكل جدول تغيّراتها . 
5) أكتب معادلة المماس ('7) للمنحني (©) عند النقطة (4)1:0 . 
6) أرسم كلا من (46) ٠‏ 77) و المنحني (0) . 
67 لتكن (.0)عائلات المستقيمات المعرفة ب : 7-77 ح ,و » حيث 77 وسيط حقيقي 
أ) تحقق أن جميع المستقيمات (.0) تمر بالنقطة 4 . 

ب) عيّن قيم الوسيط الحقيقي 77 حتى يكون للمعادلة 77 - 77 - (:2)/ حلان متمايزان . 

111) 1) باستعمال التكامل بالتجزئة » بِيّن أن : 1-2 - مه | . 


1 


8 أحسب ب 6., مساحة لحا ا المحدد لدي | 0)) و (للم) و المستقيمين اللذين معادلتهما : 


إنتهى الموضوع الثاني 


وزارة التربيي الوطنيي مديرية التربيي لولايي البليدة 
اا 2000 ا 000 





1) تعيين العددين المركبين + وَ ١‏ : ول ب 5 


لبن لحو 3-011 وى بالطرح نجد : ,2-6 - (:- قز »ء أي : 
37 +1--ح [ز+ن (1+3:.....)2-- 15+ هو ا 


2-67-(1-1-)6 )أ : ددم » ومنه : 4 +2- م]. و بالتعويض نجد : |3+1- ه |. 


ا 


2 أ) تعيين لاحقة 20 صورة 0 بالإنسحاب 7 : 01 


بماأنّ 0 صورة 0 بالإتسحاب 7 فإن: 26-8 ءومنه: رم رد مع ء أي :[:1+3-- مو 


ب) حساب العدد 6-54 , ثم كتابته على الشكل الأسي : :00000000 2120 


18 








اا ل وشت وى اسرد 
47 +2 2+47 425 ْ و2 





4.6 


م6 عه م> مه 


إذن : 1- 





د ٠ومنه:‏ 08- 460 وَ +2 -[08:46) ْ 








و معد 
5 . 5 
إذن القطعتان | 460] و [ 08] متقايستان و متعامدتان . 

ج) إستنتاج مما سبق طبيعة الرباعي 0480 و تعيين لاحقة النقطة مر: ب 
بما أن 48 - 00 فإنّ الرباعي 0480 متوازي أضلاع » وَ بما أن[ 460]» [ 08] متقايستان و متعامدتان 
فسيكون الرباعي 047860 مربع . 

م هي مركز تناظر الرباعي 0480 ٠‏ أي : هي منتصف القطرين » و منه : 1+2-.2--20 - برج 

3) أ) الكتابة المركبة للتشابه 5: لس ا سس سس 
لدينا : ى مركزه 0 ويحوّل 8 إلى © أي : (مج- #46”)2- وج-"ج »ء أي : ج"'م اج » و منه : 














وج" مكديع ؟ أ : ادكه , 
م 
نحسب 260 . ةا ع اخاج مم 
بج 2 2 تهنا( ند+د2 )| 2+4 بىء 
2 .1 1 
2 221 را 
لدينا: ٠‏ إذن عبارة التشابه 5 هي : ج42 م22 - 'ج أو + اج . 
71 .1 1 1 2 2 
جع + ح ]| #- + إع01 
4 2 2 
ب)صورة م بالتشابه 5 : 222222222222222 


1 1 1 1 1 1 1 
لدينا : ج| م < بخ | نع ء أي :نرءع| بخ |ح 'عج ١»‏ أي: (: +3)| 2 بح اح 'ج » و منه: 1+27- (ج . 
2 00 4( 0 : 


إذن : هي صورة 4 بالتشابه ى . 


ج) العبارة المركبة للتحويل * 5 » و طبيعته : 222222222222222 
4 
لدينا : ىه 5ه ىه 4-5 ى :أي أن 54 هو تشابه مباشر نسبته : - د ؛ وزاويته : -0-4»52 ' 


ومركزه: 0 . 


الكتابة المركبة : داج . أي : مدا لآن: [إببكت ام 


إذن التحويل5*4ى هو تحاكي مركزه 0 و نسبته 3 [ْ 





1) التحقق أن م متزايدة على ]مم+:0] : 222222222222222 
لدينا :0 < - (ع)" / ؛ و منه الدالة / متزايدة على |مم+:0] . 





1 
ا 1د 
111 ) تمثيل الحدود نر ا ؟ وال“ :(أنظر الشكعل المقابل) 
ب) التخمين : 0 ل 
نلاحظ أنّ المتتالية (,) متزايدة » و تتقارب حدودها نحو 
فاصلة نقطة تقاطع المذ لمنحني ( ,0) و المستقيم (4). 
2 البرهان أنْ : 5> ,»>1 : | 
نضع : 5 > ,> 1 :(7) 2 








منه (0)م محققة . 
المرحلة2: نفرض صحة (2)0 و نبرهن صحة (1+ 
من أجل كل عدد طبيعي . أي نفرض أن 5> ,> 1 
صحيحة و نبين أن 5ك ,>1 . 

- لدينا فرضا أنّ: 5 > ,>1 » و بما أن /[ متزايدة على [1:5] » فإنٌ : (5) “ر> (,») “> (1) بير » أي : 


ا » ومنة : 5> و >1 . وأخيرا الخاصية (7)م محققة من أجل كل عدد طبيعي 7. 
3) دراسة إتجاه تغير المتتالية (,,)و تقاربها: بادا سا ع ا برب اب رحا عادر يت باو ات واي 


من أجل كل عدد طبيعي , ندرس إشارة الفرق : ,اح ,,,/؛ : 


يو َ 
لدينا: 0143 لمك ير 3لهة - ر- .من . الآن ندرس إشارة 5+ ,ييه + 2,ب على المجال [1:5]: 
11_52 2 + را 
بعد الدراسة نلاحظ أنه على المجال [1:5]: 0 < 5+ ,به + 2,ب » و منه المتتالية (,) متزايدة . 














3) بيان أن (,”) متتالية هندسية : ءِ9ءٌٌٍ32292ِ2ةئ ! ! ذ!ً2ً2ً2ً2ً2ًٍ؛ض!<!«<!!!|غ!غ!“وإ#اآازازا-:11 
0 - ,اذ - 5 + ,61 _ 0,15 
لدينا: 5ك _ ا ا لب 5 ,ا ل ل شتت 0 َ 
جرس "0 يي 7 7ع م7 6514 رب 695 1ل ري 
2 + ,ها 2 + ,اا 
٠. “7 3-5 ٠ 1 ٠.‏ .1 1 34 
واملة : ولاج يبروالا “ ادن المتتالية (,,م) هندسية أاساسها 9-7 ٠‏ و حدها الأول : 2-ح ونا. 
ب) التعبير عن , بدلالة , و ,,, بدلالة , : سدس سمت --------------------------------------2--2222 


َ 1 1 
0 عبارة ,: 7ن رو- ,د » أي : )هد ىن 





5 5- ,اا ا ا أ 
ِ عبارة ا : لدينا, 5 - برداي: 5- 0ح (1+ ,) رمد أي: 5- نه اند» أي : 
+ اا 
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5- , مج ح راح رقا مدء أي | 5- مح (1- رطا 


ج) حساب نهاية المتتالية (,») : 
نعلم أن : 00> اد" : لأنّ : 1>2>1- ؛ومنهة: 5ح ,ناحطلا . 
5) حساب المجموع ,5 : 


لدينا: لد .ىم ا 
1+ ,ا 1 13521 


ومنه: ‏ ب-1- 9 ؛أي: كد 1 ( بعد القسمة على 6 ) . 
1 + ,ا 6 1 + ,ا" 


لسن فسا 
6 


- ىا ءأي مسح يع,6-(اس ماما / 


7+1 


0 000 
1 6 


آ( أوّلا نحسب عدد الحالات الممكنة للسحب ٠:‏ 

(6+7)زق+م) إر6 م)(7+م)رزة+ م ) _ إ(8+م) 0 
2 !(6+ 27 !(6+ 217 

1) إحتمال سحب كرتين بيضاوين : 

أولا نحسب عدد الحالات الملائمة للسحب الم 


إذن إحتمال سحب كرتين 0 
(7+ 807+ 0 


1 3 6+ 1م 
يا ا لال اليد 
)"0 (8()0+7+م) 0 


(7) 2 هي إحتمال سحب كرتين من نفس اللون » إذن : 2 
2 


6 +20-+25-7م, 
6 + ةر 


2 -()مء ومنه : -2-2-2--  -‏ (م)م ء و هو المطلوب . 


* (تجمازة+م) (7+م)(8+م) 
2 


(7 +807 +7( 

















ب) حساب (,7) 2 1اذآ ٠‏ ثم نفسر النتيجة : ات 


1" 76ل ةر 
ل وي ل02227 بيني ور 
7ه (0+8()0+7) مه (#) صيمنا 


التفسير : الحادثة " سحب كرتين من نفس اللون " تكون حادثة أكيدة لما م يكون كبيرا بالقدر الكافي . 
11) 1) قيم المتغير العشوائي 7 : لي 
المتغير العشوائي يعبّر عن الربح الجبري للاعب (الفرق بين المبلغ المدفوع أولا و المبلغ الذي يكسبه) . 

و منه قيم المتغير العشوائي عا هي : 40-30-10 - :(10- ) »25--5-30- 25(:8--) . 


2 تعيين قانون الإحتمال »و حساب أمله الرياضي : 222222222222222 
- حالة(10- ) أي الكرتان المسحوبتان من نفس اللون » إذن : (4 - 0(......)4) م- (10- ) صرء أي : 
ار )2 . 
66 132 ْ 
- حالة (25-- غ1) م أي الكرتان المسحوبتان مختلفتان في اللون (الحادثة العكسية ل(م) م) ؛ إذن ٠:‏ 
لك 2ك 205 )2 . 
66 66 
١ 2 '‏ (2547-)+(10«*19 
حساب الآأمل الرياضصي : م ع رج أي قف ر [تفعقف ا لخاعطا!_ رير) ب ٠.‏ 
از 
11 ) 1) تشكيل شجرة الإحتمالات التي تنمذج الوضعية : 222222222222222 
يا 
واسيب ا 
7 لج 
5 شي 9 سر 
0 
اس اا 
س7 1 
' سمي 9 
3 
1-7 
7 ##لمبيوم وي يا د 
7 تا 
' س7 9 
2) حساب إحتمال الحوادث التالية : 5 2 
حت ع ار تام شح )+ ل |-رم)م ار رام 
9 10) 9 10) (رو9 10 7 45 090 
3١ 62 31. 00‏ 5 21 3 3 27 
- سحب كرة خضراء واحدة الأقل ٠‏ سيا ل ألى| سيا ل ألى) هياو ل [ع 283 © لح [( امم 
على 3 86 3 8 2 2)-رم) 10 0505 
3) حساب الإحتمال الشرطي : اك 


علما أنّ الكرة المسحوبة أولا خضراء فإحتمال أن سحب كرة حمراء ثانيا هو ١ ٠:‏ (أنظر شجرة الإحتمالات) 





الجزء الأول: 


1) دراسة إتجاه تغير الدالة م : 000 
الدالة م قابلة للإشتقاق على ]مم+:0] و دالتها المشتقة هي: 
*-1-(«*)' ع 1 


نلاحظ أنه من أجل كل إمدنماء + : 0>(ع)' م . 
الخلاصة: الدالة م متناقصة على |مه+ :0 | ُ 
- حساب ( :) م دازآ : 





ه- | ك1 3 1110 - (*2-2+ 3 110[ -(*) ع 1110 


0 0 ممدج عر ممدج عر ممدج عر 


3) تبيان أن المعادلة 0 -(2) م تقبل حلا وحيدا حم على |م0+:0] : ا ا ا 200 
الدالة م مستمرة و رتيبة تماما على إمم+:0| و لديناء 0 >(2) وحمنا» ( ج) ى صخا و بتالي حسب نظرية 
القيم المتوسطة فإنه يوجد عدد حقيقي 4 من |مم+:0[| حيث 0- (م) م . 

ب) التحقّق أنّ : 1,15 > م > 1,14 : ه بما أن : اراد ااام 
8 - (1,15) ع 
0 -(+) م تقبل حل وحيدي على |1,14:1,15[ » إذن : 1,15> ع > 1,14 . 

4) إضارة («) م : سحام م ا سحت ساح احاح حت حا عات ساح حت سامح سات سامح سات حا ات سامح سات سات سات ست سا سا 2 


ْ أي 0 > (1,15) ع <<(1,14) م » فإن : 





اه 
الجزء الثاني: لدينا : - ع -(ع) / 




















+ غ26 
: 0 : 1-7 
1) أ) بيان أنه من أجل كل إمد:0]ء «: كت - (ع) / ال 10 6**ظظ21 
2ك 
1م 1 
. 31م 1 ]1 ا 5 م-[1 
1+*مجر 1[د+>*مجرر 1 * مد عر * مب ير 
ا حك بي 
6 
ب) إستنتاج نهاية / عند ممد : -------------------------------------------------------222222222222 
1 - و - 00-0 
1-67 1 ل 1 “1-6 3 سي 
3 | بد - (») ترون ٠‏ نضع 0+ ج 2ن أي 0د يلا » لأن: 
مد عر |صمبجع ممدج عر مب جه |صمجم 0- نحن ورزز[ 
0- جه ] هج .فى 
2 أ) بيان أنه من أجل كل ]مم+:0]- 3 : نا ملك 5 ع" 20 
(1+ 6 


الدالة م قابلة للإستقاق على |دم+ :0 | ودالتها المشتقة هي : 


1+ 98 (1ا+ ء6) + 6م 


زمار ومنه: (2 8 * >_(ي)' م ء و هو المطلوب . 


أي : ً 
(1+ 6 


ب) إستنتاج إتجاه تغيّر الدالة م » و تشكيل جدول تغيّراتها : سي ا ا 
نلاحظ أن إشرارة (ع)"' ثم من إشارة (+) م . 


- الدالة م متزايدة تماما على ]بم:0] ا 0 0 
- الدالة مر متناقصة تماما على ]0م+ :.ه[ اح | دخ ]| (#ام 


ج) بيان أن :ل -(») م ء واستنتاج حصر ل (>) / : 0 


1+يم 
كس يي 0 اا 
0 (©) / عو (©) م »اي 


0- “م2 +يمق » أي :2 + سم - 6م ء الان نعوض قيمة “ء في (بم) / : 


اه 1+يه 1+© ل 20> _ري) م » و منه : 5 رم) م وهو المطلوب . 


1ج 20 (اجهم) 1+مم2+ته 1+(2+م)ب 











- إستنتاج حصرا ل (م) ثر : لدينا 1,15> م >1,14 ءأي : 2,15 >1+م > 2,14 ءأي : لعل 
ّ 7 2,14 1آ+ته 2,15 


و منه : 0,467 > (عه) “> 0,465 . 
3) كتابة معادلة المماس (7) ل (,0) عند النقطة ذات الفاصلة 0 : 333333 ز ز ز ز 1 1[ 0 0 0000 


ما 


4( ) التحفق أنه من أجل كل إدمد:0]ء + : سات د-() / 225 م 


1+ ع6 
82 اال اي 
1+ ع6 1+ ع6 1+ *16 
ومنه: اس <-(2) ثم ء و هو المطلوب . 


1+ :6 
بم دراسة إتجاه تغير الدالة , » واستنتاج إشارة 0 : 200 


الدالة ,قابلة للإشتقاق على إمعدر0] : "6ج - [ “6+ 9 7م - 
مه- ح ( عد) »ا سنا 


+1 . من هذا و ذالك نستنة” نستنتج أن ٍ 
0-(0) » 


- 
مسا 
ب 
بح 

/ 
ع- 
ها 
- 

سسا 
- 
بح 
| 
3 


إذن ,, متناقصة تماما على ]مم+:0] » و لدينا أيضا : 


0 )1 من أجل كل أممد :0 اع . 
ج) إستنتاج الوضعية النسبية للمنحني (.0) بالنسبة ل (7): 222222222222222 
لاستنتاج وضعية المنحني ( ,0) بالنسبة إلى (:7) يكفي 
دراسة إشارة : )0 /» 1+ 06 [ْ 

1+ *ع6 
لدينا من أجل كل ]مم+:0]ء « : 1<0+ *منر » إذن الإشارة 
من إشارة )0 »1+ 0 : 
إذن نلخص الوضعية في الجدول المقابل . 








الجزء الثالث : 
1) تعيين دالة أصلية م للدالة م على المجال [مم+:0] : 


ا 


3-6 يي 


سيا هنا العبارة التالية : 1-67 د[ <) مء نلاحظ أن 0 -(+*) /راءومنه: 


+[ *م+ د)ما- ( )م ؛ حيث م ثابت حقفيقي . 
2 حساب ب ,رن مساحة الحيز المحدد ب (,0) 3 () و محور التراتيب و 1- ,م : 2222 


دك( :د 1 200 /- ]د أي : 
0 


1 
إ- * 
9 أه 1 
دا 5 * مد )مرا 1 فق . 
0 2 
حساب م ب ”,رن ١١‏ “9572 ,2 - 0,1867216 . و منه : |2 1رم2,9872 - 4 . 


كتابة الاستاذ : بلقاسم عبدالرزاق 





وزارة التربيي الوطنيي مديرية التربيي لولايي البليدة 
اا 2000 ا 000 








1) لدينا (ه)... 0-(2+ 2+ *ع)(:- ع) يكاثىا يي . ا 1 

حلول المعادلة(ه) : (:2)-4--8 ومنه 1+7-- درجم ل ماحد وكدوج 

الخلاصة: حلول المعادلة (+) » 1+1!1-: 1-1-: :!- و 

2 ) التحقق أن 7 مرجح !(1-,1(:)0-,1)4,1(:)8 : 222222222222222 
يكفي التحقق أن 0 - 20- 228 - 4م أي 00 > جيرج - حرج - جر 2 


لحيداء لك زه حلت ]مدت كود وهه ومديوهه زومحوه]- لوحو اووس نحي مدي وديية 
الخلاصة: 7 مرجح الجملة ((1-,1(:)0-,4,1(:)8)) 




















ب) كتابة العدد ‏ 22-54 على الشكل الأسي: 237 021212 2 2 2 000090 0 2300 
0 هه 
ا لم اك اقس]ا_ 1-2-3 مره 
3+7 رعذ 2221-2226 سجس وج 
التفسير الهندسي : طبيعة الرباعي 18170 : 
1[-احث قت يكافئ 80ح رم بماآن 80- صم و 08- 42 
ااه فإن الرباعي ©4827 مربع لأن 
5[ 4 | يكافئ +1 / / 2+ ح - - ز صم هم ) فطريه متساويين و متعامدين 
2 00 2 
ج) كتابة العدد :4 +4- على الشكل الأسي و حساب "7 (4+42) : ------------------------2--2222222 


الشكل الاسي ل :4 +4 : لدينا » 4.2 -|-4[|1|- (:-1)لماح نه +4 
1 


4 
ال لم 5 3 
لتكن 6 عمدة ل 4+4 ومنه ومنه نجد: ددن كك 4 م4./2 - 4 +4 


37. 6054 


- كسا 0 4 +4): )0 "4/2 ) _- 5 (2/ه)- ١‏ 4/2) - 3ه |- ار 4+4 ) 











3 أ) حساب :- 'ح : سس 2 
47 +4 _ 2+ جن+ 27 +4- جز (2-2):- تكح ةر تعكج ةر رن 
و حدج وح جم لواحد ج و7 2 
ب --------------------------------2--2---------22-22-------------222--2-2----------2---22222222-22-2 
1 5 4+7 
لديناء سكنت 5 عه 0 دارج » ومنه اكد يوم أي : 2/مد - 8[1 »' 41/1 
2ج ام ج- جا 5/1/1 


4+7 


. 1 47 +4- 1 
ومن جهة اخرى نجد : لكشك يمه رن م)مه: وملة 


أمسه-(ره- اعد أي : 
0 


8 


زم- ع)عنة-( :41+ ك)وتة - زر - ' ج)عيةء ومنه : ( 41 +4-)ونة - ( ىر ة- #)عنة +( ر- ' )كته 


أي :1ء + / م2 + - (/6:237[)0:81) ٠‏ 
4) أ) التحقق أن 7 تنتمي إلى (1) : 
لديناء 47# +4 - ددنت ناد ع 8 اش 8 

1 2327-2 راوج 


ومنه 2 - (1+1) همه - ( 41+ 4) يه - ( 1 ' )نه 
ب) تعيين طبيعة المجموعة (1]) : 


> - (:-' )همه يكافئ > - (:7:11) و لديناء ( /81:)-2--(:4:217) ومنه > - 


ومنه > -( 7:811) ومنه : مجموعة النقط من المستوي هي : نصف المستقيم المفتوح ( 81[ الذي 


رؤسه ي8 والموجه بالشعاع 7د حيث 01-7 ٠‏ 





نضع : 2 > ,2 > 0 : (71) 10[ 
المرحلة1: من أجل 0- م لدينا 1- ,: أي : 2 >,:>0 و منه (7)0 محققة . 
المرحلة2: نفرض صحة (7)00 و نبرهن صحة (1++0)م من أجل كل عدد طبيعي 7. أي نفرض أن 








2 > ,> 0) صحيحة و نبين أن : 2 > ,,, :> 0 : 
1 م ٠‏ ا ٠‏ | ا 7 د اه سن 0 2 س 
- لدينا فرضا أن: 2 > .> 0» إذن : 0 < 0 ٠أي‏ : 0< ,. : . يبقى ان نبين ان : 2 > ن,»: . 
2 2 3 2 3 3 
5 2 - ,)ل 27 - 2 حم" ورا نت إل ماد د 3 
نحسب 2- ,, ار ل ا 
1 + ,ا" 1+ ,ا 1 + ,ا 1+ ,ا 
فرضاء إذن : 2>0- 1« » و منه : 2>0- رن« »ء إذن : 2 > ى نء وعلية : 2 > ى »> 0 . 
2 دراسة رتابة المتتالية (,»): 5 
من أجل كل عدد طبيعي , ندرس إشارة الفرق : ,- ,2 : 
3 3 3 
٠‏ رس 2 50 ْ 
لدينا: سك ك5 لا ملتسا ا ك1 م كك لاح إن را » لآن : لدينا 2 > 1 © إدن : () <- 2-14 ٠‏ 
1 + 1" 1 + ,1 1 + 1 
و منه المتتالية( ,) متزايدة على )7 . 
3)إستنتاج أنّ المتتالية ( ,,,) متقاربة و حساب نهايتها: 1 5 5 ه22 


بما أن المتتالية (,) متزايدة وَ محدودة من الأعلى ب 2 » إذن هي متقاربة . 








1 ع‎ 8 8 5 ٠ 
نهاية ( ,) : ( ,,) متقاربة معناه : 1ح ,2 متنا - رن سنا النيناج تماد ريوع أي متام‎ - 


3 
مجم مسجم اجن 55 > ]ثم 
ومنه: 3+2/- + */ » إذن 0-2 ). 


4) أ)بيان أنه من أجل كل عدد طبيعي + :(,/,- )> 


(,/- 2) ,1 تك 2-7 + ,21 2 


3 
٠‏ الفرق 1ك : ك0 
1+ ,1" 9 


جيم ل _ 


50 +1[ 


. 2-1 


7+1 


إذن : (,-2)2 > 


ب) إثبات أن ]> ,»2 >0 ثم تعيين نهاية (,») 
لدينا من السؤال 1) + (,-2) 2ك ,2 0 0 


(-2) »...> ( ره 2)(,يه-2)» )> (»ة)».«زية)ز»-2) ده ؛ باختزال نحصل على : 


(- 2)» 16 2-1 >0 »2 أي : (2-1)» 16 -0>2ءومنه: ع 2-11 >0 . 


ممدج ىر ممدج ىر ممدج ىر 


نهاية (,,): بما أن: 0 - 6 مدنا »ء حسب النهايات بالحصر : 0 - (,-2) مدنا » ومنه :| 2 - (,») حصنا 


لدينا : (3:2:6) لم » (1:2:4) 8 ٠»‏ (2:5-ب4) © . 

1) أ) بيان أن النقطد :0:8 تعيّن مستويا : 
2- 1 

لدينا : | 2810 ١ه‏ أ2 2 لط | . أي 8 و 28 غير مرتبطين خطيا » و منه النقط 
2- 1- 

44 تعين مستويا . 

ب) التحقق أنَّ(م) هو المستوي (480) : 

لدينا :4-0 ج2- بر+ +2 :(ص) »و (3:2:6) 4 . بالتعويض : 4-0-+6+2-12» و منه :(ط)ج 4 . 

بنفس الطريقة نبيّن أن : (2)ء 8 و (5)ء © . و منه نستنتج أن المستوي (ص) هو (480) . 

2 أ) بيان أن المثلث 480, قائم : 

نلاحظ أن : 2+2-0-- 46 . 48 » إذن : 46 1 48 و منه المثلث 486 قائم في 4 . 

ب) كتابة تمثيل وسيطي ل (1) المار ب 0 و يعامد (5) : 

(4) يعامد(م) أي : (2-:7)2:1 يعتبر شعاع توجيه ل (8) و منه التمثيل الوسيطي ل (8) يكو 





لحان 
/- رره:(4) ء حيث : ظاء : . 
لدت ج 
ج) حساب الطول 07 : ل 222222 222222222222222 
بما أنَ # هي المسقط العمودي ل 0 على (5) » إذن ستكون © نقطة تقاطع (4) مع (5) . 
لحساب إحداثيات النقطة م نعوض تمثيل (8) في معادلة (م) نجد : 4-0+(/2-)2-++(2)2 » أي : 


























4- ,9 » و منه : ريه بم 
9 799 0 
3 © مرجح الجملة |(1)0:3(:)4:1(:)8:1(:)0:1: 
أ) حساب إحداثي النقطة 0 : 1100000030307[ زا 1 ”23# 
8_4 (1)4+(1)1+(1)3+(3)0 _ 
3 206 6 0 
2_1 _(1-2+(300(212(12 _ بر 4 © »ومنه: 2د 1ه. 
23 6 6 332 
17 (1)5+(1)4+(1)6+(3)0 _ 
2 20206 6 0 
ب) حساب المسافة بين النقطة 0 و المستوي (5) : 2 
5 24+ 2+4-) 5 +2»1 +2 5 
للست سضاى لسغ تا - [(م):  )0‏ » و منه :| 2 - ((ط): 0) 0 . 
3 ول 14 0 ((م):») 4 ء و منه :| -زرص):©) 
4) (1)مجموعة النقط /1 من الفضاء حيث: - | 116+ 118+ هلة + 3110| : 
)١‏ عين طبيعة مجموعة النقط (1) و عناصرها المميزة : 222 222222222222222 
5 - |6116 »أي : |16 ٠و‏ منه : -- 1/16 إذن (1) هي سطح كرة مركزها © و نصف 
قطرها : 3 75. 
ب) طبيعة (م)١)(1)‏ : 222222222222222 
بما أن : م > ((ص):»)» » فإنَ : (1(0)5) هي دائرة . 
ج) حساب حجم رباعي الوجوه 0480 : 222222222222222 
ا 12 223/2 240» 48م 
اي [ماس ب ...7 مساحة المثلث 480 : 6 177 . 


/ : هي المسافة بين 60 () ومنه: > . 


١ 1 2 "00‏ 4 
الان لحب حجم الرباعي 5 24 : لك ا ؛ و منهك: (4») ب - 1 


الجزء الأول: لدينا :3+ دم[ 2 - - * :رح («) ع : 

1) التحقق أن : [2+ 32+ 1()322- )-2--*382 : 

2- ب - 2 :3 - 2 - :2-3 :3 - :2 + 2 :3 + عرق - [2 + :زة + 2 :1()3- *) . 
ب) تعيين نهايات الدالة 8 : 


5 _ 3 : 0 . ل5» : 
معد (3+ ده21 3 د) صخل (>) م سنا ء 2 





مد - اف ا 


جح ور 








ل 0ت مننا 
عد[ دك -1-*» | عيفر - (») م يونا ٠‏ لآن : اا 
ل 0 00 0- ح مسمنا 
عر دجم 

2 أ) دراسة إتجاه تغير الدالة م و تشكيل جدول تغيّراتها : 2222ل 


(7 سنالا ماوع ةع 3 نيرود زوم 
1 1 ل 


إشارة (*)' ممن إشارة : (2+ 7+3 1()3- 3( ٠.‏ 
جدول التغيرات : 
ب) إستنتاج إشارة (+) م : ل-------------------22222222-22- 
نلاحظ من جدول التغيّرات أن : 0 < (+*) م من أجل كل 
إمم+:0| ء +« » ( القيمة الصغرة ل م هي 3 ) . 





الجزء الثاني : لدينا ف نشكك )5 «ددزع) /. 
ال 
1) حساب (:) م ممنا1 و تفسير النتيجة هندسيا : ل 2222222222 
مجختور 


مع - ( بدسا+ 1- «) سنا 
: ٌ. مجيخغختوي 

2 | 2 لان ٠:‏ 
3 ا '0)- ع 1 
مجختير 


التفسير : (0) يقبل مقارب عمودي هو محور التراتيب بجوار مم . 


2 حساب النهاية : (+) رصنا : | 17 اج دس -رم) /رطنا . 
ممبج عر 1 














00 2 ممدج عر ممدج عر 
3) بيان أنّ المستقيم (4) مقارب ل (0) بجوار ممد : 222222222222222 
-[ خبطب اج اين - ر-زع) “رصنا ٠و‏ منه (4) مقارب مائل ل (0©) بجوارم+ . 


الوضعية النسبية ٠‏ 2-1419 بر_(») م » نلخص الوضعية في الجدول التالي : 


2 
ل 


6 5 7 7 
اك ) عند (1:0) 






4) دراسة إتجاه تغير الدالة م و تشكيل جدول تغيّراتها سس 
الدالة م قابلة للإشتقاق على ]مم+:0[ و دالتها المشتقة هي : 


( “دم1+1- 6 22م لأا 


دما 272 مرت + 2 رذع 27-2216 + 2,2 عرب عر 1 
7777 ااا ب 1 ل ا 
1 1 1 


َ )ع 3 جم[ بر ةير [(2+3«م[2- بر ةرراعر | 
او سد وت اام تان ير 


ل ل ل 
و منه إشارة (2)' / من إشارة ( )ع ة 





إذن جدول تغيرات الدالة م يكون كا التالي : 





5) كتابة معادلة المماس (7) للمنحني ( 0) عند عند النقطة ( 0) 4 : ا 
(1) 6+ زا - عد)(1)' كرد برضر 6 :0+(3)2-1- ب :(7) » و منه :|32-3- رو :( )ا. 
6) رسم كلا من (7) و (4) و المنحني (0) : عبنت سد برع حو عت اك ا اتاد عاد لاا سي ب صر جر ا 





67 لدينا «,- عم - مر : (_رك) : --------------------2---2-2--22-2-22-2-2-22-2-222-2--2-222-2-22-2---2-2---2--222222222222 
) التحقق أن ( ,4( تمر بالنقطة 4 : م-(1) 0-7 أي : 0 -7- م »و منه 4 تنتمي إلى (,4) . 


ب) المعادلة »«- بم - ( :) “ر تقبل حلان متمايزان إذا كان :| 3> >1 |. 


حيث : 1 هو معامل توجيه (4) و 3 هو معامل توجيه (7) . 





الجزء الثالث : 1) بيان أن 1_2 ا : 
6 1 


1 








2 1 
1-2 (1-لمت)-| ل عط | 1 دك ا- 7 م ومنه : 1-2- عمج | 
6 © 20 1 : : 

2) حساب مساحه الحيز 132101001010101 


ا 2-1 - عه حي سسرية | ادروانى. 
0 5 7 0 0 1 4 م (*) نال 4نى »ءاي : 





بالتوفيق في البكالوريا إن شاء الله 


| مور ابازائر :: الرمقراطية الشعرية 
التحضير الجيد لبكالوريا 0008 ١‏ سلسلة المواضيع التُجريبية للتدرب 
خاص بشعبتي الرياضي و التقني رياضي 
الموضورع اجرب رصم 02 


التمرين الأوك : (05 نقاط) 
من أجل كل عدد طبيعى غير معدوم 7 نفرض الأعداد : 
1- "410 - .1 *210 - 1:8+ "210 حم 
1) أحسب 0: 8و © من أجل 7 يساوي 21 2 و 3 . 
ب) ماهو عدد أرقام العددين 0 و © 5. 
4 بين أن العددين ,0 و © يقبلان القسمتّ على 3 . 
ج) بين أن العدد ,0 أولي . 
د) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم  : ١‏ ,0 - ا . 
” إستنتج تحليلا إلى عوامل أوَلِيتَ للعدد م0 
ه) بين أن : (2: )160010 ع ( 001()6:6 20 . ثم إستنتج أن 6 و © أوليان فيما بينهما. 
2 نعتبر 4 “2 المعادليّ : (1) ح ريه حا تةرنا . 
أ) برر أن المعادلت (1) تققبل على الأقل حلا . 
ب) طبق خوارزمية إقليدس على ,7 و ,© لإيجاد حلا خاصا للمعادليّ (1) . 
ج) حل 4# 2 المعادلت (1) . 
التمرين الثانيم : (04 نقاط) 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (0:1:0) ( الوحدة :6077 ). نعتبر التحويل / للمستوي الذي 


57 
0-6 


يرفق يكل نقطى ذات اللاحقي 2 النقطت “11 ذات اللاحقت '2 » حيث : كل 


ولتكن النقطيّ ,11/ ذات اللاحقيّ ,2 » حيث : : 6 - ,2 . 
ونضع من أجل كل عدد طبيعي 7١‏ : (, )/ تن 1 »و نسمي ل حقي النقطىر ل . 
كر ايدو المتاسس دين لسري لحار الفط له لذ كفي ارا 


7 57 


2) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي !7 ا . 
3 + وم عددان طبيعيان . برهن أن النقطتان 11 و 1 متطابقتان إذا وافقط إذا كان (7 -7) مضاعفا ل 12 . 
4 لعزي ”لا يات احيرا[ ولا ملم ارا: لالجا عاذ خلس فيا. 

ب) إستنتج مجموعد الأعداد الطبيعيت 7 » بحيث النقطنّ ‏ 11 تنتمي إلى نصف المستقيم ( 07] . 


التمرين الثالث : (04 نقاط) 


0 4 4 
نعرف على !7 المتتاليت ( /1) كما يلي : اللار 





كه ءِِ ٠. ٠‏ امه . 10 1 
1) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 يكون: 0,9511 > ,, 0 » إذا وافقط إذا كان: 1,9 > 1+2 1 


: 1 
2) نعتبرالدالت / المعرّفت على |ده + :1) ب: "'(2 + 1) - (ه)/ . 
6 
أ) أدرس إتجاه تغير الدالتّ / ' ثم أحسب نهايتها عند دحل . 
ب) بيّن أنه يوجد عدد وحيد © من المجال أده + :1| بحيث : 1,9 - (0)/ . 


ج) عين العدد الطبيعي 71١‏ : بحيث : ,71 > به > 11-1 . 
1 
د) برهن أنه من أجل كل 16 < 7 ؛ يكون : 1.9 > 2١!"‏ ل ]) . 
1 
3 ) عين إتجاه تغير المتتاليت (,20) إبتداءا من الرتبت 16 . 
ب) ماذا نستنتج بالنسبة لهذه المتتاليت ؟. 
4) برهن بالتّراجع أنه من أجل كل 16 < 7 : ,2 »< 7 "(0,95) >> 1ه > 0 . ثم استنتج نهايت المتتاليت (,20) . 
التمرين الراج : (07 نقاط) 
و .6 * ١‏ 1 2 
الجزء الأول : نعتبر الدال و المعرّفت على |55 :0[ كما يلي : > + سك - نو يرا - (2 + نم)نها - (0)8 . 
8 
1)أحسب كلا من : (:ه)9 مططنا و(2)و صننا . 
مبقغتي وم دجيو 
2 أدرس إتجاه تغير الدالتّ 9 » ثم شكل جدول تغيراتها . 
6 إستنتج إشارة )902 من أجل أحم+ :0 0-6 


0 1 
4) بيّن أنه من أجل كل ند من |2:3/ كرد 0ن 








1 2 ا 
الجزء الثائي : لتكن الدّانت / المعرفتّ على أده :0 ب : الاي ل عدر 0 ا 
كر 
(0) هوالمنحني الممثّل للدالت / 2 المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (0:4:7) . 
1) احسب. (كل) رات سينا . ثم بين أن الدالت / مستمرة عند 0 . 


2) هل الدالت / تققنبل الإشتقاق عند 0 ؟. أعط تفسيرا هندسيا للنتيجنّ المحصل عليها . 


3 درس إتجاه تغيّر الدالت / » تحقق أنٌ: (#)و ح (2)// . 
(1 + )صا 
7 





)ما :2 طلا . 


و لجر 


ْ 2 
0 ؛ برهن أن : 1-2 
)جب 
ب) إستنتج نهاينّ الدالتّ 7 عند همحل . 


4))) علما أن : 1 - 


0 65 2 
ج) بين أن المستقيم (4) الذي معادلته 2 + -- ح /؛ مقارب مائل ل (0©) يجوار هه ل . 


5) شكّل جدول تغيّرات الدالت / ؛ ثمّ أرسم كلا من (5) وَ (0) . 


التمرين الخافس : (05 نقاط) 
زهرة نرد مكعبّ الشكل وجوهها مرقمت بالأرقام من 1 إلى 6 » ,7 هو إحتمال الحصول على الرقم / ؛(6 > 7 > 1) . 
هذه الزّهرة مغشوشنّ بحيث : 

7 الأعداد : 2 © و2 »> 0و2 >2 2 12 12,72 تشكل يهذا الترتيب متتالينّ حسابييي أساسها ع 

” والأعداد: م » ,م » ,7 تشكل بهذا الترتيب متتاليت هندسينّ أساسها 0 . 

2 

1) برهن أن : -- - ,م »من أجل : 6 > / > 1 . 
2) نرمي هذه الزّهرة مرة واحدة » و نعتبر الحوادث التالين : 


4 


“#* ك4 :" العدد المحصل عليه زوجى ". 
0 8 :"العدد المحصل عليه أكبر من أو يساوي 3 ". 
“م () :"العددالمحصل عليه 3 أو 4 ". 


أ) أحسب إحتمال كل حادثي . ٍ 
ب أحسب إحتمال الحصول على عدد أكبر من أو يساوي 3 ٠‏ علما أنه زوجي . ( خاص بشعبت الرياضي ) 
ج) الحادثتان: 4 و 7 هل هما مستقلتان ؟. الحادثتان :4 و 0) هل هما مستقلتان ؟. 
3 نستعمل الآن هذه الزهرة لإحواء اللعبتّ التاليي : 
لدينا صندوق ‏ 17 يحتوي على كرة واحدة بيضاء و 3 كرات سوداء » و صندوق ,17 يحتوي على كرتين بيضاوين 
وَكرة سوداء واحدة . يأتي لاعب و يرمي الزرهرة : 
“” إذا حصل على رقم زوجي سحب عشوائيا كرة واحدة من الصندوق ,آ] . 
“” إذا حصل على رقم فردي سحب عشوائيا كرة واحدة من الصندوق ,آ] . 
اللاعب يعتبر رابحا إذا سحب كرة بيضاء ؛ و نسمي © الحادثدّ :" اللاعب رايح ". 
أ) عين إحتمال الحادث 4 )١‏ © » ثم إحتمال الحادثن © . 
ب) علما أن اللاعب رابح » عيّن إحتمال أن يكون حصل على عدد زوجي . ( خاص بشعبتة الرّياضي ) . 


مجموعة رياضيات التعليم الثانوي في الجزائر بالتوفيق للجميع في بكالوريا 2018 


التحضير الجيد لبكالوريا 2018 سلسلة المواضيع التجريبية للتدرب 
تصميح الموضوع رفم 02 
«٠ »64 »4‏ عٍِ 
تصميح التمرين الاول : 
9 ح »| 399 ح يره| 3999 ح يه 
1) ) 9 -ح 215 199 ح رؤلء 1999 ح ,18 . ب) عدد أرقام © وَ 6 هو: 1 + 7 . 
21 عد | 201 ع ه6|[ 2001 ح بم 
“” بماآن: |1|3 > 10 إذن: |13 > ”10 » ومنه: |43 > ”4<10 ؛ أي : |13 > ”410 ١‏ أي : 
'0]3 ->1- "410 » ومنه: |03 حت ,» . و أيضا بنفس الطريقت: |03 حت ,» . 
ج) 1999 ح ,8 44,71 به 0/1999 . ,5 لا يقبل القسميّ على كل الأعداد الأوّلينَّ الأصغر من 44,71 ؛ إذن هو أولي . 
د) (1+ "1()210- "2<10) داءعا قأي:1- (”2<10) د ععا قا؛أي:1-”42107 د نكا اق 
ومنه: .0 - ا 6ءوهوالمطلوب. 
” إستنتاج تحليلا للعدد ,4 : ,0< ,8 ح ,0 » أي : 2001 << 1999 ح ,0 » و منه : 229 223 3 ا 1999 ح ,0 . 
ه) تعلم أن : (5 - .0 :021()0 106 ح (:ه) 1200210 » إذن : ( 5- ع زع)(01 20 ح ( »: 0010)5 20 ؛ أي : 
(2: 2900106 ع ( ع : )20010 ؛ء تكن العدد © فردي (1 + "210 ع ,ع ) , إذن : 1 ع (2: )120010 2 
ومئه: 1[ - ( :20700106 . و منه فإن : 6وء أوليان فيما بينهما . 
2) لدينا المعادلت (1......)1 ع رع -ل :6.2 : 
أ) بماأن ,5 و ,© أوليان فيما بينهما ؛ إذن حسب مبرهنت بيزو المعادلتّ (1) تقبل على الأقل حلا . 
1+2« 2001-1999 
2+1« 999 -ع 1999 
1 - 1999< 999 + 2001 << 999 - 1999 ؛ ومنه : 1- 2001< 999- 1999<< 1000 . 
إذن : (999-:1000) حل خاص للمعادليّ (1) . 
ج) حل 2 “2 المعادلت (1) : 1 ح ,2001 + :1999 ؛ و لدينا: 1 - (999-)2001 + (199901000 ؛ بالطرح نجد : 
0 ع (999- )2001 + (1000- )1999 ؛ (999--2001)0- ع (1000- )1999 


ب 


0ظ 2001-1000 - ١‏ ل 
ش 9-- 19998 دن 3 * 
تصميح التمرين الثاني : 
1) طبيعنّ التحويل / : 0 ديم > / هودوران مركزه 0 و زاويته د 
2) البرهان من أجل كل عدد طبيعي : 6م - 2 » لنستعمل البرهان بالتراجع : 
كمسبم 200 1 


”ا نتحقق من أجل 0 ح 77 : 0 * 6 ح لم 2 أي : م حارم( محققت ). 


البرهان : نعلم أن : اي 6ب 2 » و لدينا فرضا: 





0000057/م. 
و ال اي ل ل ا 
صرحب ج000 لام ا لاض اا 
5 00 ل ايا 
“رد ل اع 0 انف 558 اا 15 5 5 51 515 301212053115 كر 
يرهن ضحي : 6 رربي 55151513 51 36 121301305 
ا ل || ١1‏ || مط ااا | | الما 
اا ب ( | 1 | | | | | || 40 | | 4 ا اظة | ا 
--11--1 7 
ااال ما 


ا طم ارا لي سا 

5 89 5 6< "5 مح إضءأي: ااك لالحلل 
١‏ لا برل ا ا سه اي ابيايا 

ال م ل ل ليج للا 

+ كز يبمب الل لل ل ا لال 








6 > ره »أي : 6 ح- را » إذن : من أجل 


وج 


6 2 - 
كل عدد طبيعي ١١‏ : 6 حرم . 


7 57 7 57 


ٌ 58 ان ٍ اه ترا ١‏ نن 
3/ ل و 11 متطابقتان معناه أن  :‏ 2 ح- ,2 » أي : 2 6 » و هذا معناه أن : 
07م +2 د لم + 02 أي 1 و أ 00 أي : 


حسب غوص : 2 يقسم (م - 72) ١‏ أي أن : (م - 72) مضاعف ل 12 . 


4)) حل لذ 22 المعادلت 8 ح ره5 - :122 ؛: 3 - (5)9 - (12)4- 3 ح ررب5 - :125 ؛ أي : (9 - )5 ع (4 - :)12 : 
. 4 +56 ع رو 0 
حسيل هخ نستتتح أن : حث : رك © 5 . 


: 0 
ب( ( :مأك ,1 معئاه أن : 17 حقيقي موجب , أي : 277 + 0 ع ( ,)318 ؛ أي : 7 حل و + 2 أي 


ع 


2 ح عبجور5 + عبجق » أي : 12/1 ع «ر5 + 85 » أي : 3 ع :5:0 - 12 إذن : 9 + 128 ع نع ع ب« .لال ع م . 


تصميح التمرين الثالث : 


7 00 
: ( 














لدينا من أجل كل عدد طبيعي 7 المتتاليت ( ,11 - حت 1ه . 
")1 35 06 
57 3 هي عيك م 6 4 ءِِ 0 
1) البرهان : لدينا 92511 ,0 ع ورلا معناه أن : 0,95 >> 1 لأن : (0 < ب4) و (0 < بربه) » أي : 0,95 > ار 
0 


أي : 


1 


4 10 1 1 
اد أي : 0,95 >> سكا 7( + 1) ؛ ومنه : 9 > "لت ب ]). 
,1 2 


01-1 0 . 0 900 








2) '/ الدائة المعرّفت على |0 + :1] ب : "21 + 1) - (:2)/ : 


1 


10 ' 
أ) إتجاه التغيّر : ل2--) << '(--+-1) 102 - ()// » نلاحظ أنّ: 0 > (2)"/ على 01+ :1| » و منه الدالت / متناقصت. 
ل لل 


١ 


7 1ح (تار صما . 


مملجير 
ب) الدالت / مستمرة و رتيب على مم رآ ٠و‏ صورة المجال مم بآ 
هي |1:1024] »9 |1:1024| © 1,9 ؛ ومنه المعادلت 1,9 ع (ه)/ 
تقبل حلا وحيدا .0 » حيث : إمه+ 1 ع 0 . 





5 1 
د) البرهان : من أجل 16 < 7 يكون : (16)/ > (7)/ ( لأن الدالت / متناقصت ), أي : (16)/ > "2+ 


ولدينا: 1,9 > (16)/ » و منه : 1,9 > ب ]1 
7 





13) من أجل 16  <‏ لدينا: 1,9 > ا( + 1) معناه أنَ: ,0,950 > رلا أي :1 > 0,95 > و هقد 
المتتاليت ( 0) متناقصي. 

ب) بما أن المتتاليت (,:0) متناقصتّ و محدودة من الأسفل ب 0 لأن : (0 < ,0) » ومنه فإنها متقاريتن. 

4) إثبات أن : ,»ا ” "(0,95) >> ه > 0 » من أجل 16 < 7 :( نستعمل البرهان بالتراجع ) . 

4 تتحدق من احل 6 02-2 : ,يله عا 77 7 (0,95) >> ,رله >> 0 » ومنه : ,له > > 0 ؛ محققة. 

“7 تنفرض صحت : .له عا © ”(0,95) > له > 0 . 

4 ونثبت صحت: ,به << 7" 1 "(0,95) >> له > 0 أي :يرنه »ا ”7 "(0,95) > 
البرهان : لدينا فرضا : 1ه >< "" "(0,95) >> له >> 0 أي : ,يلها © "(0,95) »ا 0,95 >> نه كا 95 ,0 >> 0 » أي : 
له كا ”7 "(95 0) >> ,0,950 > 0 ء و لدينا: 0,950 > رن ٠‏ ومنه : , ,4 > ”7 "(95 (0) >> بريه >> 0. 
إذن من أجل كل 16 < 7 : ,<< " "(0,95) >> له > 0 . 

*«* إستنتاج نهايت (,ا) > (ين) مصلل لأن : 0 ع 1 “(0,95) 2ن[ ( حسب خاصيت النهايات بالحصر ) . 


له >> 0 . 


1 1 


1 











1ج 
تصميح التمرين الرابع : 
«٠»‏ 7 رن 1 رو 
5 0 
1) حساب النهايات : 04+ - (:9)2 112[ ا ]1 007 © سمط 005 ولاج 11 
١‏ اا لقان أك مح لجرو ْ 1ج نه 5 2 ل 12 مجه 
١ 1 1 2 0‏ 2 2 - 272 ح رو 
2(/ تجاه التغير: + ل د (س)'و أى : سد بل لطت جح (يو) أو أى : 
22 (2 + )2- 4 
/ / ِِ / 
سسا ل مشخ (2ه) "0 ومئثه. ل ح (2ع) م2 أى : 0 > (2) 0 . 
“2 ل ممم *(2 ل نت)بد [:2) 929 *(2 د به)ره (:) 29 أي 3 


وَمنه نقول أن الداليّ 9 مناقصتّ على أده + :0| . 


1 
محل :حا كع (نتاو » ومنه :0 < (9)2 


4 
4) من أجل : 3 > ند > 2 ؛ أي : (9)2 > (:9)25 > (9)3 » أي : 








3 من أجل كل ند من أهه-+ :0 : 





1 





















































2 1 0 11 ج ررو 
الجزء الثاني : لتكن الدالنّ / المعرّفتّ على أده + 0 ب 0 . ك ّ )1 : 
- (0)/ 
1) حساب النهايي : 
7 
” 0 - إلم)ساه - (2+ م)سام] سيا -ر د 0 
موبخغختون 
1 0 1 
7* ار 1110 و لدينا: 2 10 و منه الدالت / مستمرة عند 0 . 
وبغخو 
2 دراست قايلينّ إشتقاق الدالجّ / عند 0 : ي نحسسب , [121-110/ 110 
ّ حر اسمتدنو 
1 الخدم 
1 1ب ب )را 6 هه 
5305070 ا عأي. خل-د يوون أى: وو ع اح سد (حح ا )روسن | بز[ 
0 مجبغتبن _ 13 (الستتتحصيون 0 4 7 ا 
ومنه الدالت / لا تقبل الإشتقاق عند 0 . 
1 
** إذن المنحني (0)) يقبل نصف مماس يوازي محور التراتيب عند النقطتّ ذات الإحداثيات : (0:2) . 
3) بعدحساب (:2)”/ » سنلاحظ أن : (:9)2 - ()'/ . وَبما أن 0 < (2)و على أده + :0] ؛ 
إذن نقول أن الداليّ / متزايدة على أمم+ بم / 
4) أ) نعلم أن ست الى ا ل ا مننا . 
7 امم 10 01 ومح لجرو 
ةما 5+ )صا 1 0 
4 »21 ا - قل ون ع (< + 1) ما معنا ع ر )صا سنا ء؛ 
وح لجع و لج رع 1 و لجرو 1 وى لجرع 
1 4 
ش _ 60 ح ند 00 (#4+])سآ ب اد (#4+1)طط . 
بوضع : 1 - - , أي 0 7 وجي ل ا ار ل 000 
2 
إذن: 2 ع ( امام ]| » وهوالمطلوب 
1 
1 د ادس لس 110 
ب) إستنتاج النهاية: 04+ > |- + - + ( )ماه سنا ع (ت)ر نذا ء لأن : 9 000 
0 4 0 ون لج رع ولج رع 0 : 
محل ع - 1111] 
4 وملدجنر 
دمع 1 22 ل . ثة. الأماعع : 1 
دالب 1 2 ل لد للا 1 [ حابن - 1[ ء 
ج) 2-0 - )باهم مط حا 2 جم ل ركح )صا | بسطل > إن - (م)/| بصظل 














. 1 . 5 3 
إذن نقول أن المستقيم زك) ذو المعاد لي 12 - / مقارب 
مائل ل (0)) بجوار 05-]-. 
5) تشكيل جدول التغيرات ؛ ثم رسم كلا من (5) و (0) : 





”7 جدول التغيّرات : 
7" التمثيل البياني : 


امم .مم .لس لأس لس لأس لس لأس لس أس أس لس أسيم أس لس أس أس أس أس سم لس سس لس سي سم سس سم أس أس أس لس سي سيم سي سي سم سم سي سي سي سي عي م ع عي ع مم مم جم جم مم مر 


1 


67 


عير 


تصميح الثمرين الخامس : 
1) من أجل 6 > 7 > 1 ؛ يرهان أن ل لي 


0 اا ا م > 3 
7 بما أنها حدود متتاليت حسابية : فسيكون , ©2016 1 10 و2 1 و2 1 ي2 1 و2 7 و8 1 ,2 أي : 


.5 لك م)ة 7 0 سل ا سل رج لك يم حك رم حك ,12 .إذن :1 ع (.م + رميق أي : (1).... حدم ل م . 


” وَبماأن: ,م » رم و ,م تشكل بهذا الترتيب متتاليت هندسيت , فسيكون : (7....)2م ح رم كا ,7 . 
تنعلم أن : ”7 ل م ح رم ء 37 ل بم ح رمح 5# ل م ح رم . 


سم | ون 


اي . 1 1 1 
بالتعويض 2 عد كحرد رد اراي ال كلد ره 
بالتعويض ل2# (2) نجد : “(7 + ,م) ع (37 -ل ب2) »ا صر أي : 77 ل و20 لل مر ح رورو3 ل مر ء أي : 


٠ |‏ 1 
“7ح م27 - و31 ١»‏ أي : “7 ح م7 » و منه : 7 - 7 .الآن نعوض 2 ا د ,5 1 رمث » أي : 


1 1 
اك ار د 5ك ردن سن جل راج ارو الل سيكو 


' 1 
امخاراح رك اوداوه احاح ررك رجويي -ك مموالطلوب, 


3 1 40 


ا 6 1 5 
لاق ا قاشقاخا* 
21 21 1 21 21 21 


2 ) حساب إحتمال الحوادث : 





4 12 6 #4 2 
4 ك4 :" العدد الملحصل عليه ١‏ > "حت بت يت جح مصتررانه جح نك حك كز ( كن اه + 
ري ا لد لل ل كد امام 


1 0 15 0 5 4 3 
ل ع" الغدة الملحصل علية أكبو هر أو كسناة فى 3 "ست بت سي ب و سم إلى سق ل يت قر أو » 
ا للحو 0 / 21 21 21 221 21 0 
7 © :" العدد المحصّل عليه 8 أو 4 ".4 - ل + 3 - قم)م . 
ّ 21 1 21 
0 


10 4 0 
كت زر مو خحد ل _ ح ره لاسب لان -14:6١‏ ظحل . 
الم كاد كر )مر لأن : [4:6) 


(8 امام 


ب) حساب الإحتمال الشرطى 
(4ام 


10 
10 251 


05 
منهه لفارت ير و أقن موت محي كت ر بل , 


21 
24 6 4 10 
ج) لدينا: 0 ح جع ح (8)م > لام و حم ح (8 0 لام ١‏ أي : زلام >< زلمام عد (8 0١‏ )م ؛ 
ومنه الحادثتان 4/ و 7 غير مستقلتين . 
” نفس الطريقت بالنسبت للحادثتين 4 و ) . 
3)) تعيين إحتمال الحادثقّ 4 )١‏ © ؛» و إحتمال سس 
الحادتيٌ 7) : 
ننمذج اللعبت على شكل شجرة الإحتمالات لتسهيل 
الحل . ( أنظر الشكل المقايل ) . 103 77 
1 4 1 7 
27 - 2 يرح ح إل م ؤزام ح لل م 6)م . 
ا )م ع( )7 
” (مم هام + يك م ظام ع (ظام ع هام : 
83 2 835 1 4 7 2 
ا و سس جح ل جع سس لإ ست كع د حم 0 ٠‏ سس 
يع > »اس ل (6ام 
ب حساب الإحتمال الشرطي : 


تراص ينا دل 


/ 
1 


1 


ل 


_- (460)م - | 3 
©1 كرام 


سم | 3-| دن | 3- 


مجموعة رياضيات التعليم الثانوي في الجزائر بالتوفيق للجميع في بكالوريا 2018 


مسري ار دري لط يي 
وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية غرداية 
المقاطعة رقم: 01 دورة ماي : 2017 





اختبار في مادة الرباضبات المة ‏ : 4 ساعات ونصف 





التمرين الأول( 4 نقاط ) : 
نعتبر في المجموعة 72المعادلة التالية : (1)... ... ... 1212 ح ب24245 - :2020 


1) أ - أحسب (2424 , 2002)2020 . 
ب - استنتج أن المعادلة (1) تقبل حلولا . 
ج - أثبت أنه إذا كانت الثنائية (77 : :د) حل للمعادلة (1)فإن«مضاعف للعدد 3. 
02 استنتج حلا خاصا للمعادلة (1) ثم حل في 72المعادلة( 1). 
[1]6- > ث1 
[4]5- حع- 9 ْ 


4) » و5 عددان طبيعيان حيث 160600 - هج في النظام ذي الأساس 3 و©80© ح 5 في النظام ذي الاساس 5. 
عين هو #/حتى تكون الثنائية(25 : ©) حلا للمعادلة (1) ثم أكتب العددينج و8 في النظام العشري . 

التمرين الثاني( 4 نقاط ) : 

الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (2/ , ثز, #, ). نعتبر النقطتين (0, 1, 2/+-)2(4/+-, 0 , 8)0, 
والمستوي (2) ذو المعادلة الديكارتية : 0 - 3/ه + ج - ,وح :2 . 


1) أ- بين أن المستقيم (4ر) ليس عموديا على المستوي (2) . 
ب - تحقق أن الشعاع (1, 0, 1) ناظمي للمستوي(0) الذي يشمل النقطتين 4.و 8 والعمودي على(5) . 
ج - أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (0) . 
2)لتكن (5) سطح الكرة التي مركزها () والمماسة للمستوي (2) . 
أ- أكتب معادلة ديكارتية ل (5) ثم تحقق أن المستوي (0) يمس (5) . 
ب - نعتبر 7 و 7 نقطتي التماس ل (5) مع المستويين (27) و (0)) على الترتيب. بين أن 1/2 - 1 . 
3 لتكن )7 المسقط العمودي للنقطة 7 على المستوي (0) . 
أ- حدد طبيعة الرباعي [0116 . 


ب - استنتج بعد النقطة 7) عن المستقيم (1/) تقاطع المستويين (0) و (2) . 
5 لتكن 77 منتصف القطعة المستقيمة [/1] 


3 استنتج حلول الجملة (5): 


عين مجموعة النقط]3 حيث :|| /3/1 - [/2/2||10 ح || 11 + 111 + [11 + 110||. 


صفحة 4/1 


١‏ لتم بن الثالث )5 نقاط): 


المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (1 , /1, 0) . 
نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة ']المعادلة :0 ع 4 + #وممج4 + 2ج : (و8)حيث]ع , 0[ ع 6. 
1) أثبت أنه إذا كان به حل للمعادلة (م8)فإن هو كذلك حلا لها . 
2) نضع :51710 21 ل مومع 27- ع رج و 51110 21 - ووم 2- ح وج 
أ- تحقق أن رج , بج هما حلين للمعادلة (وم2) . 
ب- أكتب رج زو على الشكل الأسي . 


ج - استنتج قيمة9التي من أجلها يكون,// ,()مثلثا قائما في () حيث ]و ب4[نقطتان من المستوي لواحقهما 
رق ج على الترتيب . 
3) عين("1)مجموعة النقط 74 من المستوي ذات اللاحقة جلما #تمسح 8آحيث 3 + 12م2 ح اع 
4) نعتبر[::2] > > 9 والنقط4 ,8 , 6لواحقها على الترتيب 21 ,22 ,2 . 





اتا كأ - سق واستنتج طبيعة المثلث0 48. 

ب - عين مركز و نصف قطر الدائرة (,'1) المحيطة بالمثلث )8 4 . 

5 نعتبر التحويل النقطي ,5 في المستوي الذي يرفق بكل نقطة (11)2 النقطة ('2) '11[حيث3 + جم - 
أ- عين طبيعة التحويل ,ى وعناصره المميزة . 
ب - عين(”1)صورة الدائرة( ,'1)بالتحويل ,3 , ماذا تستنتج؟ . 

التمرين الرابع ( 7 نقاط ) : 


الجزء الأول : 
*ظاعم , ا 


لتكن الدالةجالمعرفة كما يلي: 1 0 - 6 


و ليكن ( ,0) تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس (/ , 7 , 0). 
1) بين أن الدالة بم زوجية . 
2 أدرس إستمرارية و قابلية اشتقاق الدالةع عند 0 مُفسراً قابلية الاشتقاق هندسيا . 


3 أدرس تغيرات الدالة ع . 
الجزء الثانى ٠:‏ 
لتكن الدالة7المعرفة من أجل كل عدد حقيقي ‏ ب : 1 - 2 - ()2زو ليكن ( ,©) تمثيلها البيانيفينفس المعلم . 
0 1”ظصغ2 *عثم استنتج الوضع النسبي للمنحنيين ([ ,©) و( ,©) . 
3 أرسم( 6( ©) و( ,©) . 
3 نديد 5 
ادك عطي بي عرز ,») المتتالية العددية المعرفة ب :كه [ جح ) ؟ 1 
مام 1 
أ أعط :ؤ تفسير هندسي للعددى ثم أكتب 1 بدلالة 11 
ب - أحسب المجموع ,,. بدلالة #_حيث يو + ... + ريه + ويه - ,5.. 





انتهى الموضوع الأول 


صفحة 4/2 


الموضوع التاذ 


التمرين الأول( 4 نقاط ) : 


لتكن (ي,/ة) متتالية هندسية متزايدة حدودها موجبة معرفة على المجموعة *] ب : 7 0 


06 ح رئة 7 11 
1) أحسب ولا ,يلارج ثم عين ن أساس المتتالية (,,/2) . 
2) عبر عن الحد العام 2 بدلالة 11 . 
3) أحسب بدلالة 72 كلا من المجموع : 27 + ... + بيو + ,نو ع ررك والجداء ببلة * ... 3 1/7 ا بيه ح اشر 
4 أدرس تبعا لقيم العدد الطبيعي 72 بواقي القسمة الاقليدية للعدد 77 على العدد 5 . 

ب - بين أن العدد 2017 - 5# + 4927 + 20162017 يقبل القسمة على 5 . 

ج - نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 71 :[1747 + ... + 417 + 4ن ]1‏ يك ؟ 
أحسب ",, بدلالة:7 ثم عين قيم العدد الطبيعي :7 بحيث يكون : [0]5 - 747 ل 4712 + ,5 
التمرين الثاني (4 نقاط ) : 
الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس (/, [,#, 0) نعتبر النقط : 
(1,3(,8)1,3,5-, 2-)ى (3-, 2- , 4(,2)2- ,ث -,2 )ه, و (2, 1-,8)1 

(غ)12 - 1 ع ير 
و المستقيم/)المعرف بالتمثيل الوسيطي التالي : ]20+ , 10[ © غ 8 - ح برق 
(غ12)62 + 1- دج 

1) أ- بين أن النقط 4ر , 8 ,6تعين مستويا () 8 لل ) . 

ب - تحقق أن الشعاع(1, 2--, 2)' 7ناظمي للمستوي()48) ثم عين معادلة ديكارتية له . 
2 أ- أوجد 0 أحد أشعة توجيه المستقيم(1/). 

ب - أوجد2 #ربدلالة غ حيث (ج , 37 , #) #ا[نقطة من المستقيم (1/) . 

ج - أوجد أصغر قيمة 62 ثم استنتج المسافة بين النقطة والمستقيم(1/) . 

د- استنتج إحداثيات #المسقط العمودي للنقطةع على المستقيم ([/) . 
3 أكتب معادلة سطح الكرة ١‏ ) التي مركزها 'و يمس المستقيم (0) . 
4 أ- بين أن المثلث0) 8 4رقائم في 4رو أحسب مساحته . 

ب - أحسب حجم رباعي الوجوه(1) 248 . 
التمرين الثالث (5 نقاط) : 
(7)2 كثير الحدود للمتغير المركب جحيث :91 - 2 - ج(:ك4 + 9) + 2ج( + 6) - 3ج ح (زجام . 

1) أ- بين أن المعادلة 0 - (7)2 تقبل حلا تخيليا صرفا م2 يطلب تعيينه . 

ب - عين العددين المركبين © و بحيث :(5 + جه)(7 + 2 - 2:,()2 - 2) - (7)م 
2 حل في :] المعادلة : 0 - (7)7 . 


صفحة 4/3 


3) المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (13 , 11, ) . ولتكن )8,4 ,نقط من المستوي لواحقها 
: + 4:, +7 -2 , على الترتيب . 


أ- عين مجموعة قيم العدد الطبيعي #التي يكون من أجلها [ شت كدّ) عددا حقيقيا . 
1 1 ا 

ب - ما طبيعة المثلث ) 8 إلر؟. 
4) أ - جد إحداثيي النقطة 7 صورة النقطة 8 بالدوران # الذي مركزه 4 وزاويته [2 -) . 


ب - استنتج طبيعة الرباعي 1681 . 
5 أ- عين زاوية ونسبة التشابه المباشر 5 الذي مركزه 4, ويحول النقطة 8 إلى النقطة ) . 


ب - تعرف على طبيعة التحويل/ بحيث 5078 ح /. ثم عين عناصره المميزة . 
ج - عين قيم العدد الطبيعي :1 التي من أجلها يكون التحويل ,1 حيث 0... ... 6/0/ ح لآ تحاكيا يطلب تعيين 
قت 
عناصره المميزة . 
التمرين الرابع ( 7 نقاط ) : 
0 ' 0 ]مص , 0[ ع ع , “(ختتط)ءع ح رعد)] ) 
نعتبر الدالة ثم المعرفة كما يلي : ظ +" 
آ 0 
وليكن( م6 ) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( (ر , 7 ,). 


خذ الوحدة : 5277 ع || [ || - || 2 ||. 


1) أ- أثبت أن الدالة ثم مستمرة على*18.(مساعدة لإثبات استمرارية '/ عند 0) - دضع :)00 دع) و2ع - 26 


ب - أحسب )م يملا او للك يرول 
2 - أدرس قابلية اشتقاق تم من اليمين عند 0 ثم أعط تفسيرا بيانيا للنتيجة . 
3) أدرس اتجاه تغير الدالة/ . 
4) أ- أكتب معادلة المماس (”1) للمنحنى (م) )عند النقطة التي فاصلتها ع . 
ب - أرسم 17) و (م) )في نفس المعلم . 
5) 72 وسيط حقيقي , ناقش بيانيا عدد وإشارة حلول المعادلة :0 ع +« + 3 - “(2)7713:2 . 
6) لتكن الدالة عالمعرفة على المجال ]م+ , 0[ ب: (1- 171 - (5)3 . 
أحسب (8')2 ثم استنتج مجموعة الدوال الأصلية للدالة م على المجال] ص-+ : 0[ . 
7 عدد حقيقي حيث 1 > 7 > 0 أحسب المساحة (©/)4 للحيز المستوي المحدد بالمنحنى ([م6). 
وبالمستقيمات التي معادلاتها :6 - #2 و1 ح تد و0 ح 17. ثم أحسب (16/2م حصنا 


انتهى الموضوع الثاني 


صفحة 4/4 


حل نموذجي لامتحان البكالوريا التجريبية شعبة الرياضيات دورة ماي 2017 
الموضوع الآ 


تمرين الأول: 





لدينا ‏ 404 + 1 << 2020 - 2424و 0 + 5 ذا 404 - 2020 . 
ونعلم أن (70071 لعددين في عملية القسمات المنجرة عن خوارزمية اقليدس هو أخر باقي غير 


مسوم ننلك : 175687026307333353177 


لدينا 404 ع (2424 : (200)2020 يقسم 12172 وبالتالي المعادلة (1) تقبل حلولا . 









لدينا :(1) ... ... ... 1212 ح بو4ك 242 -- :20202 تكافئ3 ع 617 - :51 
تكافئن (2 + 3)77 ح تد5 وبما أن العددان3 و5 أوليان فيما بينهما 


لدينا : 1 - (1-)6 - (1-)5 وبالضرب في العدد 3 نجد 3 - (3-)6 - (3-)5 
ومنه (3- : 3:-) حل خاص للمعادلة [(1) . 


ومما سبق نجد حل المعادلة (1)في 22 و 





3 -6 سدير5 
تيمم وه أ دبا لطرج نجد 
(3 +67 - (3 +5 وبما أن العددان 5 و6 أوليان فيما بينهما يكون حسب نظرية 
غوص (3 + #)مضاعف ل 6 أي أن 61 ح 3 + 2 مع 17 ع # ومنه 3 - 6 ح ين 
وبالتعويض عن قيمة ‏ في المعادلة (1) نجد 3 - 5 ح 37 ومنه مجموعة حلول المعادلة 





0 16 2 ار ١‏ 1+6--ح ا ' ا 
حلول الجملة (5): 6 يكافئ 777 و منه ,6 +1- - برك +4 أي 
[4]5ه- 12 0+ 4 تح نا 
3+6-د, 


6-3 م5 مما سبق نجد 27ح : 
ع5 +3- - 71 


ا 

و 7عددان طبيعيان حيث160:00 ح وفي النظام ذو الأساس 3 و©708/© ح في 
النظام ذو الاساس5. 

تعيين قيمج و #/حتى تكون الثنائية(5 : ©) حلا للمعادلة (1) مع 

0 ح-ح ويكافئ 243-900 - :370+ 3:0 + 37 دوو 3 > هن > 0 

6 - (و يكافئ 258 + ه126 ع نو + 528 +دع53 ح قّ و 5 > 8 > 0 
وحتى تكون الثنائية (5 : ©) حلا للمعادلة (1) يجب أن تحقق 3 - 68 - 588 وبالتعويض 
عن قيمتي © 7 في المعادلة 13 - 68 - ج58 نجد : 

3 - (258 + ه6)126 - (906 + 5)243 يكافئ 1212- - 1508 -3066- 
يكافئ 202 -ح 25/8 + 512 


ا ومنه 7ح 2: 12-30-19 . 








0 00 202 0 ظ . 151 00 
لح مارت يي تج حك ور مرتركن راي لكايو دي ب يم 


كتابة العددين © و 7 في النظام العشري لدينا 423 -4 و 352 - 7 





لدينا النقطتين ([1/2,1,0-)4. (2/-, 0 , 8)0, والمستوي (2) ذو المعادلة الديكارتية 
0 3ل +ع وير 

5 ْ ْ د ٠‏ ش ميهي. ل ات 1 ). ). 
وبالتالي (2/- , 1-,3/2) اقلا و (1-, 1-,1) 71 نلاحظ أن : - عد ع أي أن 
الشعاعين 48 و 727 غير مرتبطين خطيا 





لدينا(!1) يشمل النقطتين 4و 8 ولدينا: 0 - 7.48 و 0 - 7.712 


2 





بما أن(1 : 0: 71)1 ناظم للمستوي (0)) فإن معادلة المستوي (0)) من الشكل : 


0 - 2 + ج + بد ولإيجاد قيمة 2 نعوض باحداثيات أحد النقطتين 4 أو 8 







وبتعويض احداثيات 8 : نجد 0 - 2 + ١/2‏ - 0 أي أن ١/2‏ ح 1 


[5) سطح الكرة التي مركزها ) والمماسة للمستوي () . معناه : 2م ح 2ج + 2:و + 2ن 
حيث 1 - || - ((5) :4)0 - « ومنه: 1 - 2ج + 2رر+ 62د : (5). 

لمستوي (0) يمس (5) معنا : .1 - ((100,)0ه 

لذلك لدينا :1 - ع - ((0)0,)0. 








ط1 : لدينا (2) و (0) متعامدان إذن (01) عمودي على (/[0) ومنه المثلث [01 قائم في 
0 





ط2 : ايجاد احداتيات النقطتين 7 و [ . 


دا هادم الل يها دل هلم 21 جل 27 
لدينا :7 || 01 و +3 || 07 وعليه تكون ( شار شك , 5_) وو (22_ :0 , )زر 
























بما أن المثلث 077) قائم في 0) ولدينا / المسقط العمودي للنقطة 7 على المستوي ()) إذن 





لدينا ‏ مرجح الجملة [( 1 ,1) , ( 1 ,1)) و لدينا ل مرجح الجملة [(8,1) , ( 1 ,0)) 
ومنه || 107 - /2/2||11 ح ||[11 + غ111 + 111 + 110 || تكافئ 
|[/1|| 2/2 > |4202| ولدينا 2/: - [زة إذن 1 - 3117 





إذا كان نج حل للمعادلة 009 فإن 4-0 +0 وم م4 + تن يكافئ 0 -4 +0 5م 4 + :ين أي 


ان 4-0 +0 وون م4 + ين 0 








نم 2151586٠‏ +0 005 2 - و 0 اد 21 - 0 005 2- - يه , 

2 حل المعادلة (ر) يعني 

0 -4 +60 275105 +2056 -)4 + "(51260 27 +56م20-) 

أي ان 0 -4 +6 15 27 + 6 2م22 -)4 +06 0.35 مذو 27 - 0 “ذو - 6 57مه)4 
64-0 تمنو 26ومه-)4 بما ان 1 -(0 تمنو + 6 2ومه) فإن 0 -4+4- 

بما أن ج حل المعادلة (رس) فإن ج حل لهذه المعادلة أي رج - ج حل. 


نضع 


(0->ان2 - )(6 _ 5107 1 +(6 3 ج)دم)2 - )0 مذء 2 + 0 5م60 -20 - 5110 27 + © 005 2- -ح رج 
و (6:+تانم 2‏ )(6 4 517 1 +6 4 )5م )2 - )0 مز - 0 5م60 -20 - 275110 - 0 005 2--ح رج 








0 
كن _ هر _ 5 هقلمه _ قلط ة- _ 2- قلط -1- _ 0-2منونة -20050 - _ 2- يه 
7 3لز+ة- 3-2ل/+1- 2180-2 +2050- 2-ج 











4156 
بما أن 2 - | | ارج | 
فإن النقط 4م , 14 , © تنتمي إلى الدائرة( 0 ذات المركز 0 ونصف القطر 2 
د الوه 
3ض 3 


بما ان1-1:| فهو دوران زاويته 2 -()عمج ومركزه النقطة ذاتاللاحقة 4 عدن 
21 








كة 
لح 


ونستنتج من هذا أن(”"1) - ('1) 





)ع - # متير- 7ه تمر -)-(د-)ع و منه م دالة زوجية 





0مجعر ممج ع 56 


5 1 ْ 
نحسب النهاية0 - * م “د يمنا دزع)ع بسنا لآرخ > باو د | جل - ونا 


دراسة قابلية الاشتقاق الدالة ع عند 0 نحسب نهاية النسبة: 0 - 7 3 عزون - للك ووز 


7 جم 
و منه الدالة لة 58 قابلة للاشتقاق عند 0 إذن منحناها البياني يقبل مماسا عند النقطة ذات الفاصلة 





النهايات : 


1 1 


دح > مشر روزا -(عد)ء ممنئا معدحع + ع2ير روزا -(عد)ع 1110 


مم+دجتر 0+ جيتر مو -جوىر 60- جسير 


ل )| 1 هم 0 
7 6 1ه 7 6ت عر + 7 26 حر(ع)'ء 
ل ل ومنه 


م لك )"و 


ال 


4# 4ى © 
| *. . 
- 








إشارتها من إشارة 7 و منه 5 دالة متزايدة تماما على المجال ]50+ : 0] و متناقصة 
تماما على المجال [0 : 6-] 
تشكيل جدول تغيراتها : 








ممدجيىر ممدجير مو+دجتر 


ها -- 
لدينا 5 1 > - | هنا ]1+ م 7 8 ]1 -إ()م -رعاءا| 110 





لدينا بوضع 1-+- 6 -(04)/ و ندرس اتجاه تغير الدالة “ر : 1- “6 -(7/")62 
تنعدم عند 0 و موجبة على المجال ]6+ : 0] و سالبة على المجال[0 : ©[ أي أن 
الدالة 6 متزايدة على المجال]0+ : 0] و متناقصة على المجال [0 : -[ إذن 
فهي تقبل قيمة حدية محلية هي 0 -(7/)0 و منه من أجل كل عدد حقيقي ,فإن 
0<(+*)مر أيان 1++< “م4 وهو المطلوب 


الوضع النسبي بين[ ,©) و ( ,©) ندرس إشارة الفرق: 


جك 28 تعدا م مت - [(ع) لاما 


1 
بوضع 7- --غم و منهغ عدد سالب 


سر ىم 





يلد 
نجد[-1- م2 د ]مث © م*< -إ()م -()؟]) مماسبق فإن 


1 . ش . 
(-1- 2 عدد موجب و :0 - عدد موجب و منه الفرق موجب إذن ١‏ 6 يفع 


فوق (,©) . 


3 الرسم ([ م©) و( ,©) . 








| الى . 5 50 
ا عمق لمماصا-بم ك1 اق 1 5 يداد : 
لدينا « --- يوقا ستب -- منه 
ينا د[ ا 1 01 و 585 1 ملآ و 0,0 
1 ف ٠. ٠ 4 ٠. 5 ٠‏ .2 
00 ا 1 حت نزو هندسيا هي مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى الممثل 
للدالةةخ جو بج و المستقيمات التى معادلاتها: 
زعم ساعد 0 


“م - يخ , © -# ,ذلاح بر 





1 4 +11 شي _ 
ك +71 شى 50 تت 5 50 ' عم 
إل “ع)صل|صا - دعن [[()صلاصا] < دق 0 72 را 
) )مسا| 2 - 0/5 


وومنه 


0 + 4 - 2 - 4 + 42 - ,)1 وامنه ( ,1) متتالية حسابية 


ب - حساب المجموع ,,ى بدلالة 8 
(معملاجم) دم جه جم] 7 د[ ا" - ,ى ,اي أن 


(م+1()4+م) - ,ى 





حل نموذجي لامتحان البكالوريا التجريبية شعبة الرياضيات دورة ماي 2017 
الموط الثاد 


التمارين عناصر الإجابة 

















التمرين الأول : | لدينا (,,:2) متتالية هندسية متزايدة حدودها موجبة معرفة على المجموعة*1[1 ب : 
0 ح يية + 1142م +4 0 
06 ح ياة > لآ 
1) حساب ونا , يلار ولا : 
لدينا :1:22 ح جئة كا ,14 لأن ب:1 هو الوسط الهندسي للحدين كلاق ]1 . 
ومنه : 256 ح 2 ريه يكافئ 16 ح ينه أو 16- ح ب/غة 
وبالتالي 11]6ك ب:1 لأن ( حدود المتتالية موجبة) . 
000 ح بيه + 3 ل ريا 8 ح ينه + رية 
وبالتالي : 2566 و 0 ومنة 6 - - 2 ب 
إذن :12ة 14 هما حلي المعادلة 0 - 256 + 68 - 122 . 
حساب المميز 3600 - 256 عا 1 »ا 4 - 68(2-) -1 . 
المعادلة تقل حلين متمايرون هما +4 ع 1 و يو أن و جب 


لدينا : 47# ح 47-4 ين 4 ح 7-4و يز ريه ح بيه أي “47 ع ربنة . 


ا ا و0 


58 +5 
2 








ح رار 

















41+24 د 4 يعض يي 4 42 ع 4 جد اله 2 وله 7 ريه -ا2 


1 
لي 824500 








لدينا : [115 - 315172 ع 415173 ع 2]5[72 ع 15171 ع 785 
إذن بواقي القسمة الاقليدية للعدد 77 على 5 تشكل متتالية دورية دورها 4 - م 


من أجل كل عدد طبيعي ##لدينا : 








٠ الثانى‎ “ 





لدينا :[1]5 > 2016 ومنه [12017]5 ع 20162017 أي [1]5 ع 20162017 
و[72(2]5) ح 4925 ومنه [7(4]5) ع 25و49 أي [1]5 ع 25و49 

وكذلك لدينا :[5] 2- > 2017 -58 أي [3]5 > 2017 -50 

وبالتالي :[3(]5 + 1 + 1) > 2017 - ير5 + 4925 + 20162017 

أي [5]5 2 2017 س5 + 4925 + 20162017 لكن [0]5 - 5 

إذن : [0]5 > 2017 - م5 + ع2و4 + 201620517 






1 1 
49 > ... 423 ين 4)يج سد ح كيج + ..- + 42يجز + 4جوا] سن ح بأو 
12 0112 


)7+ ند 0 


1 
ومنه 1712 »ا (71 + 715) »ا 59 - 5 وبالتالي (21 + 62 > 5,4 . 


أي 1[ تح ورا د 
112 








[0|5 ع "74 + فومك4 + 55 يعني [0[5 - 747 ل 12رك + ير + 112 
ومنه :[0]5 > 1 + :2 + 52 أي [1]5- > 72 ومنه [4]5 - 71 


وبالتالي :(]1 ع ») , 4 + 50 > 2. 





م : 608 (0هم) 


لدينا صبطبه ]0م : (48)3:4:2 بما أن ع ا 3 فإن النقط يم : 8 :© تعين مستويا 


2 





(2:21) , (عهم) 
نحسب 6-8+2-0- .8م و8-1-7-0- 40.77 إذن محققة 


تعيين معادلة ديكارتية للمستوي (0جم) هي 0 -1- ج + :2 -:2 





(4) 
()ما- 1 دعر اماك تحر 
تمثيله الوسيطي هو إمه+:م ع : م وآ يكافئ إمه+:م| ء + :(4)م1 ++ 1- - بر 41 بوضع 
)صا ادج 


(عاما+1- دج 


-1<-عن 
()سمادع نجد برع ع :ع 1د را ومنه(11-) م 
+1 ح 2 











(2-ج)+ ‏ (1ج يرا (1-عر) - 2 لاسر 
ومن 1+ (4) ماه - [() منزة- “(1-(م)مل)+ ((»)مل)+ ‏ ((م)مك) - ة رع 
لت 

نضع ()2/ - 11/2 وندرس اتجاه تغير الدالة 1 نجد أن 


/00- 


()' تنعدم عند 3م - : سالبة على المجال إلء0| ومنه متناقصة على المجال 


(1-(6)ه2)31 


1 ا !د ييخ سي اخ سن . 
كم و متزايدة على المجال سبلم | إذن اصغر قيمة تصلها 52747 عندما 3م -م أي 


- :ار و منه المسافة بين النقطة م و المستقيم (4) هي 0 ٠‏ 

د استنتاج إحدائيات ,, المسقط العمودي للنقطة :م على المستقهم [8) 

لى نا ف التمشا ا ”م 

نعوض في التمثيل الوسيطي ةم -, نجد | 2 2-: 2 انر 

3 (5) 1 زه) 

(5) هي مجموعة النقط (3:7:2) 44 حيث 
”7 2 2 2 كاف ء 16 2 2 2 
36 (2-2)+ (1+م)+ (2-1) د وار لا 2 + و هنر 


' 131 17 


لدينا 0 -12+2-14- 46 .8م ومنه محققة 





اد منحة 


0 87 0923 و4 + 1 +16 »4 +16 + ول 1 
المثلث 90م 2 ختك ‏ __ خخ )| - 40 » هك 2 - مور5 








[ ع 
2-1 و(2-1) زكليه 7-مج 


0 - 9-9 2ق + ثر- 


0 - 622-43-2 
/ يي 
0ك 0عد رقن رمد “رت 





لايجاد © 9 7 نكتب 
زيهشا- ارات 2 47+ 9)+ 8 2 1 +6)- در 2م 
(8+ عم)(:+2- 2)(:- أ 
بالمطابقة نجد 4-7:4-1-- 57 ومنه نجد من اجل كل عدد مركب 2 : 
5 -4 - ج)ز +2 - ع)(7 - 2) ح (72)2 





216(>10 يعني 7[ - ج أو 2-72- جأو 4+7- ج 








لدينا 1 +1) - (ت) - (كم) - (تنم) - (قكم) 


أي “هم (2/) - 00/2 حقيقيا معناه 17 - 725 أي ع4 ح مع [[ ع ع . 











لأن 1/248 - 406 و - (46 , 8ق) 


1 ااي ان ) ل 20١‏ م 2 ثم حب 1 2 اي 1 --5 7 7ت ار 


بما أن صورة 8 بالدوران 7 الذي مركزه 4 وزاويته . 5 


ولدينا 46 - 78 فإن الرباعي 4687 متوازي أضلاع . 





أي85- ( ) 0+ ,2-2 


١‏ ومنه1 + 1 -ح ن 
لمدنيكاكلم ‏ +ى, -, 2,(4- ,2)سه- ,2-2 


1 
ومنه ه7/26+ -: + 1 ح- مج 


ادن تمه 224 و2 * ٠/26‏ - ير 2- 2 ومنه نسبة التشابه هي 00 وزاويته > 


111 . شبه مبثر مركز. + 


دنه - # وزاويته 5921 - ح _ 2 ح #ومنه نه -, 1/2 4) "و - 


2 






ل 2 4 ) "5 ح ,1 وهذا يعني أن,7 تحاكيا أي 77 - 5-- ومنه 





الى" ولت ا ١‏ 
(ها4 [ (2/) - #مع ج عدد صحيح سالب . 
لإثبات أن /مستمرة عند ال 0 نضع 7/- » 
الدالة 'م/ مستمرة على 182لأن الدالة 12 <- * مستمرة على +18 ومنه يكفي إثبات / 
مستمرة عند ال( من اليمين . 


2 1 ا ويج 2 0 ْ 
( مآ 117 4 - 1هل) لك (دما) د لط -( 2) ار 





(0) “ر-0- 
ومنه / أن مستمرة عند ال 0 من اليمين 
مد - (عد) لا 
مم - “زعدها) ا ل اليم 
( تدسل)ء (0) #ردزع) , 


2 
- ( عدصا )ون] - 
)جم 5-0 
بسر فيه سفن مدن ون انر لوقح 11507 ين ببق ماين رار 


ومن االكل يرون 
عا 0ج 1 





دما( دما+ 2) - 0 2+( تدصا) - («)' / 
58 
0 ح (2*«) '#معناه0 ع 2 + 12 أو 0 - 82 وبالتالي *-6 ع تدأو 1 ع بد 
0 < () "/ معناه ]مه+ , 1[ لا [> م8, 0[ ع 2 و منه الدالة م متزايدة تماما 
() جب (:) ' #معناه 1 ي> عد بي 2-ج و منه الدالة ا متناقصة تماما على المجال [1 | 








عم - "(عملاء د زه) / 


3 -(2+م صلاء ماحد زع)' /ى 
ود عه- ه.+(2- عد)ة-درء) #ر+زم- دارء)' /- ل" 











00 قيقر المناقشة . 0- 78+ <3- (عدما) “معتاه ع 7ح ,م ب 3  -‏ (عدصا) « 


ري السك ا وب ترون ماضن لجار امف تر المديل: 
7 نرق ع نل 

إدا كان 26 - 72 فإن المعادلة تقبل حلا وحيدا هو ©6- 32 

إدا كان 26 < +7 فإن المعادلة لا تقبل حل . 

إدا كان 26> 0-477 فإن المعادلة تقبل حل وحيد موجب تماما . 

إدا كان 0 >> 72 > 3 68- فإن المعادلة تقبل حلين موجبين متمايزين. 

إذا كان 3 68- ح 772 فان المعادلة تقبل حل وحيد موجب وهو 3 م ح 2. 

إذا كان 3 68- > :7 فإن المعادلة لا تقبل حلول . 


3 - () '/أي 0 ح 3 - 21:2 + 1122 وبوضع 172 ح + نجد المعادلة 

0 -3-غخ2 + 2 ومنه نجد 3- -ح أو 1 دع أي 3-ج ح ير أو م ح عر 

أي أنه يوجد نقطتان من المنحني فاصلاتاهماة” م ح ‏ أو م ح ي#دوهذا معناه يوجد مماس 
آخر يوازي (7) 





(1- عد ما) 2 - زعداع 





ا . : 1 - 1 53 ' 
4 م كبز ]1 - [عدها)) «د- زع«ا'ع 


ا 
رع) “رد زع)'ءو جه م عدصا) عر - 
ومنه مجموعه الدوال الأصلية للدالة / على ]صصع-+4 , 0 هيء + د + (0ت)ع ح- (رج) م 


4# 4 4 4 
20 6 و في 0م 4 
حنتن“ل حتقدقي ئ ثابت 
ف إ ٠‏ 





(#مل + هم - (ي+دهم] - إن دهم - هه 


0 0 
[ 282+ (رسا - ورتم)2م 2) - - - (4)8 


1 1 1[ 1 
7 2108م + 1-072 حت (8) 4م 


4 1 
نهاب ْ - - رتراك سنا 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
الشعبة : تقني رياضي السنة الدراسية : 2017 - 2018 
موضوع تحضيري في مادة الرياضيات 
التمرين الأول : ( 04 ن ) 
1 نعتبر في 75 المعادلتين : (1......)8- بر2018 -2081 و ('03......)5 - بر2018 -2081 
أ- بين أن العددان 2018 و2081 أوليان فيما بينهما . 
ب - باستعمال خوارزمية إقليدس عين حلا خاصا للمعادلة (5) ثم استنتج حلا خاصا للمعادلة (") . 
ج - حل في 25 المعادلة ('5) . 
2 نرمز ب 4 إلى القاسم المشترك الأكبر للعددين :د و بر . 
أ- ماهي القيم الممكنة للعدد نم ؟ 
ب - عين حلول المعادلة (") حتى يكون 4-3 . 
3 4 و 8 عددان طبيعيان يكتبان على الترتيب في نظام التعداد الذي أساسه 5 على الشكل : 08000 ؟ 0/8088 . 
أ - بين أنه إذا كان : 63 - 4م - 8 فإن (*)......63 - 6/8+ :190 
ب - بين أنه توجد ثنائية وحيدة (0:/6) من 22 تحقق المعادلة (*) ثم استنتج كتابة العددان 4و 8 في النظام العشري . 
التمرين الثانى_: (05 ن) 
(ج)م كثير الحدود للمتغير المركب ج المعرف كما يلي : 3-25+6)+ 2[ 3/.-2)+ -(ج)م 
1- احسب (2-)م ثم عين العددان ٠»‏ و 6 بحيث يكون : (*).......[6 +2ه+ 2+2()22)-(2)م 
ب - حل في © المعادلة : 0 - (2)م . ( نرمز ب ؛ ,ج إلى حلي المعادلة (*) حيث 0 < ( 2 )ص1 ) . 
2 في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس المركب ( :0:10 ) نعتبر النقط 4م ؛8 و 0 لواحقها على الترتيب 


2 > 
لكايه ؟ يدوج و29-< تج 


أ- اكتب كلا من الأعداد ,ج ؛ ,ج و م على الشكل الأسي ثم استنتج أن النقط 4 8.4 و © تنتمي إلى نفس الدائرة (ع) 
يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها . 


د ع اسه الطيي ب حل ري د | حقيقي . 
4 


. 27 


ج - عين ثم انشيء المجموعة (4) مجموعة النقط 31 ذات اللاحقة ج حيث : 3 م -ج . عندما م يمسح 2[ 
3 أ - اكتب على الشكل الأسى العدد 552 -رر 
1 0 


ب- استنتج طبيعة التحويل م الذي يحول 8 إلى 4 ثم عين عناصره المميزة وكتابته المركبة . 
ج - حدد مع التعليل طبيعة المثلث 480 . 
د - عين قيم العدد الطبيعي '/, حتى يكون العدد ”7205 تخيلي . 
ه - عين اللاحقة ,رج للنقطة 7 حتى يكون الرباعي 4807 متوازي أضلاع . 
و- استنتج أن النقطتين 8 و 7 تنتميان إلى حامل (4) . 


4 ليكن / التحاكي الذي مركزه 4 ونسبته 2 . 
أ- عين الكتابة المركبة للتحاكي / . 


ب - استنتج صورة لكل من المستقيم (87) والدائرة (0) بالتحاكي 7. 
ج - عين الطبيعة والعناصر المميزة للتحويل 7٠,‏ ( يطلب تعيين الكتابة المركبة ) . 
التمرين الثالث : (04 ن) 


يحتوي كيس على عشر كريات بحيث : خمس كريات حمراء تحمل على الترتيب الأرقام 2- ؛ 1- ؛ 0 ؛ 1 ؛ 2 وثلاث كريات 
خضراء تحمل على الترتيب الأرقام 1- ؛ 0؛ 1 وكرتان سوداوان تحملان على الترتيب الرقمين 1- ؛ 0 . 


1 نسحب عشوائيا وفي آن واحد كريتين من هذا الكيس ونفترض أن كل الكريات لها نفس احتمال السحب . 
ليكن 5 المتغير العشوائي الذي يرفق كل سحبة ممكنة بالعدد الحقيقي ار - اما حيث م و بر هما الرقمان اللذان 
تحملاهما الكريتان المسحوبتان من الكيس . 
أ- عين القيم الممكنة للمتغير العشوائي 6[ . 
ب - اكتب قانون احتمال ‏ ثم احسب أمله الرياضياتي . 
2 نعيد كل الكريات المسحوبة إلى الكيس ونسحب منه كريتين دون ارجاع. 
أ- احسب عدد الحالات الممكنة للسحب . 
ب- احسب (4)م و  5)8(‏ ؛ حيث الحدثان 4 و 8 معرفان كما يلي : 
م : " الكرتان المسحوبتان لوناهما مختلفان " 
: " الكرتان المسحوبتان تحمل كل منهما عددا موجبا تماما . 
التمرين الرابع :( 07 ن) 
ا ) نعتبر الدالتين م و 7 المعرفتين على المجال مم0[ بعاايلى. : دما -1-: - (د) ع و م1( -:) +« - زد )م 
١/1‏ - احسب (8')*2 ثم استنتج اتجاه تغيرات م على المجال إمد:0| . 


ب - استنتج أن 0< («) م من أجل كل ,ر من المجال ]0+:0[ . 


23 ٠ 


3 - من أجل كل ,م من المجال إمد نم[ بين أن : تدما(1-: )+ (جا)ع +1 (د)م 
د - استنتج أنه من أجل كل من المجال ]مه+:0[ فإن : 0 < ()/ . 
)|١‏ نعتبر الدالة العددية م المعرفة على إمد:0[ كما يلي : '(دما)-ء ماع +1 (د) /, 


وليكن [,©) منحناها الواني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [:0:2) : / وحدة الطول «ر10 ( 


1- احسب (+«) “ردنا و («)/ متنا وفسر النهاية الأولى هندسيا. ( لاحظ أن الى مم + - ()/ ( 


مجعر 1 


ادافين أن المعادلة 0-(«) ر تقبل حلا وحيدا ٠ن‏ حيث ]0,4:0,5/ ء به : 





2 أ - بين أن من أجل ]مه+:0[ : فإن : عله ريم 

ب - استنتج اتجاه تغيرات الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها . 
3 - اكتب معادلة المماس (8) في النقطة التي فاصلتها 1 . 

ب - تحقق أن : («) ع(2-1ما) -- («)/ر . 

ج - استنتج الوضع النسبي للمنحنى [,0) والمستقيم (8) . 
4) انشيء المنحنى (,0) والمماس (4) ٠.‏ (تقبل أن (,0) يقبل نقطة انعطاف فاصلتها محصورة بين 1 و 1,5 ) 
5 - بين أن الدالة 2 + م21 - “( م1)+ ج م دالة أصلية للدالة “(«م1) على المجال ]مم+:0[ . 
ب - باستعمال المكاملة بالتجزئة بين أن الدالة لمعم ايه دالة أصلية للدالة درمز جع على المجال [مم+:0[ . 
ج - احسب ب ”,رن مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى (,0) ؛ حامل محور الفواصل والمستقيمين اللذين 


معادلتاهما كين فق كتين .. 
تعقو الننقالبة العددفة ٠‏ جامد ١‏ (ك) لح برا 
ااا ) نعتبر المتتالية العددية (,,) المعرفة من أجل كل عدد طبيعي , ب : 


1 - برهن بالتراجع أنه من أجل كل لأاء م : 6> >1 
2- ادرس اتجاه تغير المتتالية (,«) . ( يمكن الاستعانة بالسؤال 3 - ج ) . 


3 - استنتج أن المتتالية (,) متقاربة ثم عين نهايتها . 


صفحه3 


الشعبة : تقني رياضي السنة الدراسية : 2017 - 2018 
تصحيح الموصوع التحضيري في مادة الرياضصيات 
حل التمرين الأول : 


1/ نعتبر في 72 المعادلتين : (1......)8- 2081-2018 و (03......)8 2081-2018 


+ 





آخر باقي غير معدوم في سلسلة القسمات المتتالية يساوي 1 ومنه 1-(0)2081,2018ءع م أي العددان2018 و2081 أوليان 


ب - باستعمال خوارزمية إقليدس تعيين حل خاص للمعادلة (5) ثم استنتج حلا خاصا للمعادلة ("8) : 


2081-8 -63 
لدينا : (2018-63)32 -42 ومنه (2018-63)32([)31)-1-63 تكافيء (2018)31-(630993 -1 ومنه 
(1-63-2)31 
(2018)31-(2081-2018()993) -1 ومنه 1- (2018)1024-(2081)993 


ومنه الثنائية (993:1024) حل خاص للمعادلة (") . 
ومنه حل خاص للمعادلة (") هو : (993«3:1024<3) أي الثنائية (2979:3072) حل خاص للمعادلة (") . 
ج - حل في 7 المعادلة ("2) : 


3 - :و2018 -2081 


منه (*)....(3072-: )2018 - (2081)16-2979 
اي يا 2 0 ْ 


2081 ومة 81 ومااك اد ا 0 
(وجود-) 11/0081 ومنه رو _ ,يي ,205 وبما أن 1- (00)2081,2018عم فإنه حسب مبرهنة غوص 


ود 208/١‏ ومنه يوجد #7 حيث 2081 - 3072-ر وعليه نجد 3072 20814 - بر 


وبالتعويض في المعادلة (*) نجد 2979 +201864 - ومنه 2 1/ (3072+ 2979:2081 + 2018/6)! - 5 


2 القيم الممكنة للعدد 1 : 


لدينا / 0 101 


1 0 وهلة 4/0081-2018 ومنه ,4 ومنه [1:3] © 4 
2 72018 
ب - تعيين حلول المعادلة ("7) حتى يكون 1-3 : 


صفحة4 


له 0 57 [ا0 2« ين [2018+2979-013] بي [2018-013] بر [0]3-غ6 
0 [0]3 دمر [20814+3072-0]3 [0]3 20814 [0]3-ع 


ومنه يوجد 7 ح'2 حيث : 232 -ع/ 


ومنه حلول المعادلة (") بحيث 3 - (بر :)مع م هي : 2ع 1/ (3072+ '/2979:6243 + '6054/6)! - 5 


1 دك 
٠06000 3‏ -للمى ؛ 5-0808 . 
| تبيان أنه إذا كان : 63 - م - 8 فإن (*)......63 - 68+ ه19 


4 + 8,53 + 0,52 + ا5.ين + '5.ن - يو و0860 - 4م 


نا 
“5ن + :8.5 + 52.ين + ا8.5 + 8.50  -‏ 06068 - 8 


|حيد 4 > نح >0 و 6>4 >0 


125-+631-<خ4 . 
ومنه ومنه 19+67 - 4 - زر 
6500-7 - رآ 


ومنه إذا كان 63 -4 - 8 فإن (*)......63 - 66+ ه19 
ب - تبيان أنه توجد ثنائية وحيدة (6:») من 737 تحقق المعادلة (*) ثم استنتاج كتابة العددان 4و 5 في النظام العشري 


لدينا [1:2:3:4!» به و |10:2:3:4» 6 





00 -----2--5--2 


ومنه توجد ثنائية وحيدة (6:م) تحقق المعادلة (*) حيث (3:1) - (8:) . 


«استنتاج كتابة العددان .و 5 في النظام العشري : 


ون 4-6314+1258 نر (125)1+(631)3-<4 يعدن 4-2018 
47#- 65006 - 8 (131)1+(650)3 - 8 1 - 


صفحه5 


حل التمرين الثاني : 
(ج)2 كثير الحدود للمتغير المركب ج المعرف كما يلي : 2+6[ 3-25/3]+3[22/.-2)+ -(ج)م 
1- حساب (2-)م ثم عين العددان ٠‏ و 6 بحيث يكون : (*).......[6 +02 2+2()22)-(2)م 
0 -6+ 4/3 +6- 4.3 - 8 +8 - 6+ (2)[ 2.5 -3)+ “(2-)[ 5/.-2)+ '(2) -(2)م 
ومنه العدد 2- جذر لكثير الحدود(ج)م ومنه (م +2 2+2()22)-(2)م 
ومنه 26 +20:2-+ :ج22 + ج6 + جب + ”ج - (ج)م ومنه 6+20(2+2/6)+2(25+م)+ ثثج -(ج)م 


وامقة 0 ومنه (*) 0 [3+عق/.- ”)(2+ع) - (هام 


ب - حل في © المعادلة : 0 - (7)2 


0 رك 0 
0-(2)م تكافيء 0 - [32+3/.- *2+2()2) 5-9 ل 0 


- حل المعادلة 7 


4-9-2 ومنه 3 - ل 


3 3 3: 3 : 

ومنه . 5 3 0 
02 2 2 :2 

ومنه 2 2 0 : 


2 


2/ كن ؟ ,2 دوج و 2--22ج 


أ كتابة كلا من الأعداد ,ج ؛ ,ج و .: على الشكل الأسي ثم استنتج أن النقط 4 ؛8 و © تنتمي إلى نفس الدائر (0) 


يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها : 


0 2 1ج + 3 ثلا ١ك‏ 
ساسع ايج 


7 
01 


©2035 ح رج ديج © ”7م2-2- دج 
- استنتاج أن النقط 4 ؛8 و 0 تنتمي إلى نفس الدائرة (0) : 
2- إمه| - إوع| -|رج| تكافيء 2 - |و: - م :| - إن - وإ - |ىج - رءج| معناه : 2 - 00 - 08 -04 


ومنه النقط 4م ؛ 8 و © تنتمي إلى نفس الدائرة (0) ذات المركز (0)0,0 ونصف القطر 7-2 . 


ب - تعيين قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون العدد | حقيقي : 


4 


7 
-ق 


1 2 قَةٌّ معنا ٠‏ 2 تكاة 31 تكاة 3 26 
لغ | حديمي ه جرع - الت إزورح فيء م2 - | لذ أعونو., تكافيء ,ع - | - 1.018 


5 8 4 4 


رق 


تكافيء د 3 ٠‏ تكافيء 1 ومنه 3 - م حيث 2 2 . 


-_ . 27 


ج - تعيين و إنشاء المجموعة (ى) مجموعة النقط 77 ذات اللاحقة - حيث + 3 مم -ء . عندما / يمسح +[ 


. 27 27 


لدينا 73 م -ج ومنه | 7 اع (ت)م» تكافيء + 7 - (ج) نه ومنه 2 + - (ج) عن تكافيء 


7ع 1 / 2 - (611,) ومنه (4) هو نصف المستقيم (034] والذي ميله : باستثناء النقطة 0 . 


3 أ - الشكل الأسي للعدد عش - م : 


ع4 ورمه 





#س ‏ 2 : 
١ 2 2 | 5 3‏ تدان اميف اوس 1ك ٠‏ 





46 4ه 


. 
٠‏ -] 
وملة 3م - درق 


ع 86 
ب- استنتاج طبيعة التحويل , الذي يحول 8 إلى 4 ثم عين عناصره المميزة وكتابته المركبة : 


7 7 
٠ 5-6 5 4 06 -8 ]- ٠.‏ .2 .2 3 
لدينا 7 م- عخت تكافيء (.ج- وج673)2-مج2- رج وهي من الشكل (ي:ج -4)2 - 7ج - 2 حيث “)اك ه 
ع> ‏ ورنه 


31-1 »| »| ومنه ‏ دوران مركزه (2,0-)2© وزاويته _ 








ومنه من أجل كل نقطة (ج2) 34 صورتها ('1/')2 بالدوران م فإن (65)2-22-م2-ج 





ج - تحديد طبيعة المثلث 480 : 


2 ره 


46 
تكافيء 66 ومنه المثلث 486 متقايس الأضلاع 
3 














26 ورنه 


3 016 يتاه 0216 
20 نه 





73 ٠ 


د - تعيين قيم العدد الطبيعي '7 حتى يكون العدد ”7205 تخيلي : 
201577 


| 7 ل 
ممم كا : مدا 0-1" )+ - ( ")يبه ومنه 17 / ل أن« ومنه 


جتح-ع20197 


#0 و حا ماكز اك 
7 +#/ م5 - | "م تكافيء 7 -// ا : 3 ومنه ,27 -+7/ مد 6 


0 33 
تكافيء ا ومنه نجد : | :2 214/4 + - "ل 


ه - تعيين اللاحقة ,ح للنقطة 7 حتى يكون الرباعي 1807 متوازي أضلاع : 


2 +يتة _ و2 + مة مهن 0 ا ا 
اه تكافيء .: + ,ء - وج + رج تكافيء وج -,: + رع - رج ومنه :1/3 +2-1-:1+1/3- رج 


ومنه :2.0/3 +2- - رج |. 


و استنتاج أن النقطتين 8 و 7 تنتميان إلى حامل (4) : 
حََ 


اك 


لدينا :2.0/3 +2- - وج ومنه 5 ا -[:3/.+1-)2 د ره ومنه 2ع // + 2 - 2 ) 218 
503 
ومنه (4)ع(1 


ولدينا أيضا (ره) عن - جد + 5 - - كت - م بح - م + (رج) قن . (يمكن الاستنتاج بطرق أخرى ) 


ومنه 8 و 7 تقعان على نفس الحامل . 
4 ,7 التحاكي الذي مركزه 4 ونسبته 2 . 
أ تعيين الكتابة المركبة للتحاكي // 


من أجل كل نقطة (2) 14 صورتها ('71')2 بالتحاكي / الذي نسبته 2 ومركزه 4 لدينا : 


من العلاقة (2) نجد :2-2,/3- - ,0-2 وبالتعويض في (1) نجد :| /27-2-2://3 -ح 'ج : / 


ب - استنتاج صورة لكل من المستقيم (8) والدائرة )0( بالتحاكي 7: 
© صورة (87) : 


بما أن التحاكي يحافظ على التوازي وعلى استقامية النقط فإن صورة المستقيم (87) هو المستقيم (”' 


50 ) حيث '8 و 1 
هما صورتي النقطتين 8 و 7 على الترتيب بواسطة التحاكي // . 


8 ٠ 


©ه صورة الدائرة (0©) : 
صورة الدائرة (0) هي الدائرة ("0) التي مركزها [2,20/3-)'م0 صورة (0)0,0 بالتحاك/ ونصف قطرها 27 -// 
ج - تعيين الطبيعة والعناصر المميزة للتحويل 7٠,‏ ( يطلب تعيين الكتابة المركبة ) : 
التحويل مه/ هو تشابه مباشر نسبته 2 ( نسبة التحاكي 7) وزاويته َ (زاوية الدوران / ) 
- تعيين الكتابة المركبة للتحويل7٠7‏ : 


2 5 ,2 1 7 1 
ا 12-8 


لدينا ظ 01م ظ 
2-1- ج22 - 'ج :1 


لالمستموةء اد لماه ((ج)”)ف- ره )رمدة) 
ومنه 2-5[ قل جما | مجه 


ومنه نجد . 





مركز التشابه مه هو النقطة الصامدة © ذات اللاحقة 4 - 431 


[نقل.+1)-ا 


: الإنشاء‎ ٠ 





حل التمرين الثالث ٠:‏ 
خمس كريات حمراء تحمل الأرقام 2- ؛ 1- ؛ 0 ؛ 1 ؛ 2 وثلاث كريات خضراء تحمل الأرقام 1- ؛ 0؛ 1 وكرتان سوداوان 
تحملان الرقمين 1- ؛ 0 . 


1/ نسحب في أن واحد كريتين 


ع المتغير العشوائي الذي يرفق كل سحبة ممكنة بالعدد الحقيقي |ر-+|م1 حيث + و بر الرقمان اللذان تحملاهما الكريتان 
المسحوبتان من الكيس . 


أ تعيين القيم الممكنة للمتغير العشواني ,ز : 
القيم الممكنة للمتغير العشوائي ع هي : 0 ؛ 112[ ؛ 3سا ؛ 4م[ 


ب - قانون احتمال 2 ثم حساب أمله الرياضياتي : 





عدد الحالات الممكنة للسحب هو : 38 (يمكن الاستعانة بجدول ) 
ه حساب (2)1-0 : 
( سحب كرتان تحملان الرقمين 0 و -1) أو ( سحب كرتان تحملان الرقمين 0 و 1) 
أو ( سحب كرتان تحملان الرقمين -1و-2 ) أو ( سحب كرتان تحملان الرقمين 1 و2 ) 


- (0 - غ1 )مر 
36 36 ا ( 


و 
ه حساب (102-غ2)1 : 

( سحب كرة تحمل الرقم 0 وكرة تحمل الرقم 2 ) أو ( سحب كرة تحمل الرقم 0 وكرة تحمل الرقم -2 ) 

أو ( سحب كرة تحمل الرقم -1 وكرة تحمل الرقم 1) 


امم مم اسم م 0 غم 

ع (كسكا» مها : (قعقا_ روم بوم 
© حساب (103-غ2)1 : 

( سحب كرتان تحملان الرقمين -1 و2) أو ( سحب كرتان تحملان الرقمين 1 و- 2 ) 


1 000 
الاح العا وير 


صفحة10 


#وحساب (104-غ2)1 : 
( سحب كرتان تحملان الرقمين 2 و -2) 


اع امم 
اانه 0157 )' 
38 38 
ه حساب الأمل الرياضياتي 3006 : 
4 
(,]1 - غ1)صم « لاح )2 
1-1 
|سعم زح قم | كك |«ممد كة |« 
38 6 6 38 
4 هه (ة ) 1 
2/ نسحب من الكيس كريتين دون ارجاع. 
أ-عدد الحالات الممكنة للسحب ٠‏ 
عدد الحالات الممكنة للسحب هو: 43-90 
ب- حساب (4)م و (2)8 ؛ حيث الحدثان 4 و 8 معرفان كما يلي : 
4 : " الكرتان المسحوبتان لوناهما مختلفان " 
/ سحب كرة حمراء وكرة 1 حصر اء) أو (كرة حمراء وكرة سوداء ) أو ( كرة 1 حصر اء وكرة سوداء ) 


1 لك »ا ل24 + له » لم2 + له » ئه2 _ 
15 90 


: " الكرتان المسحوبتان تحمل كل منهما عددا موجبا تماما 


ومنه. (4)م 


( سحب كرة تحمل الرقم 1 وكرة تحمل الرقم 2 ) 


2 مه 


الع 70 


إعداد الأستاذ : أمين - ش 


صفحة11 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية ثانوية الشهيد عبد الكريم هالي قمار 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبية دورة : ماي 2014 
الشعبة : رياضيات 
اختبار في مادة : الرياضيات المدة : 4 ساعات ونصف 
على المتر شح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
| الموضوع الاول 
التمرين الأول : 
1-- نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة ©) المعادلة ذات المجهول 2 والوسيط الحقيقي بن التالية : 
0 - 1بو13- ع(ه4 + 13) + “ج(زن +4) - أ ..... 17 ) 
1. بين أن المعادلة (7/) تقبل حلا تخيليا صرفا يطلب تعيينه . 
2. عين العددين الحقيقيين 4 و5 بحيث المعادلة () تكافئ المعادلة0 - (8 + ج40 + 07()22 - 2) . 


3. حل في ') المعادلة (//). 
11- في المستوي المركب المزود بمعلم متعامد ومتجانس مباشر (00:7:7) . نعتبر النقط 4رء » ') و © التي 


لواحقها على الترتيب بم - رع »2+37 - وج » م2 - م2 و5- ج2 . 


1. بين مج لاحقة النقطة ', صورة النقطة 7 بالتشابه المباشر 3 الذي مركزه | رده ل وزاويته برخي 


تبن (لجت)... 


2. عين 2 لاحقة النقطة ", صورة النقطة 7 بالدوران/ الذي مركزه [ منتصف [48] وزاويته _-. 





0 . 2 حك يري رك . َ 4 
3 احسب دجمت ومد - مه »ثم اكتب العدد 4 © على شكله الأسي. ماذا تستنتج ؟ 
27 ره 
1. (1)282-10+(12+50- 2ه2) مود مه 
ا تحت حب | تت , 
(26-5) + (يم -]) م2 - ر2 
ب) عين قيمتي بن التي تكون من أجلها النقط 4رء / و"/ في استقامية. 
ج) من أجل قيمتي بس المتحصل عليهما سابقا بين أن تنتمي إلى الدائرة (60) التي قطرها [)8]. 
التمرين الثاني : 
في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (/:ثر:0:7) نعتبر النقط (3:2:1)ك » (8)3:5:4 و (6©)0:5:1. 
1. بين أن المثلث )4 متقايس الأضلاع . 
2. تحقق أن الشعاع (1-:7)1:1 شعاع ناظمي للمستوي (418)07). ثم استنتج معادلة ديكارتية له. 
3. أ) عين إحداثيات النقطة © مركز ثقل المثلث 486١‏ . 
ب) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يمر بالنقطة 6 ويعامد المستوي (10)كل) . 
ج) نعتبر النقطة(1- 1:2 + 2:4 + 5)2, حيث + عدد حقيقي . عين العددم حتى يكون “48 - 457 . 
د) عين طبيعة رباعي الوجوه7/48)1/ حيث (4:6:0)/ . ثم احسب حجمه '[. 
4. بين أن المستقيمين (74/) و (800) متعامدين . 


الصفحة 1 من 5 


5 أ) عين المجموعة (5) للنقط 14 التي تحقق » 6- || 1/7 + 1/6 || . 
ب) عين الوضع النسبي للمجموعة (5) والمستوي (41500). 
التمرين الثالث : 
1. نعتبر الدالة / المعرفة على المجال [|مه+:0] ب: 2+1 +<- -ح («) كر و(,0©) منحناها ( انظر الشكل) 


ل ا ل ل 8267 كك كك 9 كت سس دع فك سسكم مك دك 
0 بحيث 0 - ر(يم) ر. 2 


ب) استنتج إشارة ()/ على المجال ]مه+ :0]. 
2. نعتبر المتتالية (.)) المعرفة على!1 ب :1ح ,)1 
و من أجل كل عدد طبيعي 7 4ه + 1ل ح رلا 5 


أ) احسب ,2 و ,/ه ثم 1+1/+1/1+ 1/. 
ب) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 21 > ,11 > 1 . 
ج) عين اتجاه تغير المتتالية (,/)» ثم استنتج أنها متقاربة. 
د) استنتج نهاية المتتالية (,,) ثم احسبها. 

التمرين الرابع : 





/ عدد حقيقي موجب تماما » نعتبر الدالة ‏ المعرفة على 1# ب: “مع +1 - م - («)ع/ر. 
نرمز ب (2)) للمنحنى الممثل للدالة رفي مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (أر: 0:7). 
1- نعتبر الدالة ,ج المعرفة على 9[ ب: “ كج( + ]) +1 - (د)رع . 
1. احسب المشتق () مج ثم أدرس إشارته. 
)١.1 -1‏ بين جميع المنحنيات (0,7) تمر بنقطة ثابتة 7 يطلب تعيين إحداثيتيها. 
ب( أحسب نهاية الدالة ,/ر عند م- و معلل , 
ج) بين أن المستقيم ((7) الذي معادلته 2-1 دنر مستقيم مقارب مائل للمنحنى (')) بجوار م-. 
2. ادرس اتجاه تغير الدالة »ثم شكل جدول تغيراتها. 
3. أ) عين معادلة المماس (8) للمنحنى (,6)) عند النقطة التي فاصلتها 0. 
ا 3 2 2 ا 
ب) بين ان النقطة ا ب ا نقطة انعطاف للمنحنى ()). 
4. أ) بين أن المعادلة 0 - () رتقبل حلا وحيدا وه حيث 1 > سن > 0. 
ب) بين أن المسافة بين النقطة ((يم) كر :)7( والمستقيم ((1)تساوي 2/./ “وين . 
5 ) بين انه من أجل كل عدد حقيقي «رء 2- - («-) ,م كر + (2*) كر .ماذا تستنتج بالنسبة ل (/60) و (م_6©)؟ 
ب) الشكل المرفق يمثل المنحنى (0)). أرسم على نفس الشكل المنحنى (,_0)). 
0 0 
2-111 2 عدد حقيقي سالب تماما. نعتبر التكامل التالي: عق مر ر - ع1 


1. هل العدد .] يمثل مساحة ؟ علل. 
2 باستعمال المكاملة بالتجزئة أحسب 1 ثم 4 7 »ع فسر هذه النتيجة. 
0 - جم 


ء 1 
3. بين ان جح ع[ 717 . 
ح/ مه - جم 


الصفحة 2 من 5 


الموضصوع الثانى 


التمرين الأول : 
: 5 ّ .4 . 2 
1- حل في مجموعة الأعداد المركبة 0) المعادلة : 0 - | (1+ كلم +2 + 17 جع). 


1- في المستوي المركب المزود بمعلم متعامد ومتجانس مباشر (00:1:17) . نعتبر النقط 4رء 8 و0 التي لواحقها 





على الترتيب 27 +1- ح رج ٠‏ (3/+-1)2- و2 و 27- 5ل <ع2. 


1. احسب إح2 | و | - و | ثم أنشئ النقط 4 » 8 و 0). 
2 
وراو2 0 . 

3 





2. بين أن النقطة ') هي صورة النقطة 7 بالتشابه المباشر؟, الذي مركزه1, ونسبته 


3. أ) عين,.: لاحقة النقطة'0) نظيرة النقطة 0 بالنسبة للنقطة 4.. 
ب) علما أن الرباعي ) '[ '")ر متوازي أضلاع بين أن لاحقة النقطة 'ي هي (2+3)+2-- بوع. 


ج) اكتب العدد ©0-2- على شكله الأسي. 
20 ورك 
1+5 "08 406 


د) استنتج أن (08':08)) ع (4100 :4 ) » ةر 
( ن( كر 7 





التمرين الثاني : 
2-1 مءم وع أعداد طبيعية حيث : ح > م > ه > 1 . 
عين الأعداد 0 و© علما أن في النظام ذي الأساس 1ن يكون 6ح +دم و545 -<مم 1 
1- نعتبر المعادلة 8 -:1ر212-17 ....(1)» حيث 2 و بر عددين صحيحين طبيعيين. 
1. ) عين الثنائية (720:30) حل للمعادلة (1) . 
ب) حل في “21 المعادلة (1) . 
2 أ) أدرس حسب قيم العدد الطبيعي (7» بواقي القسمة الإقليدية للعدد 97 على 13. 
ب) بين أنه إذا كان (©/:ه) حل للمعادلة (1) فإن |0113 - 2 - 9212 3318120 
3. أ) بين أنه إذا كان (بر:) حل للمعادلة (1) و|[0[4 > فإن [2014مر. 
ب) عين («ر:) حلول للمعادلة (1) التي يكون من أجلها 4 ح (بر::)20)12 . 
التمرين الثالث : 
في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (/:ر:0:7) نعتبر النقط (1:2-:4)1 :(8)3:0:4 و 
(2-:0)3:3) . والمستقيم ((7) المعرف بتمثيله الوسيطي التالي: /2 -1--2 وع/2 + 2-2 بر وع/8- - ع . 
مع / عدد حقيقي. 


1. احسب الجداء السلمي '8.40لمر. استنتج طبيعة المثلث 4860 . 
2 أ) عين إحدائيات كل من النقطتين '©6 و7 حيث © مرجح الجملة ((0:1©) ,(2-:4:3(,)8) و7 منتصف قطعة 


المستقيم 4©1]. 
ب) ما طبيعة الرباعي 4710 . 


3 أ) احسب 820722402 و 0075 . 
ب) عين مجموعة النقط 7 من الفضاء التي تحقق: 18- 7/602 + “21/18 - 31/47 . 


الصفحة 3 من 5 


4. نعتبر سطح الكرة 5 الذي مركزه 2) ونصف قطره اشير سه (8) للنقط 4 من الفضاء التي تحقق 


8- - 1/0.17 حيث (6:0-:6-) 17 . 
أ) عين معادلة ديكارتية للمجموعة (2). 
ب) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يمر بالنقطة 0 ويعامد (2)» ثم استنتج إحداثيات النقطة 7 المسقط العمودي 
للنقطة 0 على (2). 
ج) عين العناصر المميزة للمجموعة (57) 2 (2) . 
5. بين أن المستويين (2)و (48)0 ) يتقاطعان في ((7) . 
التمرين الرابع : 
1- باستعمال قابلية الاشتقاق للدالة م[ جاع عند 1 لس 0 ثم استنتج أن ا ششاه 1 . 


[-خ [جبيير ,0 مجع 


11- نعتبر الدالة / المعرفة على المجال [مه+:1] ب :[1- تلدع )ساد وم)/ و (0©) تمثيلها البياني في مستو 


منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( زر 7: 0). 
1. أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 1 < ) جك تلها |طحعما- ضام 
23 


ب) من أجل 1 <عنء بين أن - | 2-1 . 





2+1 1 
ج) بين أن الدالة م غير قابلة للاشتقاق عند 1. فسر النتيجة بيانيا. 
2 أ) احسب ( عد ) / 1371 . 
' ' َك 1 
ب) بين أنه من أجل كل عدد حديفي 2 من المجال إمع د ن1لء 1 
8-1 ع 


3. ليكن '5 مساحة الحيز ر/ المحدد بالمنحنى (,0) ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتاهما 1-عرو2-3. 


او 8 نقطتان من (0)) فاصلتاهما على الترتيب 1 و 3 » والنقطتان ((2/+ +2)1:215)1 و(0)3:0 من المستوي. 
أ احسب مساحة كل من المستطيل ()8 42 والمثلث ()48 . 
ب) استنتج أن » (2/ + 4[12)1 > 5 > (2/ +1)م21. ( ملاحظة : (2:0/2 +3 -2(2/ +1)) 


2 
٠‏ 0 1+ : 
1- نعتبر الدالة بم المعرفة على المجال ]00+:0] ب :-- د )ع د (. ©) تمثيلها البياني. 
ع6 
1. بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 0 < + » 1 < (1)ع . 
2 أ) بين أن مح («)/ ه م . ثم بين أنه إذا كانت (:) 14 نقطة من ( ,0)) فإن (:()' 14 نقطة من (000)). 


ب) ماذا تستنتج بالنسبة للمنحنيين ( ,0) و (.0)) ؟ ارسم المنحنى في المعلم السابق (,"0)) . 

3. ليكن ''5 مساحة الحيز'(/ المحدد بالمنحنى (.0) والمستقيمات التي معادلاتها 0 - :رء (2/++ 1)ه21 -+ و3 بر . 

أ) بين أن عدو (س)ج 7""727] - (2/. + 1)ه6[1 -'5. 
عن ] ثم استنتج قيمة '5.. 


0 


- ررم ء ثم شكل جدول تغير الدالة /. 





ب) احسب عن (<) 9 


الصفحة 4 من 5 


اللا 

اللا 
1 16 361 35 5 1 56 3 5 35 5 :5 15 511 35 5 55 36 :35 35 كك لكر 
ام ااا 
اللا 
لا ا ا 


ل ل لي“ للا 


9 


لل لثم ا اال لالطالا 


ا ا 
الل للا 
عا 
لكلل يلللا 
ا الل للا 
ام للا 
اال ل لل للا 
لل 222 
الل لل لل للا 
ام كا 
501 5 1 3 15 3756 23 1535 0 3 15 5 161 15 01 50 25 15 16/5 :10 101 36 11 
ا 


ةل لل لل ل الل لل لطت | | | فا 
م م 
الل للا 
1 15 15 51 511 كر 
الل للا 
ابل ل ا ير ا لئسا 


الل للا 
الل ل الل طلا 
الل لل طلا 
الل ل ل لال لل لال 
ا 11 
اع 
لا 
ام" 
اع" 
ليلل لمي ل لطا 
الل | أ ا 
اللا أ ا 
ا" 
ل ا يا د 


الصفحة 5 من 5 


ثانوية عبد الكريم هالي - قمار - 
تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات 


السنة الدراسية : 2014/2013 


الموضوع الأول(1) 


© التمرين الأول : 
[0-1- ننم13- ج(يو4 + 13) + “ج(زو +4) - تج .. (7) 
1. نضع [:ز - 2 مع :[ عدد حفيقي. 
بر - ج حل للمعادلة يعني أن : 
0 - نيه 13- نريه4 - زبرة 1 + [دبريع + “ررك + درو 


ا 0 ع نريو4 - ترر4 
وهذا يكافئ 0 : أ 


9و 


0 -136-:13+ 2ررين + ذبن - 


0 ل 
0 - ( - بر)13- زيم بو) 2و لذن 
ومنه الحل التخيلي للمعادلة (// ) هو يم: ح ج . 

2 ()تكافئ 0-(13+ج42- 2ع)(تم-ع). 

اي 4- حب و 6-13. 

3. (28)تكافئ 7-0م-م أو2-42+13-0 . 
أي زيم - ع أو 9:5 - 205 - 2) . 


ومنه حلول المعادلة (2) هي: | زيم » 2-37 » 37 + 2 


1]- لدينا النقط )رء #» © و0 حيث ,رن - رع : 


1 2/. 
1. 1 - (5)8 يكافئ ( رج - مع) 4 #حح بره - ررك 
1 
اي ماري ور مج ومنه 


(20 +يه + 21-3 + نيه - (3+ 2) 2 - بره 


0 اهيدا 5 
إذن: مر 
2 2 














2 لدينا'/ ح (7)6 و | ككة +1 5-7 
وعنة زم 2- 26 م- [2 - جرة 
أي كلد ب بر ككة- وير - 7 





0 جد 0 
إذن ٠:‏ حل إرلب 2 جج. 
7 _ 


3. حساب رع - ى2 ومءج - بمج . 
(07 - 1)5- - 51 - يم- - رع - مرج و 


الشعبة : رياصيات 
71 
0000 1[ 01 -5 0-2 
1- (1ب-ث)1م مجع -جمه 
الاستنتاج : 
ع 2خ سرام 7 2-- وبر عر 








فإن |40 - لط و (40 ) ل ("لط)١‏ . 
4. أ) لدينا 7- يل عد رج - ارج ونحسب رج - ,2 
١‏ 1 
ي [(3-ه)1 + (1+ ه-)]ج - بره - رة. 
| 5(7 - نه) - (ب - ]) |(51 - يه-)2 
أى (10- 2يه1)2 + (50 +يه12- 202) مع - بمج 
١‏ “(5 - ن) + “(يم - 1) م2-ر 2‏ 
ب) كرء 2 و" في استقامية يعني أن العدد المركب 


277-22 
ومنه دك 


27 - جره عددا فيقيا. 

410 
2062-10- 0 | 

وملة 

0ع “(5- م) + 2( -]) 

إذن 5/. - ينه أو 5/- - يو / 

ج) من أجل 5/.:- - رجأو 2/5 - رج يمكن 
التحقق بسهولة أن 0 -8.4)00ك وعليه النقطة 4ر تنتمي 
إلى الدائرة (0) . 

د) بما أن (20)) 4 فإن (400 ) 1 (48 ) ومنه 
07 مثلث قائم في . 


)0,00: 2,24( 





كاثوية عيد الكريم الى - بان .. 
تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات 


السنة الدراسية : 2014/2013 
الشعبة : رياضصيات 


الموضوع الأول(2) 


التمرين الثاني: 
لدينا النقط (4)3:2:1 » (8)3:5:4 و (0:5:1)) 
1. المثلث .)4 متقايس الأضلاع بالفعل : 


.820)-3:0:-3( و‎ 40)-3:3:0(١ 48)0:3:3( 


زهته 3:/2- 2-76 6 ارت 37د 52ب 02 لد قر 
2 (1-:77)1:1شعاع ناظمي للمستوي (225)0) بالفعل: 
0 -(1-)3 + (301+ (001 48.7 و 
0-1-0-+(30+(30-- 077ل 
أي 7 عمودي على كل من 1 و 16 . 
إذن : (480 ) ج (1::7:) 14 يعني أن 0 - 7 011 . 
أي 0-(1- 2)-(5 - بر) + (0-). 
وأخيرا معادلة (180) هي :[0-2-4-0 + | 
3. أ) © مركز ثقل المثلث "486 . 
إذن : 
| تل وقخية, الخ وخ ولا قط وقطمة إن 
3 3 3 
ومنه (0)2:4:2 . 
ب) المستقيم (48) يمر بالنقطة 06 ويعامد المستوي 
180 ) أي يمكن أن نعتبر (0:7) معلم للمستقيم (4) ؛ 
جرع عير 
ومنه (/) ج (1::2:<) 71/4 يكافئ 2 + 4 ح بره 8[ ح ع/. 
2-8 دج 
ج) نلاحظ أن 5 نقطة من المستقيم (4) . 
“8ل - “5م يكافئ 
8- 205 -]) + 202 +غ) + *(4-1). 
أي 18- 6+ :/3 ومنه [21-:12» 4/. 
ومنه(5)4:6:0 أو (5)0:2:4. 
د) ل تنتمي إلى )١(‏ ومنه المثلثات إب1”0 » 170 و 1000 
قائمة ومتقايسة لأن '20) - 28) ح 21) ومنه 
8 - 70 - 78 - ار[ . 
إذن: )48 رباعي الوجوه منتظم . 


.9 ماك 


/ - 
2 


لدينا (2:2-:2-) 70 ومنه 2.0/3 - 1,70 . 
إذن : م9 ح /[. 
4. لدينا (4:1- 74-1 و (3-:3:0-)890 


1 |1 1 
مد - 700 » 0 


ومنه() )8 ارم . 
إذن : المستقيمان (4/) و (800) متعامدان . 
5.) لتكن , منتصف قطعة المستقيم [700/]. 
6 | كل[ +1 || يكافئ6 ح || 17[ + 1/17 + 10 + 1/47 || 





إذن:المجموعة (59) هي سطح الكرة التي مركزها [ ونصف 
قطرها3. | 

ب) بما أن / تنتمي إلى (4) فإن 
1006 
ومنه المجموعة (5) والمستوي (48)0 ) يتقاطعان في 
دائرة مركزها © ونصف قطرها 6/,- 73(2)-32/.-م. 


بما أن متوسط المثلث المتقايس الأضلاع 48007 يساوي 
0 6/. 0-2 


ف : المجموعة (5) والمستوي (4)0 ) يتقاطعان في 
دائرة المحيطة بالمثلث '486 . 





© التمرين الثالث: 
1. / معرفة على |مه+:0] ب: 1+:2/ +ع ح )كر 
أ) 2>نس>]. 


5 

ظ 

٠إذاكان‏ بم>< > 0فإن 0 - (يم)/ر - («) / < (0) /ر. 
«إذاكان سم <«فإن 0 - (يم)ر > (<) / . 
( /متناقصة تماما على المجال |مه+:0] ) 


تانوية عبد الكريم هالي - قمار - السنة الدراسية : 2014/2013 


تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات الشعبة : رياضيات 
الموضوع الأول(3) 
2. المتتالية (.)) المعرفة على11 ب :1ح ,// 1. ,ب قابلة للاشتقاق على 8[ و 
و من أجل كل عدد طبيعي «ء ,/1+ 1/. - ,)2 . كأوزم[ + 2)ع - («),؟ 
2 
أ) حساب 2 وينة ثم 1/1+1/1+1/1+1. 0 ل 0 يكافئ 0 -عن/ + 2 أي ع 
838 - ,ب - 1+ ]ال + 1ل + 1/1 . 
ب) نبرهن بالتراجع على الخاصية التالية : ع عدد حقيقي موجب تماما 000 
من أجل كل عدد طبيعي 07» 0 > ,10 > 1. 2. جدول تغيرات الدالة ,ع . 


«من أجل 0-م» 1- ,2 أي 9 > ,10> 1. 
٠‏ نفرض أن ©0 > ,1 > 1 من أجل 0 < 7. 

.1 > 1), > © نبرهن أن‎ ٠ 

لدينا بم > ,> 1 ومنه 1-+ يم > 1 + ,2 > 2 . 
وبما أن الدالة الجذر التربيعي متزايدة فإن 





1+ يول > 1+ ,لال, > ١/2‏ ومنه حسب جدول التغيرات 0 < 1-6-4 < (2) ,ع . 
به - 1+ يول > 1+ ,نال > 2/. > 1 إذن : من أجل كل عدد حقيقي , 06 <(22)8 . 
لأن 0- (يم)ر. 1-1. أ) لدينا 1- - (0)ع/ . 
إذن : © > نه > 1 . إذن:جميع المنحنيات ()) تمر بالنقطة(1-:0) /. 
وأخيراء من أجل كل عدد طبيعي 1 0 >> ,11 كك 1. ب 
ج) لدينا ( ره ) كر ح ,ل - ورلا و © > ,1 > 1 . ١‏ مه د (كأه + ليد مسلا +1- د ومو ستل 
بما أن 0 < («)/ موجبة على المجال [م:0] فإن ٠‏ ممد- )كر سنا 
0< رالا - برلا . 35 5 00 5 
إذن : المتتالية (,::) متزايدة على]11 . بوي اوسا سنن 


« المتتالية (,10) متزايدة و محدودة من الأعلى فهي إذن 
د) لدينا / - ,11001 ومنه 7+1/. -7 أي 
0 -(0)/ إذن : يمح /. 
0 - (ه)/ يكافئن 1-1-0 2ن 
]| 
ح بم او | 
2 3 


0 


اح نمهز جونة ل حزز سي هن ار هذا 
ممجيرع/ 0 حمر 


0< ممع - كوم + 1) +1- )مر 
إذن : الدالة ر متزايدة تماما على 19. 


أي ٠‏ جدول تغيراتها الدالة ,/ر. 














بما أن 0 < فإن 

التمرين الرابع: 
عدد حقيقي موجب تماما ٠‏ |/ الدالة المعرفة 

على 1#[ ب: *“هءمر + 1 2 ح (3) عر . 

[- ,ع دالة معرفة على 1# ب: * “6 (2/ + 1) + 1 - (2) رع . 


ح /.( العدد الذهبي ) 





ثانوية عبد الكريم هالي - قمار - 
تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات 


السنة الدراسية : 2014/2013 
الشعبة : رياضصيات 


الموضوع الأول(4) 


3. أ) معادلة المماس (8) للمنحنى ())): 
لدينا 2 - (0) جع - (0)ع/, و1- - (0) جر ومنه 
22-1 - (0)ج/ + (0 - )(0) عر دنر 

ب) بما أن (0) رع - (0) عر فإن (0) ,ع - (0<) ع 


لدينا مما سبق  )<(‏ / ل ويغير إشارته عندها 


إذن : النقطة شع 1 نقطة انعطاف للمنحنى 
ع/ 


5 - الور 
(00)» اي ا ا 2 
4. أ) حسب جدول يدا دالة مستمرة 
ومتزايدة تماما على المجال [0:1] و 
0> “م - () جر »(0) 7 . 
إذن : حسب مبرهنة القيم المتوسطة يوجد عدد حقيقي وحيد 
من المجال ]0:1[ بحيث 0 -ح (يه)ع/ر. 


( سحل للمعادلة0 - («) جر ) 

ب) لتكن ‏ المسافة بين النقطة ((0)/::ه)77 
والمستقيم ((7). 

يل ير 0 


ومنه سس للد 
012 12) بال 
لدينا أيضا 0 - (يم) “رومنه به-1- تعين. 
إذن ٠:‏ 2ل١/‏ “مو - ل 
5 ) من أجل كل عدد حقيقي 1 . 
(أمر - 1 ي) + (تأمير + 1 -ير) د ويدار تر + دار 
اي 2-- (-)م_رر + (ع«)عر . 
. الاستنتاج : 
إذا كانت ((<) ,7 :<) 14 نقطة من (0)) فإن 
)2 -0 ر-:-) ا[ نقطة من (,_0)). 
وبما ان منتصف [' //14] هي النقطة (1-:7)0 فإن 
(,6) و (م_©)) متناظرين بالنسبة للنقطة / . 
ب) المنحنى (_0). 
0 
111 مر | -1 ؛حيث 0 > ل . 
“ 
1. من أجل كل عدد حقيقي 0 > عر 
0< امد - (2) عر - (2-1). 
إذن : +1 هو مساحة الحيز المحدد بالمنحنى (')) 


والمستقيمات التي معادلاتها () حمر م حدعن و1-<2 -ن[. 


2 ع6 | -1 
٠‏ عه 6د رت 
<- ح (11)36 1- - ()' 1 
ومنه ومنه 
“ع - رعد)ام “ع - ودار 
0 
17ت + “همير ح ورق “هر ر 1 


إن : كم أمز + 1 - ,[1. 
٠‏ 1ح[ 117/ 


مع - جرر 


))'( هذه النهاية تعني أن مساحة الحيز المحدد بالمنحنى‎ ٠ 
.1 ومحور التراتيب والمستقيم ((7) تساوي‎ 


1 )«( - -1 0 0) 


3. نضع 1 
اج - (بر)انر 0 )نا 





1 0 
. 270 ع ال ا 
منه مدل كق ل جح وول كمع | ح رل/ 
و 1 2 7 ر ع/ 
إذن : ور تر 

ع كل/ 
٠ح‏ ع[ 77 .( 0- أعر 717 ) 
1 0 00 فود عون 
ل 

سس عي حا لل ا عا عا سم 
ل الل شاه 
ل لس ليا ل ل سات 
ا ‏ لان 
| | ا مر | | | |/ | ط | ططططططاطاطل لاا 
اه 8 5 م 2 هاعر يه ع 5 اك ركرك 5ك كر اك ها نكا نكر اكز اك الها 
ما ا 0 
حم ل ل ماية 
اال ل ا الا 
ل ا ا له 
ل ا ا سئي 
الل لل لل لل م/م م م الل 
ر | |4 | | ش15 | | 2 | | شر// 1111| |1121| 
| | | | ص ص | ص ل ل مطل طلا اا 
ا سي ا ا 
١‏ ل ا 
ا ا ا م ا ل 
| | | | | ]| طم ]| | ص ص ل لم//اما | | ااا 
| | | | | ]| ص ]| ] ص ص ]| 1 /لرااما | | | | اا 
| | | | ]| ] ص ص ]| ]1 ص ص ص | ]1 //_ماما (©) | | اا 
رن 
ا ل ل م طلا 
ال ل لأا فا آلا 
اا لي ا ا 
ل ره 
لل »لا م 
| | | طم ططططا لها | شطاطآ/اطل لاا 


ثانوية عبد الكريم هالي - قمار - 
تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات 


السنة الدراسية : 2014/2013 
الشعبة : رياصيات 


الموضوع الثاني(1) 


ب التمرين الأول : 

0- |( 2+5 | 7+ ).......10) 
(1) يكافئ | (0+ ك6 +ج):|- 12+ ج) . 
أي [(1+ كلم + 2): -1 +ع أو 
[(1+ كلم + 12 -1+ع . 


إذن + 5-21 لدج أو 421( 5 يديه )ب دع 


1- النقط 4 » 8 و0) لواحقها على الترتيب 

“1. حساب إن2 | و | يرد - و2 |. 

9 3 - 4 5ل امت | 

1-3 حار - ود| 

إذن : © تنتمي إلى الدائرة التي مركزها0) ونصف 








سا عا ساي لياه 

لي ملي اساي لالد 

اال لاا ل ا ا 

لس اهل اما لد | | لا 

| ةل © لا ل لل لل 
5/. + ]ا 
ا + (رع- موعح) ذه 0 > (8 )25 ومنه 
1+7-(1-27لآل تخ نو رون كلاخا_ (29)8 
٠‏ 

أي 1+22- (4) ست روو2 وأخيرا 24+ 1/5 رو)و2 
© - ب 


3. ) م2 - را - م2 أي [ب-5 اوه لقند وبح ور 


ب) بما أن الرباعي :)'200'8 متوازي أضلاع فإن 
النقطة ' هي نظيرة النقطة 7 بالنسبة للنقطة 4 . 
ومنه مج - رج2 ح مد 
إذن : #(3/+2) + 2-2 بوج. 

ج) 3ل( 5 يدس ابد مروت وه 

و 3- 5د و ودار 

له م ادك ا 

2-6 


اي بم لق تالا 2 





0 جك 

د) لدينا : 

ول 1/5 2د موه اه 
2 ع2 - و2 3 0 

! +1 0 4م 

إدن 0/5 5-6 و (62 0 ) - 40 4 ) 
2 08 9ل 

ف التمرين الثاني: 


2-1 مءم وع أعداد طبيعية حيث : ح > م > ه > 1 . 
لدينا “46ح + و :545 -<دءم ومنه 


6 +دو4-ع +ع وك دن4 + و5 -دءق 
7 وح هما حلا المعادلة التالية ٠‏ 


0 - 5د دن4 + “50 + :(3 + 2)2 - 00 

ومنه (4 +د و8 + 2م-)4 - ل . 

المعادلة (1) تقبل حلول إذا وفقط إذا كان 
420 عدن 8 بن “روبس 

<4+ م8 >“م-يكافئ 20 > “(4 -م) أي 
[20/+20:4/-4]ك ن. 


بما أن عدد طبيعي أكبر تماما من 6 فإن 7 - © أو 


.0-8 

« إذا كان 4-7 فإن 8-11 ( المعادلة (1) ليس لها 
حل في ]3. 

)1( إذا كان8 - 4 فإن4 -8, ومنه حلا المعادلة‎ ٠ 
هما 17 و21.‎ 


بماأآن ع >5 فإن 5-17 و21 <عم . 
وأخيرا : 8 58-1722 » 0-21 ). 


ثانوية عبد الكريم هالي - قمار - السنة الدراسية : 2014/2013 


تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات الشعبة : رياضيات 
الموضوع الثاني(2) 
1- نعتبر المعادلة 8 -+ر17-+21 ....(1) » حيث ع« ومنه (9+/4)17 -2 و(11+/4)217-:ر و 
و بر من ]1. 1 -(200072)177+9:21+11 . و لدينا أيضا 
1. أ) (مدزىا) حل للمعادلة (1) يكافئ (9:2+:50020177 - (11+ :9:21 + :2002017 . 
8 - مد17- م213 . إذن الثنائية (2:2) حل للمعادلة (1). ( لأن (بر:*) حلول للمعادلة (1) ) 
ب) حل المعادلة (1) في 2]2 . إذن: 1 - (11+ 9:21 + 760120177 يعني أن /7-2. 
28بر17-«ل2] . ولحو مراك كص عبرم رر, 
لدينا 0 0 ومنة حلول للمعادلة (1) التي يكون من أجلها 4 ح (نر:)7001/ 
(ور- :1709 - (ود- :)21 -.(2) اليم و 1686+44-م1 . 
احفر الراك را امار لدينا النقط (1:2-:4)1» (8)3:0:4 و (2 -:0)3:3© 


ومنه حسب مبرهنة غوص (م<2-)/17 أي 
17( -<) مع اج / . 

ومن (2) نحصل على (ونز- :)17-(/21)17. 

وأخيرا مجموعة حلول المعادلة (1) هي 


1. حساب الجداء السلمي 18.100 

(48)2:1:2و (4-:460)2:4. 
ومنه0 -4-8 +4 - 48.40 أي (40 ) ل (ظك) . 
إذن: )48 مثلث قائم في , . 


الآ 2(,2 +ع2:21 +1)172 ١‏ 2 أ). ©مرجح الجملة (([:),(2-:1:3(,)8,)) 
2 أ) [1]13- "فى [9]13- 9 [2]13- “9 ومنه (2-:0)0:0 . 
/٠ .9* -1]13[‏ منتصف قطعة المستقيم [460]. 
من أجل كل عدد طبيعي / ٠‏ [9']13 - لحي ومنه (2:1:0)/ . 
(10:1:2 ع ب) لدينا (01)2:1:2 أي 01 - لك . 
إذن : بواقي قسمة”9 على 13 هي : 1 » 9» 3. ل لت 6 
ب) (/:2) حل للمعادلة (1) يعني أن 3 80)-3:0:-6(١:240)-1:1:-4( )١‏ و 
2122-8 -177. (3:0-:3-)00. 
[2]13--12000-9212 لوح 2 216و 3350620 | ومنه 18- 45:07 - 807 و18- 002 . 
وذ ب) 18- 07ل[ + “هار21 - “ه31 ....(2) 
[2]13- 6 212+2و ب ج_ 212و _ 33486120 باستعمال علاقة شال والمرجح © (2) تصبح : 


307/0 + 247 - 201/0 + 08(2 + ) 1,102+ )20(2: -8 


لا أي 18- 0002 + 20187 - 30647 + 21/07 لأن 
[0]13- 268-66-1 -21/0:)364 
3 أ) (بر:) حل للمعادلة (1) و [0]4 > أي و إذن : (2) تكافئن 36 -21/62. 
(4)211-2 د بر17 وأخيرا مجموعة النقط 714 من الفضاء التي تحقق(2) هي 
02 سطح كرة مركزه ©7) ونصف قطره 30/2. 
إذن: 4/177 و1-(766720)17:4 ومنه حسب2 | 5(.4) سطح الكرة الذي مركزه 0 ونصف قطره 3:0/2. 
مبرهنة غوص :ر/4 . أي [0]4 -بر . أ) (ط)ء (ج :نر عر)/1 يكافئ 18- - 1/0.17 . 


ب) (بر:د) حلول للمعادلة (1) و 4 - (تز :)02 20. | بما أن(2 -2-:مر-:-) 110 و (6:0-:6-)17.فإن 
إذن :[0]4>: يعني أن [176+2-0|4أي 2+ بره - 6. | 18-- :7/67 يكافئ 18-- بر6 +6 . 
إذن المعادلة الديكارتية ل (82) هي 0 - 3 + بر + 1. 


كاثوية عبد الكريع هالى - قماز + 
تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات 


السنة الدراسية : 2014/2013 
الشعبة : رياضيات 


الموضوع الثاني(3) 


ب) المستقيم (4) يمر بالنقطة) ويعامد (2)» أي 
(7)1:1:0 الشعاع الناظمي ل (2) هو شعاع توجيه ل 
(4) أي نعتبر (20:7) معلم للمستقيم (2) . 


1 ح عل 


ومنه (/) ح (7:1::2) 1/4 يكافئ 1 ح «ز > مع / عدد حقيفي . 


7-2 


« الاستنتاج : (4) ص (5) - (87) . 


6 3 
ومنه 0 -3-+د14+غ2 آاي لاا 


3 3 
أخيرا 2- 7 رم . 
وأخيرا : ( 0 ( 


ج) تعيين العناصر المميزة للمجموعة (5) 2 (2) . 
٠‏ 3:0/2> 02 077 - ((0)6,)2 ومنه 
(5) 0 () هي الدائرة التي مركزها 7/7 ونصف قطرها 


حيث 6 تو - :3./2(2)/. - م 


5 المستقيم ((7) معرف بتمتيله الوسيطي التالي: 
-1--ج وع/2 + 2- د بر و8 ح 2 . 
مع ع/ عدد حقيقي. 
«(6)- (22)لآن 3-0 + ع2 + 2-) + ع2 -1-) . 
«(2)يمر بالنقطة (2:0-:1-)/ ويوازي (8-:2:2-)]1 
لدينا (2-:1-:2-)2 و 40 + 18 2 - نز 
أي أن 7 تنتمي إلى ('480 ) و ##شعاع من ()48 ) . 
إذن : 4800 ) ح (2) . ( 8ل - - نل ) 
وأخيرا: المستويان (2)و (480) يتقاطعان في ((7) . 


التمرين الرابع : 
٠ -1‏ الدالة عدم[ جم ع« قابلة للاشتقاق على المحال 





1 - 
دا ري مر( 
1 1 7-17 [جمو 
أي ل 011 . 
- 0 [ جبمر 


«نضع 2-1 - لكر ومنه 
ل 
ا م 1م11 نه 71 . 
726 م جالز[ [7- رجور 
 -11‏ دالة معرفة على المجال |مه+:1] ب : 


1 دحج إسا- وم)/ و (©) تمثيلها البياني . 
1. أ) من أجل كل عدد حقيقي 1 < , . 


| كلاه أم الثم | 
ومنه دالو |ساجعهاد ساي 
1 


(ا«دك ترلى قما+مهما- ضمما مع0 <و؛ 0<مّ) 
ب) من أجل [1<عنء 


2-1 1 1 
-[)/ )| للج [ج -[ 
6 ( 0 | 


أي1-م - 67 2 


2 +1 


1 
ماري حمطا 0-10 الى 


10 ل 
2-1 اد 1ع  -1‏ اجع 
1 
اجع 1 ررح - )مصاع 1)ما 
مدء لل دير لل م11 ومنه 
1-1 1 0-0 
01-3 
1 


كار اللللخللو ا (0- 1-7 سذا) 
1-1 خوه 
إذن : المنحنى (,)يقبل نصف مماس موازي لمحور 
الترتيب عند النقطة التي فاصلتها 1. 
2) معد د ر 1 - ول + موام!ا ذا ع (رءد)/ 17[ . 


07 َُ 


 2ول25-1‎ 


0 علد + من 





0 د(« ) ثر. 
1 


«جدول تغير الدالة 7 





ثانوية عبد الكريم هالي - قمار - 
تصحيح البكالوريا التجريبية في مادة الرياضيات 


السنة الدراسية : 2014/2013 
الشعبة : رياضيات 


الموضوع الثاني(4) 






































3. أ) النقطة 4 من(,0) أي (4)1:0 .» كذالك 8 
نقطة من ( ,0) فاصلتها 3 أي ((8)3:/)3حيث 
(2/+ )م21 - (20/2 + 3)صا - (3)/ . 
٠‏ مساحة المثلث 0ك تساوي (3)/ . 
٠‏ مساحة المستطيل 45/80 تساوي (2/)3. 

ب) نلاحظ أن المساحة 5 محصورة بين مساحة المثلث 
00 و مساحة المستطيل ()41778 . 
إذن : ١/2(‏ + 1)صا4 > ى > (2/ + 1)م21 


[11]- ع الدالة المعرفة على المجال آ[م+:0] ب: 


21 
21م 00 . 
29 - ()ج و (.0)) تمثيلها البياني. 
6 


1. من أجل كل عدد حقيقي 0 < ع ءلدينا 
17 5ه6) 21م 

رو 2 عو 1-2 (802. 
إذن : من أجل كل عدد حقيقي 0 < م » 1 < ()ج . 

2 ) (*)ر)ج -()/ هج ومنه 

1 ادم 21 د 0 

(14/2-1+)2 0 5 
أى (1- اتدل لت 
1 (1/2-1+)2 
٠‏ (مز :)1 نقطة من(,0) يعني أن (*)ر -«رء وبما 
:د - ((د) )ع أن فإن (:(*:) /)" 14 نقطة من (07). 





ل 





ب) بما أن المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس 


فإن المنحنيين (,©) و (,©) متناظرين بالنسبة للمستقيم 


الذي معادلته + ح بر.( المنصف الأول) 
3. "5 مساحة الحيز'(/ المحدد بالمنحنى (,0) 
والمستقيمات التي معادلاتها 0 -عرء 
(2/+)م21 دعم 


و3حعرمز. 
(2/+1)ما 2 
) -ه((م)ع -3) 222 || -'ى أي 


2/+ل)مصا + 
١‏ 7 . - 0 "7 -'ى ومنه 


لدم _ 02 +0)1[ا6 ح'ق . 


, ل 


ب) حساب :ل (2) 9 1 
«ٍ_- ل 1 (2/جل)سا2 (2/+1)صا2 
0 5-8 ا أ ح ع0 (<) ع || ومنه 


0 


1 ا 
0 


17م رخ - “م)ج - و6 


0000 


2+ 01 
[ 00-127 ”00/2 ]2 - 
و أخيرا ْ 2.2 لك ا 


« بما أن (,0) و (,0) متناظرين بالنسبة للمستقيم 
الذي معادلته ح مل فإن'(7 -(/ ومنه'ى - ى : 


10 _- (2/. +6[0)1 -'ى ح اي 
١/2( - 64‏ + 1)ما6 - 


إذدن > 

















الجمهورية الجزائرية الديموقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية لولاية االوادي ِ 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي - ثانوية السعيد عبد الحي 
: علوم تجريبية : 2016) 


اختبار في مادة الرياضيات : 03 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 


التمرين الأول :( 04 ) 
متجانس (0,7,7,1) (0, 1-, 2-)4 والمستويين (/8) (22) 
اللذين معادلة كل منهما 0 - 3 + بد+ 3د 0- 3 + 7 - عم على الترتيب 
1) + بين أن المستويين (/78) (2,2) يتقاطعان وفق مستقيم (/) له تمثيلا وسيطيا كما يلي : 
غ) ع عر 
(7©غ) ٠.٠‏ 3-3 - 5 : () 
2+3 ح 2 
بم تحقق أن النقطة 4 لا تنتمي إلى المستقيم (/) 
2 / عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (0) الذي يشمل النقطة ‏ و يوازي (/) 
بم عين إحداثيات النقطة 8 المسقط العمودي للنقطة 4 على المستقيم (/) 
- ثم استنتج المسافة بين المستقيمين (2/) و (0) 
3 7( 1 : 4412 ع 7182 + 1/1473 حيث [ 8م ] 
/ عين طبيعة المجموعة (”7) وحدد عناصرها المميزة 
/ (:7) مع المستقيمين (/) و (0) 


التمرين الثاني:( 24.5 ) 

1(/ 1( ذات المجهول 7 الاتية : 0 - (2 + 22 --22()22 - 4 - 7) 

2 رمتجانس ( 17 ,]ا ,0) ىم 8 © التي لواحقها : 
+1 درت (4+21- و2 3+5- ج22 على الترتيب 

7-728 _ 

اد 

/ استنتج طبيعة المثلث 8/6 احسب مساحته 


اكز 1 
/ بين ان : 0 


3 ليكن 5 التشابه المباشر 8 ونسبته وزاويته 1 

/ عين الكتابة المركبة للتشابه '5 

/ عين م 7 10 6 بالتشابه 5 

/ بين أن صورة المثلث :8266 بالتشابه 5 هو المثلث (801 8500 
١4‏ (8) مجموعة النقط من المستوي حيث : 0 - (1/4.111// 


/عين طبيعة المجموعة (7/) وحدد عناصرها المميزة 
1 7 (8) ثم استنتج طبيعة المثلث 7)/ 


لاتق و 4 ب 


التمرين الثالث ( 4,5 ) 
كل المقابل (م6) هو التمثيل البياني للدالة المعرفة على المجال [3 , 0] : 


- 00 ]/ (4) المستقيم ذو المعادلة عر - رز 0 آ 0 
1 (منا)متتالية عددية بحدها الأول : 3 ح ولا 
ومن أجل كل عدد طبيعي 7: (ولا)يم > رولا 
/ ولا. بنا يلا ولا ينا علا علا 
الفواصل دون حسابها مبرزا خطوط التمثيل( لك في الوثيقة المرفقة). 
/ ضع تخمينا حول رتابة المتتالية (لا) وتقاربها 


/ ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (وونا) المتتالية (ربوونا) 
2 برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : 3 > ,رلا > 0 


ٍ اه 1- ررل] 
)٠/( 3‏ متتالية عددية معرفة على !1 كمايلي: 0 > ولا 
1 
ع 0 5 0 16 1 .. لل ُ 
- بين أن )١4(‏ متتالية هندسية أساسها 3 يطلب تعيين حد ها الاو 


- . كر 001 
20 ل جب 11 








التمرين الرابع : (07 2 ) 


1) نعتبر الدالة العددية 0 01 ل 1 د 01َ0 !لب ذدوعءة - (60)2 
1 بين أن: 1- - (2 ) 11729 وفسر النتيجة بيانيا (عد )0 11171 
وت -جمن 00 + ع2 


2 ادرس اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها 
3 (0 )0 حسب قيم العدد الحقيقي 1 ()9 


1) الدالة العددية /ر 18 يلي: 2 - *وعر ع (عن) /ر 
وليكن (م)) تمثيلها البياني (0,77) (وحدة الطول هي :17) 
1. احسب نهايتي الدالة 8 60+ م 
2 / بين انه من اجل كل عدد حقيقي ع7 : (ع )و ع (ع) ر/ر 
م استنتج اتجاه تغير م و شكل جدول تغيراتها 
3. /بين ان المستقيم (/) : #ح ص رن للمنحنى [م)) 60- 
/ ادرس الوضعية النسبية للمنحنى (م6) والمستقيم (0/) 
4. / بين أن المنحنى (ع)) يقبل نقطة انعطاف 17 يطلب تعيين احداثييها 
/ بين أن المنحنى (م)) يقبل مماسا (”7) موازيا للمستقيم (/) يطلب تعيين معادلة له 
/ (1)كر (2)/ (0) (7) المنحنى ([م)) 
/ ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي :77 عدد حلول المعادلة ذات المجهول الحقيقي 2 التالي  :‏ 771 - 5م28 
5 بين أن : *1(67 - #«) جاع هي دالة أصلية للدالة مج جرع 8[ 
5 احسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى ()) والمستقيم (/) والمستقيمين اللذين معادلتيهما : 


[ع ديج عن 


7-7 م 2333 


التمرين :ا 04 ) 


متجانس (ع1 ,[,0,1) : (2, 3, 3-)8 (2,1,0-)8 

(0,0,2)غ] (1-,2)0,3 (م) 0 ع 2 + ج - :وم + ع2 معادلة ديكارتية له 
8د يجح جر 

(0) المستوي المعرف بالتمثيل الوسيطي :2 1 + 286 - 4# ح «ر1 : (0) حيث © 8 عددان حقيقيان 
2 - 26 م ح جع 


1 /اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (8,/) 
/ أكتب معادلة ديكارتية للمستوي )00 


/ تحقق أن المستويين (م0) (0©) يتقاطعان وفق المستقيم (8./) 
2 - عين المركز /) 1 (9) يمس كل من المستويين (62) (0)) في النقطتين 1 'م] 


على الترتيب 
5 ) عن كل من المستويين (م6) (0)) 


23 2/ 8م 8 ثم احسب مساحته 
0/ بين أن 81] (©88) 


©/ احسب حجمي رباعيي الوجوه 8012م 81/ 


التمرين الثاني :( 24,5 ) 





1 يدا يدا 2 
اسان ْ 0 
رمتجانس ( 1,[ا,0) ,1آ 0 
حيث مه / عددان حقيفيان 
1 عين مح 6 بحيث يكون: 1 ح |.]| 1 (لا)واة 
2( :دادو 4/2 - م 
/ عين قيم العدد الطبيعي حتى يكون 77 عددا حقيقيا موجبا 
1 006 ل 
ينان 1848-31 6 + 3) )2 (4/21 + 1/2-) 


03( 4 [ لاحقتاهما على الترتيب : 
4/2 + 2/ح -ح ر2 2-2357 
/ عين زاوية الدوران الذي مركزه () ويحول 8< لر 
١ /‏ ل لبد 0 || | 2 02 


/ بين أن: (1/2- 34)2/ - 48 
4/ 0 [48] 714 نقطة كيفية من المستوي المركب 
- بين أن : (1/2- 17)2 + 21162 ع 182[ + 1/42 
- عين مجموعة النقط 4/ من المستوي حيث : 1710/2 - 42 ع 7/182 + 1/1/42! 


يق هه 4 ب 


التمرين الثالث : (4.5 2 ) 











1 / يلا ونا 
/ برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 : 0 < ,إلا 
/ ادرس اتجاه تغير المتتالية (,رلا) ثم استنتج أنها متتالية متقاربة و احسب نهايتها 
2 نعتبر المتتالية العددية (,/1)المعرفة كمايلي : 
من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 71 : لا 27م ح ا 
/ بين أن (,1) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها ن وحدّها الأول ١/‏ 
/ با ملا 7 » ثم اثبت صحة تقارب المتتالية (ررلا) 
3 1/ 1 ر؟ حيث : ,/ال+ + كاج لاج اد > 
2/ 1 م حيث: (رنام) 0 4 (و0ا3) 4 (ونا2) 2 57 3 
التمرين الرابع: (07 ) 
١ ١ 57‏ 1 [ 
1) نعتبر الدالة العددية 0  10,+1]‏ يلي: م21 - 2 - ع (9)2 
1 احسب نهايات الدالة و 
3 ادوس تغيرات الدالة بن .قم شكل جدول تغير انها على المجال ]| دهند,,10 
3 (0)1 )9 
0 الدالة العددية /ر ]0+ ,210 يلي: ) 2 ِ + برح (ع«)/ 
(م0) تمثيلها البياني ,0,1 
12 
1. / 0 - للك رررز ) 1 عد دع ) 
8" من داجير 
/ (1) /[ 11771 
مع دجينر 
2 1 :ام - (2)ع (ع )كر جنا 
١‏ تي . 0 
لب ون 
2 أعط تقسير ا منانيا النتاضع 
0 1 
3. بين انه من اجل كل عدد حقيقي 1 ]+ ,10 : 3 
4 اامتنتج اتجاه تغير الدالة 2 بى شكل جدول تغير انها 
2.5 المنحنى (م6) 
6. / : دح #رجبزعر جز ع هي دالة أصلية للدالة : ع70/ ج م ع1 ]+ ,10 
2م رن 2 م6 
/ 6-2 - 2ك >(111) ول 


/ احسب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى (,6) ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهما : 


1-<تع« مح ير 


لايق ل 4 ب 


الجمهورية الجزائرية الديموقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية لولاية االوادي 0 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي - ثانوية السعيد عبد الحي 
: علوم تجريبية ( : 2016) 


الاجابة النموذجية لامتحان الباكلوريا التجريبية 


التمرين الأول :( 04 ) 
1 / بين أن المستويين (,5) (ي2) يتقاطعان وفق مستقيم (40) 
0 0 0 - 3 + (3-غ3-) + (ع)3 :(رطاء (لى) 
0 - 0 0 - 35+ (د + ع2) - (ع)2 :(رص)ح (ل) 








ع -2- 
( © ]) ار تلاج 01 : (0) م 


<-- ]1 :2+3 0 
/ عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (0) الذي يشمل النقطة 4 و يوازي (4) : 
2 - ح عر 


و20 - /4838 : (4) ومنه (2#ع©غ) ٠.‏ 2 32-1- -رير! :(4) 
/ - 2 
بر عين إحداثيات النقطة 8 المسقط العمودي للنقطة إ, على المستقيم (1) 


(3+غ2 ,3 -غع3 - ,غ8 ( © 






ل 2 / - 1 2 + / 
:0ع .48 ولدينا | و )1 :0 -<| 3- |].| 9-2( 
3 +2 2 2+3 
ومنه 1 - ع ع (1 ,0 , 1-)ي 
3- 0(2 -1)+ 1(2 + 0) + 2(2 + 1-)لن, - قم 
3 / عين طبيعة المجموعة ('1) وحدد عناصرها المميزة 
لدينا 1 [48] :247 ح لم ومنه: 442 ع 82 /( + >4 ]/! 
: 247(4) ع 1482 + 7/42 ومنه نستلزم: 482 ح- 7482 + 74/42 ومنه النقط 4 18 /1/ 
نظرية فيتاغورس وبالتالي ('7) هي قطرها 2.8 ومركزها [ 


: (م)ع 8 (#4)0 (7)هيدائرة قطرها8ثم ‏ :181 - (7(6)2) +141 - (7(6)0) 





يخ و 4ب 


التمرين الثاني:( 4.5 )1) 60 ذات المجهول 7 الاتية : 0 - (2 + 22 --2:()22 -4 - 2) 
]| 5 اما 
0 -22+2- 7 224+2-0 سس 
0 - 2 +22 - 25 نحسب المميز 4 2 : 4:2 - 4- حلم ومنه 1+ 1 - رت 1-1 - و2 
ومنه مجموعة حلول المعادلة :1 27 - 2/,1+ 1 ,2 + 44 ع 5 


1 1 ساحن هه 
ساك ساك ال اسطلفات 
2 2 8 2ح زر 2 








قر إثر 
232 حكعن جح لتب جح ررق 
2 
ع1 26-2 1 ٠‏ . 1 
لدينا: د , (و2 - م2)١2‏ - (و2 - ج2) وبعد التبسيط نجد : 5 مه ١د‏ - عه 
28 فر 
إذن العبارة المركبة للتشابه هي : 5 +2 |2 - '2 


9. 19 1 
7+ 2 - 5+ نه 2١‏ - وه 
5 تشابه مركزه 8 ونسبته 2 ويحول ,/ 6 ويحول ) ومنه صورة المثلث ).2 بالتشابه 5 هو المثلث 1 


'آ 4 1 1 
0 _ مبرو5 _ ال« طكي 00 117 0 68*89 _ 


اماما ا اس سس سس ههه الا سس -_-بب-ب-ب سه سس سس 1 
مم مسد د سه ممم 


16 ب . 2 


(8) هي دائرة قطرها (71/ :0 ع (وبرح- بر)(ومر- بو) + (وعد - عن) ( وعد - عد) :(2) 
ومنه 7-0 + _- 0 '(:) وبالتالي هي دائرة مركزها ( 52 دّ) 6 ونصف قطرها ١/7‏ 








202020202020600 () ثم استنتج طبيعة المثلث (1/ 
مده وسكوات 0 ا :رةه 
ومنه المثلث (1)/ ي النقطة ر) 
لتمرين التالث ( 4,5 ) نعتبر ية (,1ا): مش - (رلا)مر - يبون 
1 /تمثيل وملا. ينا ولا ولا إلا ولا عملاعلى حامل محور الفواصل دون حسابها مبرزا خطوط التمثيل 
. / ضع تخمينا حول رتابة المتتالية (رونا) وتقاربها 
(ملا) متتالية غير رتيبة وهي متقاربة نحو العدد 1 
/ ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية (رولا) المتتالية (+,رينا) 


التمثيل نستنتج المتتالية (,ريلا) متتالية متناقصة والمتتالية (م,,ولا) متتالية متزايدة 


لاتق م 4 ب 


0 > م:3> ولا > ١0‏ 3> 0>3 القضية صحيحة 
3 > بلا > 0 ونثبت صحة القضية 3 > 1 مولا > 0 
لدينا + 3 > يلا > 0 1 إلى الطرفين نجد: 4 > 1 + ,إلا > 1 وبقلب طرفي المتباينة و 


الطرفين في  )2(‏ :11> 2خ > 





1 1 
1 ك5 )بولا > 2 ومنه : 3 ك رولا > 0 


2 
ن -1-1 


طبيعي 1 3 > وملا > 0 





ومنه نستنتج أن ٠‏ (رلا) متتالية متقاربة نحو العدد 1 


التمرين الرابع_(07) ): 1 نعتبر الدالة العددية ‏ 14 بلي جع ضع مي 2ت (9)2 


1--1->*م+ 2ممنر ين - :)ف تال ومنه 1- - 17 معادلة لمستقيم م 





مه + ع (9)2 1171] 


60 ل جسير 


نحسب الدالة المشتقة وندرس إشارتها: ‏ (2 + )*م ح () 9 
ومنه من اجل كل عدد حقيقي: 0 - (9')«2 
0 - (2 + ع) 2- ح عر 








1)- الدالة العددية ثر 18 يلي: مد - تور حت (ن) / 
1 م+ ع (عر)ر 07 مه+ ع (2)) 1171] 
و0 ل جئر مه جور 








()6- 1 -*م-+ #*معر ع (ن) ' / 





0 ع تمع بون ح ((-) - (2ن) /) ذا منه المستقيم (/) وح ح د ار 
مهسدجيج 7-30 بال 
هو مستقيم مقارب مائل بجوار مه 





4 + بين أن المنحنى (م0) يقبل نقطة انعطاف إلا يطلب تعيين احدائييها: 
او - انر : (او- )”/ 


ومنه (م6) يقبل نقطة انعطاف عند : 2- ح عر وهي: (2 + 2-ه2-, 2-)/نا 


44 





(ع6) يقبل مماسا ('7) موازيا للمستقيم () يعني أن: 1- ع (ع«)'6/ر ‏ : 1--<ع 
2): (1-)ي + (1 + ع)(1-) مرح نو :. من 2 مير 





0 1163 - 7 


مساحة الحيز هي : 
1-2-1 - ,1615 - ع)]- ح لماز - ح دو[ت6ع- ]1[ - 2([142ار - عا[ 
ومنه مساحة الحيز هي 0.624 


التمرين الأول ١:‏ 204 ) 
1 
3 -غخ دع 
78 - ]لخ :(48) ومنه: ‏ (7ح)) . 3+- -لز !:(48م) 
2 + غ2 ح 2 





098 عد ند عن 
لدينا: ‏ (2)هسصمه 1 + 286 - 42 ت ررة : من ((3)- (1)) كه - و 
(3 ) مومممووممه 2 28 دج ح دج 


(3) : تختاكة اس ب- برح » وبالتعويض في (2) :0 - 5+ ج22 + بر- 2 : (0) 





0 > 170.2 :ج17 2١‏ ومنه المستويين (م6) (0)) 
0 0 22+22 +غ2-)-(3 +ع2-)2 + (3 -ع)2 : (م)ح (هم) 
-0 60 ع 5+ (2 +2-)2 + (3 + ع2-) - (3 ع)2 : (0) © (2) 





م - 811 :(68) 


هو نقطة تقاطع المستقيمين (6017) (67) ومنه: ' بم 2 27 !1 
عر دنه 
(© غ) ٠‏ ]2 ح نز 1 :(م) 
4-2 ]هك جر 
دع دعر 
و (279) ه 3+ -ر7ن! :(7م) 
1 -2 -2 
0ك ام 
(6) م (68) يعني أن : 3+- -غ2 
[ -2 -2 +14 


0ك 


ومنه 1 - 2 - غ :(1, 2,2) 3 -2-1(2)+ 0-2(2)+ 2(2 -0)ل - عل - ,م 
- 2020/70 )عن كلمن المستويين (م6) (0): 

المسافة بين )6 والمستويين (م6) (0) هي: 3 - مح 7م د ع0 

3 8/ 202020222 86م 0020202022 8 تم احسب مساحته 





هنم هده 4 1 
لدينا: 0 - 8.86 ي 0 - (2[.)4-) ومنه 2 ع8م 8 
١1/2‏ 330/2 _ 86ركا 48 
52322023020072 مم5 


زه 0 


0 
اغا ءا عورى 2 > وموملا. 





اغاءا مووى د > موومنا حيث | [عع] 
(7.17) : - ل بر 22 يه ِ- تا ونا 
5ح لبر ةبر ووو 
: يمكن ح-) حجمي رباعيي الوجوه ع8©6,م/ 2 8©02/ : الارتفاع هو ل) 1) والقاعدة هي 
عملم هلم على الترتيب 


التمرين الثاني :( 4,5 2 ): 




















50 12 رس 17/2 (36-506) (م٠طجه3)‏ _ 3-5)» 80 جع) _ 1مجع _ 
112 2 3 هو 15 هو ا وقتمر رمدم :عب دا 
2 (رطجم3) 0 
00020 0 سس وبحل جملة المعادلتين نجد : 7,2 ع- نحل 4/2 - 6 
نح لد ترك 02 ح- م58 - 36) 
2 34 
11 1121 
لدينا: 4*م ع ,ل : 44م - 7,7 ومنه : يكون 777 عددا حقيقيا موجبا : 2 ع (اأاواة 
7 7© ع :+ #ر8 ع 11 
بين أن: 1 - 2006] 01 + 3) - 76 (51/ي4 + 7ل ): 
1 - 18)252(1م كام آم ح 72016 
:1 2016 0 ف 1 #2 ١‏ __ “4/2177 وايت) 
لدينا 1 - 006مط 1 ( لوي ) :1 جوري 


يخ إو ب 


ومنه نستلزم : 51(5016 + 3) - (:2/به + 2/.-) :0 ع 52(2016 + 3) - (4/2 + 2/) 


| ش 1 1-+- 2 2 
حسم - ل ٠‏ بك ح ج22 للسسسباببب ل تت لتم تجح 
(20- جت2)ة - (م2- رج : 4م - | 00 3-6 
. 2 
ومنه 0 ويحول 1 زاويته 0 





أله 066 مثلث متقايس الساف 


كو رد يي ع 2 


(68+ 116) + (64 + 116) - 1182 + 1142 - 82ار + قرزا 





- 21102 + 2116 )61.68( + 6242 +- 2 
2 


(17)2-73 + 12ر2 - خلققا + تن رج - حقكُ + 27/02 - 242+ 21162 - 


02 - 42 - 2 يهاز + 17/1472 2 : 42-17/2 - (1/2- 17)2 + 21162 ومنه : 8 - 27/102 














2 - 714 ومنه 4 هي دائرة مركزها ونصف قطرها 2 
1 
ا دود 
التمرين :4,5 ): نعتبر المتتالية ونا : ل م نَ 
١‏ (1[جم)4 7 0+1 
520 5 1 ءِ ّ 11 
متتالية عددية كمابلي: ‏ ح ول ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم «7: ولاييم - يجونا 
1 1 1 2 
1 )| حت ى[). عتد يعون :عشبوصدي]] 
 4)2+1( 4 34 20 4)1+1( +1 5232‏ 3 
: 1 ص :0 < إنا 0 < 2 القضية صحيحة 
ِ 0 < ملا ونثبت صحة القضية 0 < ,رلا 
11 11 
- لدينا: 0 < رلا 0<م 0< لت لا كت 0 < .نا 
9 (4)2+1 2 (1+م)4 11 
طبيعي 1 : 0 < رونا 


227ل 7 تيشم 


/ ادرس اتجاه تغير المتتالية (مل|) ثم استنتج أنها متتالية متقاربة و احسب نهايتها 
0 > ا كلتك 00 ونا 0 ملا ' 00 ونا 1 ونا 








(1+م)4ك (1+م)4ك 
ومنه المتتالية (بولا) متناقصة ولكونها محدودة من الأسفل كذلك فهي متتالية متقاربة و نهايتها هي / حيث: 
- ()/ خم ح ولا ين 2ت ربولا 17] 
2-7 مه + ج17 
: 311-4- 
منه | - -> ح-0 
ومنه ] > (1)/ ' ل 2 0 (4)1+1 
0 0 -] 0 ح ونا «من] 
(4)1+1 > م+دجير 


2 / بين أن (,/1) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها و وحذها الأول ,/ا حيث: ,رلا 027 > ولا: 


ونا"02 تا :ربرناة*”0+1(2) - ربا 





15 -2 ا 7 -+ سم ) - 
000 
112 ومنه : م/ا - دسلا 
(2)97 متتالية هندسية أساسها ل - و) وحدها الاول: 2 بدلاءا 2 ١ا‏ 1 ع /ا 


0 2 "(2)» 2د ا 2 ونينا: 20م - ينا 


دول ومنه () - - 1001| ولا 177] 


112 277 م + جه نر م + جه ىر 


وبالتالي متتالية متقاربة نحو 0 














لدينا : )627 ح با واس - ولا وبالتعويض في ,58 
( ا عا م) » رلا د » ظ 2*3 » 2) “د ا 06 
أيه لكا | 
با( سس +( «() «(0) - ٠,‏ 
د 0 : - 3 2 1 
ولدينا: )0 ح با 
«تكم 11+ 11 1ه 11 
5 ك3 ست ا ا ل 


التمرين الرابع :( 07 ): 
نعتبر الدالة العددية 0 ]+,10 يلي: 27112 0 دع ع (9)2 





2 


[إخاتاج _ 1 و ظ 
0 ) 2 2 002 1 | ل 0 ينا 


--1 1 . . 
مم ح تخد حت (ير) و 1771] 


و" 


00ج ث2 





2) '0 0 > (2) '9 2-17 
لدينا من اجل كل 1+ , 0[ ع2 0 < (2«) 69 


ومنه الدالة وم متزايدة تماما على ]+ , 0[ 





11) الدالة العددية م 1+ ,10 يلي: 2 م) -2- + د ح (د)ر 


ع - ع ٠خ‏ ح 5غ ومنه لما + ج ع : م + جع 


2 21 
214 ' ) . 00 : 
() - ف اح سيد [نخ] ع لتكت ([(7خ] 
َ من دجع مجع 8 ممدجاعر 








لتلا _ 2 - 2 - 1 _- 
لتر يرل :ص دا( داعاي - بار 





مهرد (ن)م)-2-ج+: - و 


3 1 


غم إخم] بذ 


--00000 بز 2< << 1 1 1 2373# 


. : 1 : : 
+ - (ع)] قا - (2) / ينا - ( )[/ 17] 
(0جبيخر المصحدة” 


2 إينانهمن اجلكل عدحتيقيو 0 ]2:10 **(*«)و- ()/ 


3 (ء )و - كار - خ - 1 - )م 


2 


ومنه ]+ , 0[ ع2 


() /ر ( )9 








6 / 0 :ير عرس]بر جا ير هيدالة أصلية للدالة : عرس] جم ير 2 ]6+,10: 


0 - 2-1» + 2« ع '(عنر - ررراعر) 


, “0مها) - وم 2 - رم 2( 


1 ح (2) "7 د - (7)2 


2- م -ح 7ع - عروواعج] 2 - ؟[4(«م!)د] ع عدن م 7 5 ملاع ع عل 2(  )‏ 1 


مساحة الحيز هي : 01 (1113) 17 - دك [2 -5 + ) ب[ ع يدك |0(2م1) - 2-2+ٍ د| !2 ح يدل م 
322-3643 - (6-2) - [2 - مام + 2 2] - 


ومنه مساحة الحيز المطلوبة هي : 3 هلكا 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية ثانويات: مقاطعة الوادي 1 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي دورة : ماي 2016 


الشعبة: رياضيات 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 4 سا و 30 د 
على المترشح ان يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الاول 
التمرين الأول(4 نقط): 
نعتبر في الفضاء المنسوب الى معلم متعامد متجانس (/,[,0:7) النقط: 
(كبهبلمم: لمبديمم ٠»‏ (صبويبىه و (2:8:4-)ص و الشعاع (1-:1:5), 
1. بين أن 0 -11-ج2-22 هي معادلة ديكارتية للمستوي 4800) 
2. اوجد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (7) الذي يشمل النقطة 7 و يوازي // 
أ) بين المستويين (480) و (5) يتقاطعان وفق مستقيم (4) » يطلب اعطاء تمثيل وسيطي له 
ب) بين أن المستقيمين (7) و (8) ليسا من نفس المستوي 
4. لتكن النقطتان (4-:3:0) و (2:3:5-)/» تحقق أن : (4)ء 8 و0 () 7 
5. لتكن (]) مجموعة النقط (2:::) 34 من الفضاء حيث: ن - 2742:.58 مع بن عدد حقيقي 
أ) اوجد بدلالة سه معادلة ديكارتية ل (0) » استنتج أن () مستو و #رر شعاع ناظمي له 
ب) اوجد قيمة س حتى يكون () المستوي المحوري للقطعة [ 227] 
التمرين الثاني(5 نقط): 
1) ليكن (2)2 كثير حدود للمتغير المركب جح حيث ٠:‏ 26+ج42- 2ج + :ج - (ج)مر 
1. اوجد الاعداد الحقيقية 4 » 2 و © بحبث: (ع + :6+ 2 + ع) - (72)2 


11) نعتبر في المستوي المركب المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس (0:2,2) » النقط 4 » 8 و ') 
التي لاحقاتها على الترتيب : 1-- رت ٠‏ 1+8- و2 و و2 <عج2 

1. 5 التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة(ج) 1/4 من المستوي النقطة ('2)' 14 حيث: 1+7(2+1) -'ج 
أ) ما طبيعة التحويل 5 ؟ اوجد عناصره المميزة 
ب) لتكن 74 نقطة تختلف عن م » أاحسب 1 471/1 ثم حدد طبيعة المثلث ا“ 

2. ليكن , عدد طبيعي و ,,41/ نقطة من المستوي تختلف عن / لاحقتها العدد المركب ,,> 
نضع: 34-0 و من أجل كل عدد طبيعي , » (,5)14 - ,1/1 
أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي + فان : 1- "(: +1)- رج 
ب) أوجد قيم العدد الطبيعي م حتى تكون النقط 0 » 4/ و ,74 على استقامية. 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث(4 نقط): 
1) 1. ادرس حسب قيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الاقليدية للعدد ”3 على 10 
2 بين أنه من أجل كل عدد طبيعي ,, فان العدد 1+ "20197 + ”2021 + 74”*1 يقبل القسمة على 10 
3. اوجد مجموعة الاعداد الطبيعية 7 بحيث : [0|10 - ,3 + 2343 
1) 1. حل المعادلة التفاضلية : :ر(3 ما) -”ر 
2. نسمي / الحل الخاص لهذه المعادلة والذي يحقق : 1-(0)/ر» بين أن *3- (3)/ 
3. ماهو رقم أحاد العدد (2016)كر + (1437)/ 
4. نعتبر المجموع ,ى حيث : (م)ثر +---+(1)/ + (0)/ - ,5 
) احسب بدلالة 7 المجموع ,5 
ب) أوجد الأعداد الطبيعة 7 التي يكون من أجلها ,25 يقبل القسمة على 10 


التمرين الرابع(7): 

 )1‏ الدالة العددية المعرفة على المجال إ|مه +:1|0 كما يلي ٠‏ عدم1-21-+ 2« ح ر(بر)ع 
1. ادرس تغيرات الدالة م و شكل جدول تغيراتها 

2. احسب (1)؟ ثم استنتج اشارة («)ء 


1]) , الدالة العددية المعرفة على إمه+:10 ب: لبر 
1 
|,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد و متجانس ( '[,7 :0) 


2 أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي : من ]مه +:م : 45420 - رن 'مر 


ب) استنتج اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها 
3. أ) بين أن المستقيم (4) ذو المعادلة 2+--7 مقارب مائل للمنحنى [,0) عند 0+ 
ب) ادرس الوضع النسبي للمنحنى [,0) بالنسبة الى المستقيم (4) 
ج) بين أن المنحنى [,0) يقبل مماسا () يوازي المستقيم () » يطلب اعطاء معادلة له 
4 ارسم كلا من (4) ٠‏ (6) و[,©)1 (تعطى 20-(0,6)/ و 22-0)/ ) 
5. ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد و اشارة حلول المعادلة : 7+<2- - (8) / 


6, لتكن الدالة 7 المعرفة على إ|مه+:م[ - ليون 


ل 











أ) تحقق ان الدالة 7م دالة أصلية للدالة : 0 على المجال ]م +:10 
م 
ب) نعتبر ,5 مساحة الحيز المستوي 4 المحدد بالمنحنى [,0) والمستقيم (4) و المستقيمين الذين 
معادلتيهما 2-1 و 2 - حيث 2 عدد حقيقي من المجال ]مه +:1 [ 
2 م[ - 1 - ار 2 . 
- بين أن ٠:‏ ل لت ؛ لم احسب رى لتلا 


ممدجر 


صفحة 2 من 4 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول(4): 
(2-ئ0:0)م4م ٠»‏ (8)3:1:0 و (0)1:0:1 
1. أكتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة (5) التي مركزها 4 و تشمل 8 


3 لتكن (م) مجموغة النقط و2 وروعن) 27 من الفضاء بحيث : واكيصوي 
دصو عر 


بين أن (4) مستقيم شعاع توجيهه (1:1-:2 76 ويشمل النقطة 8 
3. اكتب معادلة ديكارتية للمستوي زم الذي يشمل م ويعامد (ى) 


ب) احسب بعد النقطة هر عن المستقيم (8) : بف 4 اوفك طلس الكرية !)في 
نقطتين يطلب تعيين احداثييهما 


5. + عدد حقيقي و © مرجح الجملة [(8:2'(,):1) 
بين أن : 86 ل - هقر 
1+6 





ب) شكل جدول تغيرات الدالة م المعرفة على «[ ب : 

ج) استنتج مجموعة النقط © لما يتغير + في «] 
التمرين الثاني(5) : 

التق لواحقها على التراتني > #ح مك برق + عد وك وت 21ل اح ىت بو ابكرم 
1. ليكن كى, التشابه المباشر الذي مركزه 4 و يحول 8 الى (7 

) اكتب العبارة المركبة للتشابه ', محددا نسبته و زاويته 

ب) اوجد برج لاحقة النقطة 2 علما أن 600 هي صورة // بالتشابه '5 


2 أ) أكتب العدد المركب 0 على الشكل الحيوض ايعان الشكن لاس 


66 4 


1 
“ع6 +1 -00 / 


ب بين أن : -(186:88:ه 
ج) استنتج أن المثلث 700 قائم و متساوي الساقين 
3. اثبت أن النقط م,» 8 ٠‏ 0 و (7 تنتمي الى دائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها 
4. (1) مجموعة النقط 14 من المستوي ذات اللاحقة ج بحيث ٠:‏ 2-971-1 + ج23 
أ) تحقق أن النقطة 8 تنتمي الى (:]) 
ب) عين طبيعة المجموعة ('1) و عناصرها المميزة 


صفحة 3 من 4 


التمرين الثالث(4): 
1) نعتبر الدالة /ر المعرفة على المجال [0:2] ب: لك - )م 
1. ادرس اتجاه تغير الدالة ير : 
2. بين أنه اذا كان [1:2] عد فان : [1:2] ء )مر 
1]) (,») و (,«) متتاليتان عدديتان معرفتان ب: 1 - ,,: و 2 - ,ا و من أجل كل عدد طبيعي «,: 
اهار ح ةف ((ل)ر ح رين 
1. أ) برهن بالتراجع انه من أجل كل عدد طبيعي , فان: 
2 >1 26> >[ )؛ > بن و ,ا < إن 


ب) هل المتتالية (,) متقاربة ؟ برر اجابتك 


2. بين أنه من أجل كل عدد طبيعى 7. لت د درك نبرلا 
5 (1+ )1+ رمم 


3. استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي «: (,:- ,700 > :.,»:- 


4. أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 4ك 11ح نا 
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1+1 


5. استنتج أن المتتاليتين (,») و (,:) لهما نفس النهاية 7 » ثم اوجد قيمة مضبوطة للعدد / 
التمرين الرابع(7): 
1) : الدالة العددية المعرفة على 2 كما يلي : 1+ ” م43 -ح («) ع 
ادرس تغيرات الدالة م ثم استنتج اشارة )9 
1) / الدالة العددية المعرفة على ©[ ب: 1+ع + 5 22+1(6)- () /ر 
|,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد و متجانس ( :7,7 :0) 
1. احسب )ار يسنا و تمر ستل 
0 أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيفي + : («)ع ع (2)' كر 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها 
3. أ) بين أن المستقيم (ى) ذو المعادلة 1+-2 مقارب مائل للمنحنى [,0) عند م 
ب) ادرس الوضع النسبي ل [,0) بالنسبة الى المستقيم (ه) 
. اكتب معادلة المماس (2) للمنحنى [,©) عند النقطة ذات الفاصلة 0 
. بين أن المنحنى [,0) يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين احداثييها 
. ارسم كلا من (ه) ٠‏ (6 و [,©) 
. ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 7 عدد و اشارة حلول المعادلة 70+1-0- ” 2+1(6) 
. لتكن ع دالة معرفة على 2[ ب ٠‏ 5 5(6+ننره) - )17 
أ) اوجد العددين الحقيقيين 4 و 5 حتى تكون 7 دالة أصلية للدالة ** 2+1(6) جا 
ب) احسب مساحة الحيز المستوي 4 المحدد بالمنحنى [,0) و محور الفواصل و المستقيمين الذين 
معادلتيهما 0 -2 و 2-1 





ط طلا  6©62©‏ ل من 


صفحة 4 من 4 


: البكالوريا التجريبية وسلم التنقيط__شعبة الرياضيات __ دورة_ماي 2016 





الموضوع الأول 
التمرين الاول: 


(كبكهبل)م: (مبديهم ٠»‏ (صبوبكاه و (4بوبد اص » (1-:ئكبا) 


1.تبيين أن :0 -11- ج22 -2 هي معادلة ديكارتية للمستوي (4800) م الا 
2. تمثيل وسيطي للمستقيم (7) الذي يشمل النقطة (7 و يوازي 2 : 5-7 مي ا ا 
4 + عه ح جح 
3 77-00-ج برو عر :(ش) 
ا : : 1 : 11-+ع2 ح نر 
) بما أن رممي” 4 ز” فان (480) و (2) يتقاطعان وفق مستقيم (4) تمثيل وسيطي له 50 00000 
ح ج 


ب) تبيين أن (7) و (8) ليسا من نفس المستوي: (1-:4)1:5: شعاع توجيه ل (7) و (7:)2:1:1 شعاع توجيه ل (2) 
بما أن : ِِ فان (7) و (48) غير متوازيان » ندرس التقاطع بين (7) و (4) فنجده مجموعة خالية . . . (0:75) 
4. التحقق من أن : (2) ء (4-:2)3:0 و 77) ح (3:3:5-)1 ل ار ارا 
5. (]) مجموعة النقط (ج :::) 34 من الفضاء حيث: بن - :111.11 
أ) بدلالة سن معادلة ديكارتية ل (]) : لدينا (9-:3-:52)6 و (ج - 4 وبر-يعر - 7141:)3 
به - :71418.81 تكافئ 0 ح سن 54 + ج9+ :و3 + :6 - اذن (:1) مستو شعاعه الناظمي هو "لير . . .(0,5) 
د ايج قيما بن كن برايف القطفة | #س ]لي | 1 ين , 


المستوي المحوري للقطعة | 77] شعاعه الناظمي 577 ويشمل النقطة 7 » بتعويض 7 في ('1) نجد 63 ح بم . . . . (0,5) 
التمرين الثاني: 
1) 1. الأعداد الحقيقية م» م و 6: (2 + 27 - 3()22 + 7) ع (7)م ايك الو 0 
2 حلول المعادلة 0 - (7) هي 3- - ج7.: +1 -جو-1 - 7 ا ا 15 0 
1 1. أ) طبيعة التحويل : العبارة المركبة للتحويل 5 من الشكل 7 + 02 ح 'ج حيث : + 1 ح 0 و -ح م 
لدينا 0/264 ح » اذن 5 هو تشابه مباشر نسبته 1/2 و زاويته ّ و لاحقة مركزه هي ,رت - 1- - ل 0000 
ب) الجداء السلمي ٠:‏ '// -ح (5)1/1 معناه 3 للك :/41) و /241/. - '11/ 
ومنه 41.817 + 2اله- -ح ( لثم + 114) .411 - 411.111 
0 - 2الم + 2/لم- - شك الل .لم2١‏ + 2ل1لف- - (4117:أ81)دمء. 'لام .للم + 11/2 - - 00,75 
طبيعة المثلث: - ألا :/41) 7 2 1/1 6 اذن '//47/17/ مثلث قائم و مساوي الساقين ....(0,5) 


2 أ) البرهان بالتراجع: ‏ 0  1-‏ 9( + 1) ح و7 
نفرض أن 1 -"(2-+ 1) ح رر2 ونبرهن أن 1 -7551(: + 1) 2 
,ر/1) 5 ع ربربلا معناه 1 + ,رد( + 1) > )ررد 
ومنه 1 -7(7+1 + ]) - : + (1 - 5#( + 0))1( + 1) ح ورج لض (0,75) 
ب) 0 ٠»‏ 4 و ,// على استقامية معناه 7/ - ,لفق :40 ) أي عم - تآ 010 


ومنه 7ل - (ر- )318 - (رج - ,)378 ومنه عر ع- ("(1 + 1))) 0170 


التمرين الثالث٠‏ 





1) 1. بواقي قسمة ”3 على 10: ل ل ل ل ل لك 
الاك ا 1 5 15 1 2527 

لدينا: [3]10- ع 745+1 ٠»‏ [1]10 > 20217 » [1]10 > 201925 

و منه [0]10 > 1 + 201927 + 20217 + 747251 وبالتالي العدد يقبل القسمة على 10 م ا 15 0 

3. ايجاد مجموعة الاعداد الطبيعية «1: 

[0]110 >3 + 234253 تكافئ [1]10 > 7 ومنه 1 + 107 - 7 حيث 21 ء ع/ ا 

1]) 1. حل المعادلة: 3(7 1) ح 'ب معناه *3 »ام ع 3213م ماع ح بر حيث م عدد حقيقي ود مدال 0209 ) 

2 التبيين: لدينا 37 ا © - ()/ بما أن 1 - (00/ فان 1 ح ع ومنه 37 ع (2) ر 5 02)) 


3 رقم آحاد العدد. 32016 + 31437 ع (2016)/ + (1437)/ 
لدينا 1 + 4359 ع 1437 و 504 »4 - 2016 ومنه [4|]10 > [1]10 + 3 ت (2016)/ + (1437)/ 





اذن رقم أحاد العدد (2016)/ + (1437)/ هو 4 مر ل يا 
4. حساب المجموع: ‏ 4+37... +314 + 30 -ح (0)/ + ... +(1)/ + (0)/ ح ررى 

44 44 0 71 
بر عبارة عن مجموع حدود متتابعة لمتتالية هندسية اساسها 3 و حدها الاول 1 اذن : ات ح ي,؟ . . . . (0,5) 


25 يقبل القسمة على 10 معناه [0]10 > ,,25 ومنه [1]10 - 3251 ومنه 1 - 4 ح #2 حيث *2 ع ع . .. . (0,5) 
التمرين الرابع: 
1) ع«م[1-21+«-- (يبر)ع 


2 
يوا لوالو ب ا 
سل 


2. اشارة (2)م: 0 ح (8)1 








1 0 - (د) عر 
1. النهايات: مه - در حصنا و م>- - («) رو ونا ا 
2. التبيين و جدول التغيرات: 5270 - ور)'ر (0,75) 
سم 
3. أ) تبيين أن 2+2- -:ر مقارب مائل عند 00+ ل يي يي ا يي ا 


ب) الوضع النسبي: [,0) يقطع () عند النقطة ذات الفاصلة 1 
على المجال ]0:1[ [,©) تحت (4)» على المجال ]0+ :11 [,©) فوق (4) شق ومو دوه مقع ون( 03) 


ج) معادلة المماس: (7) يوازي (4) معناه 1--0)'/ ومنه نجدا م/.- 


وبالتالي: (6/)م, +(ع/.-م)(ء/)"/ -در:() ومنه نجد إن 00,7753 
6 
4. الرسم: 6 


عقاف يعاقاقام يملق مميمل قالع منلل مافاقلم مامه ممم معان مامانانن همانم مهام مهما ململ م ململ ماناه مهال هرامالا هماهارار اه اميل تا م م ريدي بابر [[لء لل 








5. المناقشة: 2+7<- - (2) كر ف ع ل ع م ا م ع م م ا م م م ا ا م م ع م ا ا م ا ا ع م (0,5) 
6. أ) التحقق من أن: 10/7 ريم دالة أصلية للدالة 1205 جري فل ل م (0,5) 
ل 96 
ب( مساحة الحيز المستوي: 
ا 7 ل 
سه كت 2 احا ا 01 7ك دم[ دب )- وام ]| - رى فى 1- رى تصن (0,75) 
7 1 1 1 . 1 مولجه 


: البكالوريا التجريبية وسلم التنقيط__شعببدة الرياضيات _ دورة_ماي 





الموضوع الثانى 





التمرين الاول: 
1. معادلة سطح الكرة(5): نصف قطر (5) هو 3 - 48 و مركزها / 
ومنه 9 - 205 + 7) + 2بو+ 1(5 -2*) :(5) ومنه 0 ح 5 - ج42 + ع2 - كج ل ذرو + 2ع :(5) ..(0,5) 
3 +26 ح نر 
ا > 22-3 + ) عم. . .23ح جر : 
2 -502-1 تك كر ومنة درأ 
اذن (0) مستقيم يشمل النقطة (0 :1 :8)3 و (1:1-:2-)]1 شعاع توجيه له م 00,5٠‏ 
3. معادلة المستوي (5) : 0 -4 +ع + برزس-ع2- : (م) م م (0,25) 
1 1 1 
4. أ) /: :2) 1 - (4) م (م) (0,5) 
ب نك - يرم ع ((2) ,0)4 » بما أن 48 > ((1) ,)0 فان (2) يقطع (5) في نقطتين 
نعوض (1) في (5) فنجد 0 ح غ أو 1 ح غ ومنه ((18)3:1:0(,6)1:0:1 ح (4) م (5) 00/5 
5. أ) التبيين 6 مرجح الجملة ((6:1) ,(8:64)) معناه 0 - 00 + 08م 
ومنه 0 - 86 + 618 + 0168 ومنه 86ب - 806 م 00,5 
لس 1 1 . م 1 
ب. جدول تغيرات الدالة تر 0 7 (غخ) / علدينا 00 - ع0 1 ل ٠‏ (0,5) 





جم 086))/ - 80 ء لما يتغير غ في 12 فان ]1 :6(2[0) / و منه مجموعة النقط 60 لما يتغير + في 178 هي القطعة 
المستقيمة [86] ماعدا النقطتين 8 و 6 0 


التمرين الثاني: 


1. أ) العبارة المركبة للتشابه 5 هي: 2-97 + ج27 ح'ج » نسبته 2 و زاويته 5 00 0 
ب) ايجاد ,ج : لدينا 60 -ح (2) 5 ومنه نجد 6ح برج 00,25 
2 أ) كتابة العدد عل الشكل الجبري و الأسي: ‏ 4 2/. -ْ +1 - 8ت ص 1) 
9ك 0 34 
عد 2 86 
ب)! لفبرين +261 '26/ - قط معناه أن 2 .26 [ ومنه م 
2-8 - (86,80) - - (80 ,806) 
4 4 
ومنه -ك-- - -وم» - (810 ,05)80» يي يا 
1ى8آ] 2 4 
طبيعة المثلث (801 : بما أن 22 - (05)86,88© فان المثلث (801 قائم في © 
ومن جهة لدينا > - (86,82) اذن المثلث 80010 قائم و متساوي الساقين اوم ع وه ركلا 


ج) اثبات أن النقط 4 » 8 ٠»‏ '0) و72 تنتمي الى نفس دائرة: 

بما أن المثلث (807 قائم في © فان النقط 8 ٠‏ )© و 72 تنتمي الى نفس الدائرة التي قطرها [ (/28] 

من جهة لدينا: (7 - ()5 أي - (48 ,48م ) أي أن المثلث (47 قائم في 4 و منه 4 تنتمي الى الدائرة التي 
قطرها |[(2870] » و بالتالي النقطد 4/ر. 8 ٠‏ '0) و 7/2 تنتمي الى نفس الدائرة التي قطرها | (287] وهذه الدائرة مركزها 
النقطة م ذات اللاحقة 2 و نصف قطرها هو ١/5‏ - (61 11 0 10100000000 
3. (1) مجموعة النقط 74 من المستوي ذات اللاحقة 7 بحيث : 1 -|2-93 + ج27 
أ) التحقق أن 7 تنتمي الى ('1) و 0100 
ا وعناصرها المميزة: 


2-971 ++ ج:2| معناه 1 -ح ' - /0[10) بخنت: أت لكحقة ١‏ /زار ضور 17 جالتشابة 3 





بما أن 0 ح (5)17 و نسبة التشابه 5 هي 2 فان: 219/4 -'0//1 ومنه 1 - 277/4 أي د - اا 














وبالقاتى ‏ (5]) سي الذائزة الف مر كو بها 12 بو ننضنت قطر ها سم ننم م ف ل اس ا ف 007 
التمرين الثالث»٠‏ 
1) 1. اتجاه تغير الدالة /: 2 - (2) "ثر ومنه ثم متزايدة تماما (0,5) 
22 2 >* >1 ومنه (2)/ > ()/ > (1)/ ومنه 2 > > (0)/ > 3 > 1 (0:25) 
1) 1.)) البرهان بالتراجع: 2 > ربنة > 1 » 2 > ,رلا >> 1 » برلا >> ررلة و برلا < ررتا 0 
ب) المتتالية (,) متقاربة لانها متزايدة و محدودة من الأعلي يي يب ل ا 
2 النفيين: حم مساحو روه ا ب 0000 0 
3 )1 بم سنا ) ( 
1 1 1 1 : 1 
3. الاستنتا 1 مه بر ال واد جم مت 1 :0:25 
2 2 0 1 و 2 3 1 + 0 و 7 3 برا اك ) ( 

4. الاثبات: [4)-(-وم )ككلم يرن ]5 (بيكة- بين > يعن ين 00,59 
5. الاستنتاج: لدينا |2 |> ,,- ,>0 ومنه 0 -(,/- ,ا) حصنا أي 7ح ,ند محمد - يه حصنا 00,5 
4 ممدج ىر ممدج ىر 

حساب النهاية: بما أن المتتالية (,:) متقاربة فان ,: مطلا - ,,,: 0ذآ ومنه ] - 2 
ومنه تفاعت 1 او اك ح 1 ( مرفوض) 0 


التمرين4 : 
1) تغيرات الدالة م و اشارتها 1+ *2-مرلم - )م لدينا ‏ 2ء(4-,رة) - (د)'ع )ا 





و بالتالي فان: 0 < (8)2 


1 1+عر+ 5 22+1(6) - در 


1. النهايات ٠:‏ مهد - (0د) تر دنا وص - (0) ير سنا ل ل ل م ام و مم رضيلن 
2 تبين أن: («)ء - )"م وجدول التغيرات لل ع ع ع ع ع ع ع ل (0,75) 








3. أ) تبين أن 1++ - رم :(ى) مقارب مائل ل [,0) عند مه+ مل م م م م م م م م م (0,25) 
ب) الوضع النسبي : [,0) يقطع (4) عند النقطة ذات الفاصلة 2 

على المجال أدٌّ- زمه-| [,0) تحت ()؛ على المجال |م»+ :ةٌ-| [,©) فوق (8) 00,53 

4. معادلة المماس : 2 + ع ح 7 ف ل م م م م م م م م ع م م م م ا م م 0.00.60 (0,25) 
وم ٠.‏ له 5 ٠. 8 8 /, 1 .1 ٠‏ .2 7 0000 7 5 4-1-3 1 5-6 0-5 5 

5. نقطة الانعطاف: بما أن (:)/و - (:) ”م ينعدم عند + و يغير اشارته فان النقطة | ) نقطة انعطاف . . . (0,5) 

ل 0100ظؤ2 





7 المناقشة ,م + عر ع (22) ر ا ل 220 
8 أ) الدالة *1(6-2--) - ريع دالة أصلية للدالة “1(62++2) جار مل م مه لم م م م م م م م 06600 (0,5) 





ب( مساحة الحيز المستوي: 0-7 6 - * : م 1 0 ب 4 ) / | 5 ل )0,/5(٠ ٠‏ 


2 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


مديرية التربية لولاية اللاغواط ثانويات من مدينة الأغواط 
امتحان بكالوريا تجريبي دورة ماي 2017 
الشعبة : الرياضيات يوم :15 ماي 2017 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : 04 ساعات و نصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الاول 
التمرين الأول(04.5 ن): 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (/ :2:7 :0). نعتبر النقطتين (1/2:1:0-)4 و (1/2- :0 :0) 8 
والمستوي (2) الذي معادلته الديكارتية : 0 - 1١/3‏ + + - بو - تن 
1) أ/ بيّن أن المستقيم 248) ليس عموديا على المستوي (8) 
ب/ شكل معادلة ديكارتية للمستوي (0) المار بالنقطتين 4 و 8 والعمودي على المستوي (2) 
2) لتكن (5) سطح الكرة التي مركزها 0 ومماسية للمستوي (2) 
أ / أكتب معادلة ديكارتية ل (5) 
ب / تحقق أنْ المستوي (0) يمس سطح الكرة (5) 
ج/ نعتبر 7 و 'رنقطتي التماس ل (5) مع المستويين (5) و (0) . بين بطريقتين مختلفتين أن : 1/2 - [1 
3 لتكن (,,ر5) مجموعة النقط (2:37:2) 14 من الفضاء والتي تحقق : 
0 - 20/3 - 107 )2 + بوو2 + عد(1 + :)2 - 2ج + 2رو + 22 حيث مم وسيط حقيقي . 
أ/ بيّن أن (,,رى) هي سطح كرة يطلب تعيين مركزها ,1 ونصف قطرها ,1 
ب / عين مجموعة النقط ,7 لما 37 يتغيّر في ©[ 
ج/ بين أن جميع الكرات (,م,5) تمرٌ بدائرة ثابتة (6) موجودة في مستو يطلب تعيين مركزها 4# ونصف قطرها :7 
التمرين الثاني(03.5 ن): 
1) جد جميع الثنائيات المرتبة (2:,37) من الأعداد الطبيعية حيث  :‏ 631 -ح 3و 3م . 
2) أ/ ماهو باقي القسمة الاقليدية للعدد 111 على 7 . 
ب/ عيّن حسب قيم العدد الطبيعي 18 بواقي القسمة الاقليدية للعدد 107 على 7 . 
3) ه عدد طبيعي يكتب في النظام العشري كمايلي : 999888777666555444333222111 - . 
أ/ بِيّن أنَ »ه يكتب بدلالة العدد 111 . 


ب/ ماهو باقي قسمة العدد 0 على /7 . 





الصفحة 1 من 3 


التمرين الثالث: (05.5 نقاط ) 


1) نعتبر كثير الحدود (7)2 للمتغير المركب ج حيث : 41 - (21 - 4) + 1(742- 2) + 5ج ح ر(ج)7 


أ/ أحسب (7)8, ثم عيّن العددين الحقيقين © و 8 بحيث من أجل كل عدد مركب 7 
(5 + ج» + 24( - 2) ح (ج)7 
ب/ حل في المجموعة © المعادلة 0 - (7)2 » ثم أكتب حلولها على الشكل المثلثي 
2) المستوي المركب المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (20:37 :0) . 4 و89 نقطتان من المستوي لاحقتاهما على 


الترتيب م ح م2 و 1/38 - 1- ح و . 5 التشابه المباشر في المستوي الذي مركزه 0 والذي يحوّل 4 إلى 8 . 
أ/ أكتب العبارة المركبة للتشابه 5 ثم عيّن نسبته وزاويته 


ب/ لتكن النقطة ,,4, ذات اللا حقة ,, و من أجل كل عدد طبيعي 12 نضع : (,رل)5 - بيرك 
نسمي م4 النقطة التي لاحقتها 6 - م2 
” عيّن لاحقتي النقطتين 42 و 42 
”7 برهن أنْ من أجل كل عدد طبيعي :31 : ع خانى »2 - ,2 
ج/ من أجل كل عدد طبيعي «7 نضع : ,,0/4 ح ,0ه ٠»‏ أثبت أن المتتالية (,,,ه) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 
ثم تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي :7 أنّ: 27 ح ورنة 


” نرمز ب ,73 إلى مجموع أطوال القطع المستقيمة [0ج يبكى] ,[0 يبل] ,... ... ... 


.ل [0©ي4ر] ,[400] 
أحسب المجموع ,,3 بدلالة 11 


3) نعتبر في 775 المعادلة ذات المجهول (2:37): 3 ح بو5 -1223 
أ/ حل في 72 المعادلة (1) . لاحظ أنّ الثنائية (9 :4) حل للمعادلة (1) 
ب/ استنتج مجموعة الأعداد الطبيعية 7# حيث تكون النقط ,,4 تنتمي إلى المحور الحقيقي الموجب 

4) بِيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي 12 » العدد لد تخيلي صرفء ثم استنتج طبيعة المثلثات ربك ,4 0 


5) عيّن بدلالة ‏ قيسا للزاوية (,رو04 :,0/4) » ثم استنتج مجموعة قيم العدد الطبيعي 32 بحيث تكون النقط 


0 رك د ر1كل في استقامية 





الصفحة 2 من 3 


التمري” الرايع: (07 نقاط 


1- باستعمال قابلية اشتقاق الدالة :02م +؛ عر عند1 » بيّن أن : 1 - خ وووؤ1[ ثم استنتج أن : 1 - (0641” وررزع 


2-1 1جهو 2 3-0 
11 - نعتبر الدالة كر المعرّفة على المجال ]م+:1] ب :(1 -222/ة + ع«)ص1 ع (مد) كرو م6 تمثيلها البياني 
في مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0,1,7) 


1) أ/ بيّن انه من أجل كل عدد حقيقي 2 من المجال]مه+ :1] : إ-1ا +1 ) سلاج عم - (ممم 
0 


ب/ بيّن انه من أجل كل عدد حقيقي 2 من المجال] + :1]. : 4 )أ - 1 ح 1 عن 


24+1 
ج/ بيّن أن الدالة لم غير قابلة للاشتقاق عند 1 . فسّر النتيجة بيانيا 


2 أ/ أحسب (#6)ثر 1212[ . 


مو لد جهة 


1 


0 / “ان ام سح 55 6. أو“ الدالة 


ب/ بيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي ‏ من المجال ]0+ :11 : 
ج) أرسم المنحنى (م/6) . 


3) ليكن 5 مساحة الحيز 7 المحدد بالمنحنى (م6) ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتاهما 1 - دو 3 ح يرء 
4 و 8 نقطتان من (م0) فاصلتاهما على الترتيب 1 و 3 والنقطتان ((1/2 + 217:01 :2)1 ٠»‏ (0)3:0 من المستوي 





أ/ أحسب مساحة كل من المستطيل 4800 و المثلث 00 4728/ 


ب/ استنتج أن : (1/2 + 41718)1 > 5 > (1/2+ 272)1 . (لاحطظأن : 20/2 + 3 - 1/2(2+ 1) ) 





0 9 2 232+1ج ا . 
1 - نعتبر الدالة © المعرفة على المجال 1+ :0] سس 1 - (9)3 » و6 تمثيلها البياني. 
1) بيّن انه من أجل كل عدد حقيقي 2 من المجال] 0+ :0] : 1 < («2) 9 
2 أ/ ليكن بد من ,72 »حل في ,728 و بدلالة و المعادلة ,د - (#)/ ذات المجهول الحقيقي ‏ ثم استنتج أنّه إذا كانت 


( :)84 نقطة من (م©)) فإنْ (14'):6 نقطة من (و6) 
ب/ بين كيف يمكنك رسم المنحني (م6) انطلاقا من (م6) ؛ ارسم (م6) في نفس المعلم السابق و بلون مخالف. 
3) ليكن "5 مساحة الحيّز "7 المحدد بالمنحنى ([م6) والمستقيمات التي معادلاتها : 
0 - «ء (21)1+1/2 - 2 و 3 - بر 


أ/ بيّن أن : و 2ت _ (1/2 4 0111 - 9 


2 


ب/ 1 . 011 1 ثم | تت قيمة 5 





الصفحة 3 من 3 


العمرين الأول 


1 أ/ تبيين أن المستقيم ( 41/) ليس عموديا على المستوي (2) 
لدينا : (2/- :1- :0/2 48 و (1-:1-:320)1 » نلاحظ أن: 0 د 1 + 20/2 -ح 48.357 أي أن المستقيم (48) ليس عموديا على 
المستوي (2/) 


ب/ ايجاد معادلة ديكارتية للمستوي (00) الار بالنقطتين 4/ و 7 والعمودي على المستوي (2) 
ليكن (© زط 310)0 شعاع ناظم ل (0) 


(48) ل م11 5 
اك و م ل المعادلة الاولى من الثانية نجد (1 - 0/2)© ع (1 - 0)107/2© 
) .76] ني 9 ح 26/ - ط - 22:] ريح للاطة لاون الية جد (1 - 0/2)» - (1- 13) 


أي © ح © وعليه تكون 0 - 8 إذن (1 :0 :320)1 ومنه معادلة (0) من الشكل 0 - 0 + 7 + 2 وبماأن (0) ع 8 فإن 2 ح 6 وعليه تكون 
0 - 1/2 + ع + مر ع (0) 


2 (5) سطح الكرة التي مركزها 0 ومماسية للمستوي (2/) معناه : 





“م ح كج ل شيو + 2ج :(5) 
و1 - كك - ((م):4)0 - م ومنه 1 ح 2ج + 2ب + 22 :(5 
اسل امسر ري ا سح ار رد 


لدينا : 1 - حل - ((0) :4)0 ومنه المستوي (0) يمس سطح الكرة 


ج/. تبيين أن : 1/2 - [1 





ط1 : لدينا :(0) 1 (8) إذنت ([0) ل (01) ومنه المنلث [01 قائم في 0 
وحسب مبرهنة فيفاغورس : 2 - 1 + 1 - 0[2 + 012 - 1[2 ومنه 1/2 - [آ 
ط2: بمكن ايجاد احداثيات النقطتين 1[ و ل[ 


عو مد حورن ل تلق ا 
لدينا : ,32 || 01 و ج32 || [0 وعليه تكون درك 3_)ر 


(2- ,0 :2س )1 وسه ١/2‏ - [1 

3 أ/ تبيين أن (,رى) هي سطح كرة يطلب تعيين مركزها ,4 ونصف قطرها ,,,؛1 

لدينا : 60 - 2707/3 - 1(7 -2)22 د بو2 + م12 + 1 2 - تج + شرو + غير 

أي: 0 - 20/3 - 102 - 1م - تور - 1(25 + يو - 102 - صم + ج] + [2وور + بو + 102 + 0م ع مر] 


2 + 20/3 + 2و3 ح 1([2 - 2) + ج2] + 2م + بو] + 1([2 + جم) - عر] 
نلاحظ أنه من أجل 72 © 312 , 0 < 2 + 2372073 + 33325 وعليه تكون (رررى) سطح كرة مركزها (1 + 172- :372- :1 + 318) برآ 


ونصف قطرها 2 ل 231210/3 + 31112 /د ح 18 


ب / تعيين مجموعة النقط ,ر,ر] لا 312 يتغير في 2[ 


27+ 1 ع دير 
لدينا ‏ (1 + 11-131 :1 + 318) ,1 أي 72 © 32 «17- ح 37 41 وعليه مجموعة النقط هي مستقيم يشمل النقطة 1 :0 :1 
1-7 ح- 7 


و (1-:1-:17)1 شعاع توجيه له 





ج/ بيّن أن جميع الكرات (,,ر3) تمر بدائرة ثابعة (,)) موجودة في مستو يطلب تعيين مركزها 7 ونصف قطرها *17 
(,5) ع 14 0 - 2200/3 - 1(7 -:)2 + بو2 + غ12 + )2 - تج ب شرو + شر أي 


0 ح (217/3 - بو2 + +2 + مج2-)2, + ج22 - ع2 - 2ج + 2بر ل 62ز وهذا يعني أنّ: 
2 
أ (2/) > 12 دي + ترج 12 - ه) 


تقا «كة مع المستوى (22آ/ 


لدينا : "1 - 1/2 > 1 - ((ط) :1 0 :1) )0 ومنه تقاطعهما هي دائرة مركزها 5 + 22:1 2 - 811 حيث 


" 1 هي تقاطع المستقيم المار بالنقطة 107 والعمودي على (2) " ونصف قطرها *3 حيث 1 -1- (2/)| -1 
التمرين الثاني : 

1) ايجاد جميع الثنائيات المرتبة (36,37) من الأعداد الطبيعية حيث : 631 -ح 3ب - 223 . 

بالقسمة الاقليدية للعدد 72 - 3عر على 7 - عد نجد : (توعد + تيبو + 2جن) زر - مو) ع ثبو - ذير 

أي المعادلة السابقة تصبح ‏ 631 ح (7(ز + 2نو + 22) (7ز - عن) 


0 00 2-1-1 
بما أن 631 عدد أولي أي 1 »<< 631 - 631 فإن : ا 


1 ح-ح رزمر + 2رو + شير 
أن مود < بومر ل شو + 4ج و2 37 طبيعيان 
إذد 1 - 2 ح 7 بالتعويض في المعادلة الثانية من الجملة نجد : 0 - 210 - 2ن - 22 ولدينا 841 -/ أي 
4- تح 2« ( حل مرفوض) و 15 - 21 بالتعويض نجد .14 ح 37 ومنه توجد ثنائية وحيدة هي حل للمعادلة أي: [(14 ز1)15 - 5 
2 أ ايجاد باقي القسمة الاقليدية للعدد 111 على7 . لدينا : 6 + 7 كا 15 - 111 ونه [6]7 > 111 
ب/ تعيين حسب قيم العدد الطبيعي 18 بواقي القسمة الاقليدية للعدد 107 على 7 . 


106 > 1]7[ 105 2 5]7[ 104 2 4]7[ 103 2 6]7[ 102 > 2]7[ 101 > 3]7[ 109 > 1]7[ 


ل 00 


بقسمة العدد 0 على 111 نجد : (111)9008007006005004003002001 <-ه 





ب/ باقى قسمة العدد ©0 على 7 . لدينا : 
4 9 + 8.1021 + 1018 .7 + 6.1015 + 1012 .5 + 109 .4 + 3.106 + 2.103 + 111)1.1097 - (111)9008007006005004003002001 


و باستعمال السؤال 2)أ/ و2)ب/ لدينا: + 86 +1 7 + 6< 6 + 1< 5 + 6 كا 4 + 1 << 3 + 6< 2 + 6)1 2ه 
[1(|]7» 9 


أي : [8701]7 >2 ومنه 2171 جتعه "لأن : [2]7 - 870 " 


العمرين الثالث: 


1)/ 0 ح (2)8 » تعيين 0 و7 : 


ومنةه : 





(4 + +27 + 2)75 - ج) ح (7)7 
ب/ حل المعادلة 0 - (7)2 أي 0 ح ‏ - ج أو 0 - 4 + 227 + 22 


ومنه حلول المعادلة هي: 8 - و20 :2 1/38 - 1- - 221 1/31 + 1- - و2 
ه كتابة الحلول على الشكل ا مغلئي : (215) 15112 + (215) 05© - 20 .2 غك + 5م20 - و2 
الله 00 2 2 _ 
2521 + -2)6056 - 
3 3 : 
/١‏ كتابة العبارة المركبة للعشابه 5 ثم تعيين نسبته وزاويته : لدينا التشابه مركزه 0 أي العبارة المركبة ‏ 02 - 'ج 
2 500077 1-3- _ و2 : , 
وما أن : (5)48 ح 8 فإن : 1 + 3ل ع لتحت ح د ده ومنه 1(2 + 1/3-) ح 'ج2 
4 
ِ 518 
حيث نسبته هي |.0| أي 2 و زاويته هي (00) 01*9 أي 0 
ب/ تعيين لاحقتي النقطتين 41 و 42 : لدينا (,ر4) ى - 1ر4 معناه 2 +3/-) - 1جيرة 





31 - 1- ح 20(: + 1/3 ) - وت »21 + 20/3 - 2( + 1/3-) - ,2 


57 11 
* برهن أن من أجل كل عدد طبيعي 12  :‏ 276/2467 ح إر2 6000 
نستعمل البرهان بالتراجع : - التحقق: من أجل 0 - 11 - 2أم 2 0.000 محققة 
5 11 
عا 2 تب . 3 6 
نفرض أنَّ : صحيحة (,رم) أي 2362*267 ح ,ر2 ونبرهن صحة (8,,1) أي 


53+17 3 . 
0 6 21+12 0 د 7 
52:1 1 


7 1 51 : 
لدينا : 2 18 3-) و2 أي +2102 [266) > ورر27 اي (-ج--+1402+:21 ,2 








7 11 
أي (1+يرط) صحيحة ومنه من أج لكل عدد طبيعي 12 : 7 6 *276/2 ح ,2 


ملاحظة : " بالامكان الاجابة على هذا السؤال باستعمال تركيب التحويلات " 
ج/ اثبات أن المتتالية ( ,ر4ة) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 


اسقااف ةلحا _ أمة(ةةةلاج)| _ حبم04 _ معد 
كي 


منه (,,4ة) هندسية أساسها 2 ح- 0 وحدها الأول 


لدينا : 2 
1 - م7 ح ,04 ح مله :» التحقق 27 ح 0 وله حت ربلا 
”ع حساب اجموع ير 1 بدلالة 38 : 


1 21112 


- 27+21 
1-2 ١ 


1 > وبولة ا ال ا ال 208 ل يللة + نكعة جح 1 
3 أ/ حل في 75 المعادلة 3 ح تر5 - 12 


نلاحظ أن : 3 ح- (5)9 - (12)4 إذن الثنائية (4:9) حل للمعادلة 





3 - /ر5 -خ«12 سل 
4 + ع5 ح ير 
و0 بج 850 


ب/ استنتاج مجموعة الأعداد الطبيعية 38 حيث تكون النقط ,ر4 تندمي إلى المخور الحقيقي الموجب 
معناه 2/676 > (,,318)2 أي +21 - (كلة + 2 ) ونه 12/1 - 3 + 518 فيج لنا3 - 572 -12/6 
4+ ع 5 دع حدع/ 
9+ 6 12 ح «(ر -11 


' ا : 


وحسب السؤال 5) أ)/ نجد : أو 9+ » 12 - 11 مع ]مز ععه 


17 1515 21118 5011317 17 
2 0 (2 26 مكلى23ير2 2113025286070 5 
د 84 ح كحم 8 سل وك 8 سيت تت ل ليل ات ل 13 
للا حبر ل 0 ا ار 0 اكلا كلم 20 
0 6 2127 ) 6 2127 1 


”7 استنتج طبيعة المثلفات 3 ,4/4 0: 


11 7 : 


جححده 0 2 


7 . 0-3 00 0-6 ا 
- (عدية) و أي 2 - (وبم,04 ز,,04) ومنه المثلغات وبير04,,,4 قائمة في 0 
1 








517 ل بي 227 7 5 2 جح 0 
حم 6 11 
لدينا :272676 ح تاد حا لك ومنه ا لع 5-0686 ,042 4 0) 
( 211202-26 2 6 27 


”ع استنتاج قيم 38 حتى تكون النقطد ١‏ 20). بر4 و ,,ر42 في استقامية 





معاه  :‏ >1 - (ررو04 ,4 0) أي جز - خكث أي ع6 ح ,5 أي 6ح 2 ح ي ومنه » 6 - 31 مع 11 ع0 


الحمرين الرابع: 
7 215 الوحت مقاب 3 / : -185 ىدو ا 1 . 
[1- * الدالة ممم ج؛ عر قابلة للاشتقاق على 1+ :0[ حيث : 2 ح '(2مم1) ومنه 1 - 1 25-1 رررز أي: 1 - حل رررز! 
12 2 2-1 1جيجع - 1+ 


12+1١ 


9# 1 1 
بوضع 1 7 ح ال تصبح ‏ 1 - سنا - دون[ 


0ج 2-1 1ن 


1 - 1) أ بيّن انه من أجل كل عدد حقيقي 3 من المجال] 00+ 17] : 1 1) ماح بجا - )م 


ب : (ح - 1أ 1 ) متعم - [ أي - 1 دد[ع)س - (ك-1) ما +2)ما ح- (1 - ولد + عدم 1 


ون( - 1 1) ماح بجا - )م " ملاحظة : || - 2د/د؛ طم[ + هص!1 - (طه)م1 مع 0 < » و 0 < م " 


سنن 5 1-1 1 
ب/ تبيين اله من أجل كل عدد حقيقي 6 من المجال] 60+ :1] : 4 )2 -1/ -1-+ 
1 1- 1 
1 - - 6-12 - ل وهر - 1)| كات 1-5 وهو اللظلوت 





ج/ تبيين أنْ الدالة / غير قابلة للاشتقاق عند 1 


1 
1+ 1-2 * 1 








0 رن 100-100 


-1 0 2-1 


لدينا 00+ ح سلا صلا ومنه الدالة كر غير قابلة للاشتقاق عند 1 
71 


اكد 1-1 


2+1 . م 
التفسير: المنحنى (م6) يقبل نصف مماس موازي تحور التراتيب عند النقطة التي فاصلتها 1 


2 مص+ ‏ -(1- دل + )1 ١‏ ستل - (ع) /ر ذا 


0 


ب/ ثلث دالة قابلة للاشتقاق على [00+ 17[ [و0< حم 2 - رت /ر 





متزايدة تماما على ]00+ 1[ 


رسم المنحنى [ع .) 


1 
- 
ا 
5 
د 
0 
2 
ب 
: 
0 
ب]|" 





النقطة 4 من (م6) فاصلتها 1 أي (0 :4)1/ .كذلك 8 من (م6) فاصلتها 3 أي ((8)3:1)3 حيث 


(1/2+ 212)1 - (21/2 + 3)س1ا - (3) ر 


”ع مساحة المثلث 41800 تساوي : 280 (3) / 
”7 مساحة المستطيل 0) 41/18 تساوي : .340 (3) 21 


ب/ نلاحظ أن المساحة 5 محصورة بين مساحة المثلث 48600 و مساحة المستطيل 11818)00/ 


إذن : (1/2 + 417)1 > 5 > (1/2+ 2111)1 





1 تبيين انه من أجل كل عدد حقيقي ] من المجال] 00+ ز0] : 1 < (3) 9 
7--*2ع) _ 2+1ى232-2م 


لدينا  :‏ 0 ح 
20613 2063# 


ح 1 - () 9 ومنه 1 < (32) 9 
2 أ/ ليكن 7[ من ,76 .حل في ,78 و بدلالة 7 المعادلة_ 7[ ح (:1)3 
1 ح- (مد)] أي بو ع (1 - 2جر/د ل عرمس][ أي« - لام ع 1 - شرل" 


22+1ع 
260 





بتربيع الطرفين 2 2ج ل 7م26 27م - 1 2ن ومنه حل المعادلة هو 


7 (7 :)11 نقطة من (م 6 ) معناه نز - (30)كر و ها أنّ د - [(20) ]9 فإن : (©< :ن) '14/ نقطة من (ن6) 





ها أنَ منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0,7,7) فإنّ المنحنيين (م6) و (م6) متناظرين بالنسبة للمستقيم الذي 
معادلته عر ح- 7[ " المنصف الأول" 


3 أ/ بيّن أن : و 2ت - (1/2 + 611)1 ح 'ى 


"5 مساحة الحيّر /1 المحدد بالمنحنى (ي6) والمستقيمات التي معادلاتا : 0 - 6ء (1/2 + 2110)1 - 2 و 3 - بر 





(2111)1+1/2 (211:)1+1/2 
2007 | -317”02] - عه[ه)و- 8] 2 |-؟» 
0 
(211:)1+1/2 
د (20) 9 ١‏ - (1/2 + 611:01 - 
0 
سيان و 2م 
111/2 
_- (1+1/2) م - ختى) ع 7 6 5 و لت 
2 0 0 2 1 _ 1 2 1 
4-125 - “مغ - امت - *(72+ )| ؛ 
37 212/2 0 و 2 


” استنتاج قيمة 5 : بما أن المنحنيين (م6) و (م)) متناظرين بالدسبة للمستقيم الذي معادلته 6 - 7( فِإنَ "1 ح (18 ومنه 
"5 ح 5 إذن : 


0 210/2 - (1/2 3 26 - لتر 3 (1/2 + 611 - 2-3 5 





انتهى بحمد الله وبفضله تصحيح ا لموضوع الأول من البكالوريا التجريبى 7 مادة الرياضيات للأقسام 
النهائية شعبة الرياضيات 


لاتدسونا من صالح دعائكم 





الأستاذ قولس لق ل 


0 





